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SEX PR.IOR.A 

E V C L I D f S 

GEOMETRICA ELEMENTA, 

Penuo clarioribus AudtoruiTi demoafh^ionibus, vn^ > j 
cum brcuiffimo propo*'‘ionam tractatu 
io gratiam ihidiors iu 

A C 

tUufirifsimo LMuna 

0. lOANNl FRANCISCO POLO 

fatritio Veneto conf^rata* 



Typit Iffeplu igngi , 




* <4 



Illuftrifsimc Vir , 




Vitrenfi mihi , ac feJlulk mtwcmdc^^ 
gaht/ cptiufnam patrocinio cchbet» 
rimi Eucl dh Gtometrica Eiemtn* 
ta , denuo typis recufsAy commcn* 
danda effent , Occurri * , iuretfteritOy tui ftottsi^ 
nis mapnitudo^ Pole illuftriflime • Bnirhuerh 
ccquifnam exterus MecxHates huk operi 
tendns Orat ^ dum Tu Adviac<le illuHte pen ^ 
men nohilitattSj hac in wrtna Fdjtnea penitior 
fis Mathefeos ftudijs , alijftji Artibus infudans j 
eftendis , *vham eaitdefncjue fideflO tuo iit finu 
fisf^i y ixuka nobilrtatis maieftatemy 

imoreUt fapienria 5 ndrifijtti in hac •vita pofst 
ntcundms Accidere y quam, patrocinio fouere 
fcientiasy ac eaf dem tf$ cx^rs ptotUouere . 
Afijja hiC libenter fach innUmtra , Oeperennh» 
ribus monumentis digna tux genifts dteoOa y cu* 
ius Principes inter 'glortks nrh ea tCrte cenfen» 

. da tjiy quod in Senatu lenito namero celeber-» 

a z rimo 
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rim& eernth iecem Jit aJfcitay quos ture dixeris 
feren.fsimiUlius Co:li indefejjos AtUntes , ac 
tnotnces Iwelli^enttas . Hac etenim te ipfo in- 
feriora funtj tuifj\' minora encomijt . T uis lan» 
dtbus ex te ipfo dignam maceriem ftcmpfcroy 
qm lujlrts quamor 'vix adimpletis , ea in Mar* 
tem , ac Palladem pr^hes amoris fpeciminay 
rvt £tas noflra fumee Herculem Mufagatem 
non (it primauis temporibus inuifura • AdaElo 
ammoy lllufirifsime /^ir, & ingenua amico- 
tum *vota illuflribus faElis proba . Siluero ipfcj 
dum inter im melodicos magis Cicnos non dee^ 
runt, qui deplument nomints tui celebritatem 
aternitatt commendaturi^ dum ipfe hac humile 
lima obfqwj tejfera^folum pofltris tejlaium 
*voloy quantum tibi debeam y & quali ferar 
defsderio in tui amplif simi decoris augmentum^ 
Vale igitur optime y ac in atetnum Parentum ^ - 
0* 'l^atru decus fviue. 

, ^ Bononiae Idibus Martij 1684. 

. ' lliuflrifsima Dominationis tua 
, . ' ' AddiSl fs^C^Olfequsntifs.feraus, ^ 

H. K, 
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Leporis admonitio, 

• I 

M Achetnaticorum librorum defcduS) 
Aroicc Lcdlor , fjpcffpios vnacud 
talium difciplinarum obrcuricate pratcipu:t 
exiftit caufa cur »on mediocris ingenij ado* 
Icfcentes, hanc inter cacteras vcililEmain 
feientiam negligant . Qua dc re, vt hanc 
difficultatem pro viribus demerem paucis 
ab hinc menfibus fex priores Euclidis li- 
bros dcniio in lucem edere decreui , vc Ty- 
rones de facili ad manus habere poflent.^ 
Quantum poftea ad obfcuritacem horum 
librorum^ neoijnem latet ad ipfam tollem 
dam celeberima defatigafle ingenia, quo- 
rum meo videri nuUus magis fuit voticom» 
pos , quam Doftiflimus Chrifiophorus 
Clauius,qui hanc matteriam,aliafque etiam 
quamplurimas maxima cum claritate, & 
do(3rina pertradauit : quare opere pre- 
tium duxidemonllrationes quamplurimas, 

a 5 Cor- 



Digitized by Googie 




Corrolaria, & Scholia ex ipfo defumerc» 
multaquc iuxta illius mentem demonftra- 
tionibus firmare. Inhis librisquamuis nil 
laoui p£enicug.reperiatur, adbu^ tamen Ia« 
boremaaeum'ta4iquam omnino, fuperflu- 
um ncdiiudices^fiquidem hocfolummodo 
in meotc babqi, vt magis aliofum vtilitaci» 
quam prppri^ laudi confulere.m , dum fcri- 
bendioccafiodiimtaxat fuerunt il)i, qui vix 
Mathematicas fciencias falutarunt. Fateot 
a^quidem ,«ipe fatis, fuperque recepiffe, G 
quorum comodacuraui , meoshofcclabor 
res benigne intueantur • Va^e« 




Quid in fex prioribus Ele- 
. mentis ab Euclide 
r proponatur. 

In Firmo Elemento,, 

E Vclides in primo libro qg^implt^rima cir« 
reClilineas figuras, triaugula fcilicet, & pa?* 
ra!ldogramma,dcmpnftrat. Et primum trian- 
gulorum ortus, & proprietates oftcnclit , ipfos 
fiim iuxta angulos , tum iuxta latera inter fe 
comparando . Poftmodum vero parallelogram- 
morwm proprietates interijeiens tranfitum facit 
adparallelogramma, quorum ortum declarat, 
nec noi\ ecim\. fympeomara ipTorum demon- 
ftrat. KuiTus triangulorum, ac parallelogram- 
ipprun^ communicationem manifeftat, &quo»- 
nampa(5to paraUdogrammum aequale triangu- ' 
lo conftituatur . Demum agit de ijs , quae in re- 
ftan^ilis triangulis a lateribus deferibuntur, 
quadratis; videlicet quam habeat prcportio»-j 
nem quadratum illud, quod a latere reftum | 
angulum fubtendente, deferibitur, ad ea qua- 1 
drata, quae a reliquis lateribus rfftumgflgulum 
«omprehendetuibus, fiunt. 






A 



'/»; Secutidfi: Ele)nent9 « 



V^lor m Jecuudo libro propomt definw 
. ^ tionesrcdbui^li i & gnomonis. Deinde 
reflangulorum parilelogrammorum , & qua- 
dratorum, qua: csc . redtariim linearum fe^lioni- 
bus fiuift,'"proportidiies declarat. Poftea vero 
adducit propoitionem illam, quam habent quar 
drata a lateribus^tufum, vel acutum angulurh 
comprehendentibus fafta, ad illa quadrata a la- 
tcrcobTiiUtm, velaaitiim angulum fubtendcnte 
delcripta . Et denium exponit modum, quo me- 
diante re^blineo dato «quale conftituatur* qua- 
dratum. 



.T 



In T^ertit Elemtnto, 



f T N hoc. Elemento pertradlantur ea, qua ik 
I I circulis accidunt, necnon ttiam de re(Jlisli-, 
‘ neis irt dr^ulo, vd ad - drculum du^is. itemque 
de anellis-, qui ad. circulorum centra, vel cir-' 
' cumfemtias confiiftunt. 



r i 



Jn -QHarto Elementa J 

* V 

4 • ^ •« * ' # % * * 

I» * t '* 

I .T^ Vclides in hoc quarto libro verba fadt dc 



1-^ 

i Cl 



hgurarum planarum iuferiptionibus, Sc 

/• • • «t 



I 



circumlcrjptioQibus . 



j» 
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In Quinta' Elemento, I 

. . i . - 

I N quinto Euclidis libro analogiae , fcu pro- 
portiones cxammanmr iri communi quidem, 
nullatenus dcfccndcndq ad vllam determina- 
tam quanutatem. • ' ' 

i 

.. Jn Sexto Elemento, 

' - ‘ '■ » ■ 

T Andcm in hoc f«to Elemento habemur 
expolitas figurarum prqportioncs inter 
fefe; nempe inter figuras fimiles , & reciprocas, 
inter rectas lineas proportioiiies, inter parallelo- 
gratnma ad rectas lineas applicata , quae exee- 1 
dant, vel deficiant parallelogrammis fimilibus. ^ 
Q^modo linea extrema', ac media ratione fo- 
^r. Tandenique de proportionibus circum-! 
fcrentiarum, & angulorum, (edtorumque ia 
circulis zqualibus . Qwbus omnibus fextum 
Hemeritum abfote • 

• - - 1 



' 



■ Noa- j 
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f 

Nonaulla? propo£ ift primo 
Euclidis Elementorum li- 
j birp contentae fgci]ius ; 

1 - -demonftrantur. < 

I £xVtuiano, .■■■> 

) Primspars P'rop.V.lii>. i.Eucl. 

Iii triaiijiilo Ifofcdi, angiiK /iipra bafin,’(|n? 

' inter (c arquaJes. '* 

S it mii«„lum Ifofceltj.ABC . (n c^o latera B« ' 
B C, fine mter fe arqiialia , Dico »nguloslupra 

* ba&i AC, (vt iunt apgali 

BACP , BCA , } efle. ioter 
atquale$. Probatur. Meme 
cmm concipiamus , d.itiiiu 
triangulum ABC>, circa pro- 
priam baiio AC,reuolui quo*' 
ulque, partf«a«a*; 

dat verfus A DC, taliter vc 
latus BA , cadat in AD , & 
ktus BC , in CDj nec non 
etiam angulusB, in D,& 
angulus BAC^ inDACj^c 
^A.in DCA . Qinbusfie 
liantibus fit manifcllii , quod 
duo latera DA,DC, fune in- 
ter (e »qua(ia, cum ponantur 
^ arqualia lateribus arqualibus 

r B A a BC ; quare omnia guatuor latera B A , EC , D A, 

■ ' ' DC, 
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DC , inter fe apqualia erunt : (^apropter qnicinque 
cQiictpere potent latus BA , in triangulo ABC, aequa- 
le lateri DC , in triangulo ADC , vci pariter latua 
BC, ili triangulo ABC i zquale laceri DA , in trian 
gulo ADC; & deqium angulum ADC , zqualem efle 
ang«lo ADC , ( cum hic liierit ab illo dellgnatus . ) . 

Quare (a ), reliqui anguli , quibui xqualia latera fub- a 4 . frL’ 
tenduntur , emnc inter fe xquales } nempe angulus . 

BAC, in triangulo ABC, xqualis angulo ACD, in , 
triangulo ADC : Sed etiam angtilus BCA , in trian 
gulo ABC , ekiem angulo ACD , in triangulo ADC, 
eft xqualisf cum ynui ab aliodefignctur, ) (b> Ergo “bux»**, 
duo anguli B AC, BCA, cum Entxquales eidem tertio t 
ACD , ex dcmonftratis , erunt xquales inter fe. Qua- ' 
te in triangulo llbfceli anguli &e. Quod erat demon* 

Arandum i 

t . V 

f 

Secund* P*r^ Propofi V. lih, 1 . ! 
Elem. Eucl. poft 1 Pro- 
fof. demonjiran- 
da. 

In triangulo Ifofceli produdis squalibus late- 
ribus, anguli, qui iiunc infra ba(m, funt, 
inter Te aquales. 

S it ttiangulum Ifofcefe» ABC , cuiua «qualia late- 
ra BA,‘ BC, infra bafin in D , & E , producantur. 

Dico angulos DAC , ECA, infra bafin AC, ronftitu- 
tos effe inter fe xqualps. Probatur, Cum enim refta 
5 C A, I 
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a is.fri. 



bti,frSi 



cy, fw. 

-■V." rt.? 



d|«#rS?« 



CA , fonfiftat fuper reilatn BD , (a^ facit duos angu~ 
JosCARyCAD, duobus rcClis xquaies j fed etiam ea* 
dem dc caufa rei 5 ta AC^confifiens fuper reC^am BE, 
efiicu duos angulos ACB , ACE, duobus le^is aequa* 

lesj quare, cum 
omnes angtili 
xc( 5 li(b) fint in- 
ter fe aequales, 
erunt dno anguli 
,CAB,CAD, n- 
niul aequales 
duobus angulis 
ACB, ACE , fi- 
muIfumptUaVn- 
de quia anguli 
BAC, BCA,‘(c> 
fune xquales , fi 
auferantur , re- 
■ nv*ilebunc duo 
V anguli A G^ 
£CA j infra ba* 
*« fim fd) inter fc 
xquales . Quod erat demonfiraduM • 

* • ‘ ^ V 

SCHOIIVM. 

f, Insta ordinem EucI, fuccederet 6. & 7.propof.de- 
mofirandajverfi cum 8. propof, vr refert ProcIus,fuf. 
ficieriter probari poiEt fine auxilio V. & 7.' pyopofitror 
nis, ideo d. imtnediac^ poli iS. prqpof. lib. primi de- 
nionflranda erit, feptimam penitus vc omnino inuti- 
lem relinquendo. Vnde placet* c&m Piocl^ pofl 
oilauam demonfirare * 



T 

. . < 1 • 

■ 5 r®! 
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Propof.l^ni. lih, I • Euclidis, 
Ex Proclo , 

si c!uo triangula duo latera duobus Fateribus 
vtruuque vtrique «qualia habuerint , habaant 
vero bafia bafi aequalem : Angulum quo- 
que fub aequalibus rcdlis liticis concentum 
angulo «qualem habebunt. 

S in: duo triangula ABC , DEF j (\ti 9 habeant duo | 
latera duobus lateribus aequalia alterum alteri, 
nempe Uius AB, a:qiiale ipfi DE , & A C , ipfi DF; 

& rurlijs 
bafisBC, 
«qualis 
Hc bali 
EF.Dico 
anguium 
A,9qua> 
Icm efle 
angulo 
D,illi 

fcilicet duo anguli , qui ab «qualibus lateribiis com- 
prehenduntur . Bafis enim EF , inteliigatur fuper po- 
ni bafi llC , itave triangulum DEF , cadat in oppofi- 
tam partem , nen vero fuper triangulum BAC , qnale 
cft triangulum EDF . Hoc policoautduo latera AC, 
FD, confticuunc vnam lineam redlani fquod fane con- 
tinget quando dno anguli C, & F , erunt rofti , v: 
patet in tertia figura j j aut. non ( vt eueniet,* quando 
dao anguli C, & F, funt acuci , vel obtufi ,' wt in pri- 
ma , infecunda figura cernitur. ) Si enirti pri|no Io- 1 
coduo latera AC , FD , conllituant vnam lineam re- i 
ilam AD, taliter propofitum demoiiftrabitMr. Que- 1 
niam in triangulo AED ,dtio latera AB , ED .,ponuti- 1 

che I I 





t y./ri. 






1 



tur xqualfa per hyp«he(In , ercrwt dn^uli A, & D, 
ftiper bafin arqtules . Quod erat offendendum . 

Si vero, vt in prima figura, niifla fatera componant 
lineam rettam j ex A , ad D , rcdb dticatiir AD , quas 
poteft cadere intra , vel extra triangula . Cadit enim 
intra qiiandoangnli C, & F,funt acuti, & extra quan- 
do fijnt obtuli, vt in figuris apparet . (^toniam igitur 
in triangulo AED,duq latera At,ED , fiint aequalia, 
fbj erunt duo anguli t AD , EDA , ad bafin aequales, 
fiademq*, ratiohe , quia duo latera AF , FD , in trian- 
gulo ADF, funt inter fearqiialia , erunt anguli ADF, 
DAF, aequales. Vnde fi hi iquales illi aequalibus ad- 
dantur ,(cj rdTultabont duo anguli EDF, E AF, aequa- 
les . Quod erat offendendum . Si vero, vt in fecunda 
figura , reffj DA, cadat extra triangulum DEA , ab 
xqualibns angulis EDA. EAD, auferendo aequales an- 
gulos FDA,FAD, remanebunt duo anguli EDF,EAF, 
xqiiales. Quod fuit propofitqm . Quare fi duo trian- 
gula duo latera duobus lateribus &c. Quod erat de- 
monftrandum • 

Propof. VL lih. I , Elem. Euclide 
poft i8. demonjtranda. 

Si trianguli duo anguli xquales inter fe fuerint; 
etiam f ib squalibus angulis fiibtenfa latera 
aequalia inter fe erunt. 

N triangulo ABC , fint duo an» 
guli ABC, ACB, ftiper latus BC, 
irner fe xquales. Dico etiam duo 
lacera aequalibus angulis oppofi. 
ta , nempe AB , AC , effe aequa- 
lia. Probatur. Si enim non fune 
xqualia latera AB, AC , erit al- 
terum 




i 



az 



terum.maius . Sft«z^o AB , maiui M ACV (a) fc- 
<jhknf iato mod Anellus C, maibri liceri oppofnns^iie 
maior angRio B j qui minori Jazeri opponfclir : quod 
eft contra feppoflcum j angulieniiA B,& C^tuBpotiHn* 
tararqual^ . Si ergo criaoguli diiaagguli &(}, ,Quod { 
eitc deoKfrtftrartdim # > ' r v n 



V T autem citationes in ipfifmet demenfirationibus ^ 
poficac facilius intelligancur eff aduertendumj 
illas taliter tum in margine , ti^m in iplilmec demon* 
lltatioaibus fuilTe notatas , 

X. dtf. Prima definitio: ficque de alijs nume* 
rif , vt 4. def.j. def. &c. 

X. fet. Prima petitio , vel primum pollula- 
tum . 

Primum pronunciatum, leu Axionui |- 
ficqjde reliquis numeris , |- 

X. /ri. Prima propoficio primi libri . 
a^./Var. Vigefima cercia propoC^lib. fexti. 

ao.q»/, Vigefima propof. libri quinti &c, 

litterar vero alphabeticc in margine, & demon* 
ftrationibiis poficx denotant ad quem locum qiiatlibec 
citatio fit referenda j ne curfus demonllrationum in- 
tenupatur • 



I 




Praffcns Figura iftieruitco- 
roll. 2. propoC 17. lib. i. 
pag. ^2. cum ibi jfuerii; 

pr«tcrmifla . , . 
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. • Diyj;:;3d Liv V AHJc^lc 



P R, I M V M 

E VCLIDIS 

ELEMENTVM. 

- > ^r.1. 

, r» 

, - -m - 

DEFINIT/0N£S. 



P I* ' . 

Vn^tum eft illud, cuius nulla pars fdkt 
II. 

Linea vero , eft longitudo l^atudims expers. 

II I. 

Lii^ autem termini, funt purifti.' ’ ' 

IV. ^ 

Ke<5ta linea eft, qux ex sequo fua intefiaca 
punda. 

V. 

S Uperficies eft illa, qu« lon^tudinem , ac lad- 
tudinem taiuum habet.' 

Vc pateat exempHgratia ia 
quantitate A B C D , d lineis 
B compre. 

' hcnla, quae confiderata fccuqr 

L dum longiciidineni A B;‘ & 

^ fecundum latitudinem' 'A D^, 

freiuota omni profunditate) 
uiperficics appellatur. 

A VI. 
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EFCL. ELEM. 

“ VL ? 'I 

Superficiei autem e.vtrema, funt linex . 

. • Y“* 

Plana fuperficies eft illa, quse ex sequo fuas in* 
teriacet lineas . ' 

■ . . -VIIL . . ‘ 

Planu s vero angulms eft, duarum ’ 1 ineariim in 
plano IHe mutuo tangentium, & non in diredtum 
iacentium , alterius ad alteram inclinatio . 

. • " Exemuli wratia, quia duai 

llneaf AB, AC.cbneurrunt in 
A, & noniacent in diredtum, 
ideo efficiunt angulum A,pla- 
. num in eadem exiftenrem fu* 
perficie ;in oua dusc ili* 
nracconftituuntiir . Diccniur 
autem duSr line* non in.dirw 
dium jiacere , qujndo alterai 
earutn verflis concurfiim protenta non coincidit cuni 
alterat fcd vel catn fecat , vel ftatim poft piinftimt 
concurlusabeaVecedir. Qti* fecunda conditio po- 
nitur propter artgn Ium- contadlus , in quo lineaEnon 
fe (ecanc, at foluraodo fc tangunt, & poftmodura re- 
cedunt . » 

IX. _ . 

Cum autem linese, quse angulum continait,' 
redtae fuerint, redlilineus ille angulus appellatur. 

• i . X .. 

' Cum redta linea fuper redtam confiftens 'li- 
neam eos, qui deinceps fiiiit angulos, aequales in- 
ter fc fecerit, redlus eft vterque xqualium angu- 
lorum.: & quae infiftit redia linea, perpendicula- 
ris vocatur eius, cui infiftit . i 

Pro 




riigitized by Googlc 



t 1% 7. 3l 

• Pro clariori incelligentia hu- 
ius definicionis dico, quod ii re- 
dia EB,rcdl*CD, infiftens effi- 
ciar duos ansulos prope pun- 
dlum B, nempe EBC , & EBD 
(qui fand a Mathematicis vocan- 
tur anguli deinceps ) inter ft 
«quales, vocabitur vterque angulus redlus, &refta 
EB, inliftcns perpendicularis ent redas CD , cui in- 



1 / 
B J> 



fiftit. 



XI. 



Obtufus angulus , refto maior cft. 

In fuperiori enim figura dudt reda AB , angulus 
ABC ,cft obtufus , quia maior cft rcdlo EBC, 

XII. 

Acutus vero angulus eft , qui miiior cft rc^o. 

Vt v.g, angulus ABD , qui cft minor angulo redo 
EBD. 

XIIL 

Terminus eft , quod alicuius extremum eft • 

luxtahanc definitionem tres (blummodo funt ter- 
mini ideft Pundum , Linea, & Superfetes . Pun- 
diim emm temiinus eft line* . I.inea cft temunus iu- 
jicrficici , & iuperficies terminus elt corporis. 

XIV. . . I 

Egura cft illa , quas fub aliquo , vel aliquibus 

terminis comprehenditur. ' ' 

Qtiannim ad hanc definitionem eft aduertendum, 
flu^omnis quantitasterminos poffidens , figura dici 

^ Ai non 



I 



I 
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|4 EVCL. ELEM.. 



non poteHjfiquiilem linea finita licec habeat terminos, 
nempe excrema piinda, adhuc tamen figura non ap- 
pellatur, quia linea finita non proprie dicitur punfHs 
extremiscomprehendi, cum punfta lineam nen ambi- 
ant, fcd potius punftis terminari dicitur : Vndeqol- 
ligitur terminos debere quantitatem , qua: figura vo- 
catur, ambire, & non tantum terminare. 



Circulus, efl: figura plana fubvna linea coni- 
prehenfa, cnispcriphcria appellatur, ad quam 
ab vno punclo eorum , qux iutra figuram fune 
pofita, cadentes omnes rci^b: lines inter fefunt 
squales. • 

In hac definitione Euclides definit circulum , do- 
cens figuram illam planam , qiix vnica linea circum- 
(cribitur , & ad quam lineam omnes recla* linex du- 



num BCOE , fine squaKs inter ie , huiuimodi figura 
plana circulus appellabitur . 



Hoc vero pundum , ccmriim circuli appei» 
latur . ' 

L> hac definitione Euclides docet , pun^lum illud 
ifftia drculum , a guo omnes linea: reidae ad circumfe- 
I ren* 



XV. 



B 




dia: ab vno pundu, quod intra 
figuram exifiit , lunt atquales, 
citculum vocari . Vt fi fuper- 
ficiesaliqua concludatur vnica 
linea BCDE,& infuper habne- 
rit hanc cond itionem, vr ab ali- 
quo punt^o intra didlam li- 
neam lufccpto,nempe A, omnes 
reda: iinex cadentes ad termi- 



XVI. 
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rcntism viiiftaE , funt atqiialcs , appellari centrum cir- 
• culi; quale eft punftum A,pofitum in praecedenti fi* 
gura : qiin ftantc lineae redae AC, AD, & AE, funt in- 
ter fexqualcs, 

■ • . XVII; 

Diameter autem circuli , eft re<^ quaedam li- 
nea per centrum dudta , & ex vtraque parte in 
circuli peripheriam terminata,quae ciradum bi- 
feriamf^at. ' 

Huius definitionis exemplum habemus in fuperiori 
fioura , in qua linea reda BD,per ccOtrhoi duda » ■ 
cx nraqiie parte in circuli peripheriam terminata,ncc | 
non etiam tliuidens circulum in duai partes aequales, , 
diameter vocatur • 

-** * t 

XVIII. ' 

\ Semicirculus ver6 eft figura, qU3C continar 
Tiib diametro, & fub illa linea,* qua: de circuli ■ 
periplieria a diametro aufemix . ^ 

Exempli gratia in fuperiori circulo figura BCD,con- 
tenta fub diametro BD , & peripheria BCD , 
femicirculus, quia vc fiipra viftim eft, huiufmod^gu- 
ta efl dimidiata pars circuli . Si vero aliqua reda in 
circulo non per centrUm ducatur conftituit duas ngu* 
ras,qur cit^ilifcgmtnta locantur, quommynum ic* 
micirculo maius eu , alearum vecQ minus • 

X I X. 

Redliliac* figurJefunt, quxfub redtis lineis 
continentur. ■> 

XX. 

Trilaterx quidem , qu® fub tribus -- 

A ^ XXI. I 
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non poteHjfiquidem linea finita 1 icet habeat terminos^ 
nempe excrema pundb, adhuc tamen fi»ura non ap- 
pellatur, quia linea finita non proprie dicitur pun(5^is 
j| extremis comprehendi, cum pundh lineam non ambi- 
* j ant, fcd potius pundlis terminari dicitur : Vnde col- 
ligitur terminos debere quantitatem , qu3t figura vo- 
catur,ambire, & non tantum terminare, 

XV. • 
Circulus, efl: figura plana ful> vna linea com- 

prehenfa, quxperiphcria appellatur, ad quam 
ab vno panico eorum , quas iutra figuram fuiic 
polita, cadentes omnes rc(^jB linete inter fefunt 
aequales. • 

In hac definitione Euclides definit circulum , do- 
cens figuram illam planam , quz vnica linea circum- 
Icribitur , & ad quam lineam omnes reclat lineat du- 

dlar ab vno pundio, quod intra 
figuram exifiit , lunt atqiiales, 
cuculum vocari . Vt fi fuper- 
ficies aliqua concludatur vnica 
linea BCDE,& infuper habne- 
rit hanc conditionem, vr ab ali- 
quo pundio intra didbm li- 
neam fufcepto,nempe A,omnes 
redlat iinex cadentes ad termi- 
num BCOE , fine xquaLs inter ie , huiuimodi figura 
plana circulus appellabitur . 

XVI. 

Hoc vero pun^lum , cciiiriim circuli appel- 
latur . ■ 

In hac definitione Euclides docet , pundium illud 
iritra circulum , a quo omnes linea: rsdiat ad circumfe- 

ren- 




Ditiiib— t j ■ 



■. -k 



hl.% 1. J 

rcnciam , funt aequales , appellari centrum cir- 
• culi j quale eft punftutn A,pofitum io praecedenti fi* 
gura ; qiid ftance lineae redx AC^ AD, & A£,func in- 
ter fexquales, 

XVII; 

Diameter autem circuli , eft refla quaedam li- 
nea per centrum dufla * & ex vtraque parte in 
circuli periphcriam terminata,quae circdum bi- 
feiiamlecat. 

Huius definitionis exemplum habemus in fiipcriori 
figura , in qua linea reda' BD,per ceotrlim duda , 8e 
cx rtraqtie parte in circuli peripheriamterminata,ncc 
non etiam diuidens circulum in duas partes xquales, 
diameter vocatur • 

XVIII. 

\ Semicirculus vero eft figura, quat continOTr 
fiib diametro, & fub illa linea,' quae de circuli • 
peripheria a diametro aufertur . ^ 

t 

Exempli gratia in fuperiori circulo figura BCD, con- 
tenta fub diametro BD , & peripheria BCD , dicitur 
femicirculus, quia vt fupra vifiim eft, huiufmodi figu- 
ra ell dimidiata pars circuli , Si vero aliqua reda in 
circulo non per centrum ducatur conftituic duas figu- 
ras, qux circuli fegmenta vocantur, quo^unynuni fc- 
micircu lo maiuseft , altefrum veru tn iout» 

XIX. 

, RedUlincas (igurscfuut, qux fub rcflis linei* 
continentur . 

XX. 

Trilaccrx quidem , qux fub tribus - 
... ^ ^ XXI» 
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XXL 

QuadrIIaterx vero, qusc fub quatuor# 
XXII. 

Multilaterac autem , quae fub pluribus, quani 
quatuor redtis lineis comprehenduntur . 

XXIIL 

■ Trilateraru autem figurarum,’ 
aequilaterum triangulum eft 
illud, quod tria latera habec 

P / «quali*. 

Vt in triangulo ABC. 



A* 

A. 




XXIV. 

Triangulum Ilblccles cft,' 
quod duo tantum habet la- 
tera zqualia. 

Vc in triangulo ABC* 




XXV. 

Triangulum (calcnum eft, quod 
tria insqualia habet lacera. 

« ■ 

Vt ia triangulo GHI. 



xxyi. 

Trilateraru figurarum redtangulum quidem 
triangulum eft, quodre(5lum angulum habct,vt 
cft angulus yi , io fuperiori figura . 



xxvir. 



i 
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xxyii. 

Aniblygoniurn autem , quod obeuCim JUigii^ 
Ium habet. ' 

XXVIII. 

Oxygoraum vero, quod tres habet acutos angulos. 

✓ ' 

Veia triangulo acquilacerodariim eft» '' 

XXIX. 

Quadrilaterarum autem fi- 
guratum, .Qu^ratum 
quidem cll, .quod & 
J aequilaterum , & re^tan- 
gulumeft. 



XXX. ^ 

]D Altera vero parte longior firara 
ell , qus redtangula quidem, 
at sequilatera non eft • 

XXXI. • 
Rhombus autem figura cft,qux 
' .aequilatera,redre^ngula non 

eft. 

XXXII. 

Rhomboides vcto figura 
quae oppofita latera, & angu- 

7 1os habet inter fc aequales, 
cum nec aequilatera , nec 
«quiangiilafit, 

A 4 ‘ XXXUI. 





z 
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, XX XIII. 

'Pr«tef has autem figuras, rdiqu» 
qnadrilatera: figline, trapezia ap-' 
pellehmr. 



- XXXIV. -• . 

ParalldaE reibe lines funt,quffi cum in eodem 

. fint plano, fi exvtra- 

^ ‘ ' J -pj que parte in infini- 

• A ' tum producantur, in 

C, ® neutram fibi mutuo 

' ' incidunt. 




XXXV. 

Paralldogrammum eft figura qnadrilatera i 
[cuius biiia oppofita latera funt parallela, leu 
«quidiftantia . Vt patet in roniboide fiipra pofi- 
to. 

X X X V r. “j 

'Cum vero in par.dIdogrammo diameter du- 
dta fuerit, duaeque linea; lateribus parallelae fe- 
cantes di^ietruni in vno , eodcmqiie pun(^o, ita 
[ vt parallclogramum ab hifce parallelis in quatuor 
diftribuatur parallclogramma 3 appcI^LOCur duo 
illa , per qiue diameter non tranfit , complemen- 
ta^ duo. vero reliqua, per qiix diameter incidit^ 
circa diametrum confiftere dicuutpr." \ 

Hoc totum patet in parallelogrammo ABCD , m 
quo diameter AC » & linea GH fecans diametrum in 

' ‘r ~ . 
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piin(f>oF exirtenfq; parallela lateribus AB ; &DC. 

Item linea lEfecans diametrum in eodem punfto F, 

parallelaqicxiftens 
lateribus AD, & B 
C. Quibus ira Itan- 
tibus perfpicuu eft, 
parallelo^rarru to- 
tum ABCD,diiii- 
fum eife in quatuov 
parallel^gramma , 
quorUm duo,ncmpe 
GFID , EBHF , per qu» diameter non tianfit, vocan 
tur complementa j fiue fupplementa reliquorum duo 
rura AEFG , FHCI exiltentium circa diametrum 

PETITIONES, SIVE 

‘ Poftulata. 

I. 

Oftuletur, vt a qiiouis puniflo iii quoduis pu- ' 

' ^tum , i*e6tain lineam ducere concedatur. 

II. 

Etrcdtam lineam t^inatam in continuum 
re^ta producere. 

III. 

• Icem quonis centro, & interuallo circulum dc- 
feribere . 

iv: 

Item quacumque magiMtudincdata,fumi pof- 

fe aliam masivtudincm vd 

^ ' - y.-; ■ ■ 



AXIO- 
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I . A X I O M A T A, S I V E 
coinmiincs’ hbaones , quse etiam Pronunciata^ 
vd Digaiutes dici fblent . 

^ .. 

eidan xqualia, & inter fe funt «qua- 
lia . Et quod vno nz qualium maius eftj 
aut minus, maius quoque eft, aut minus alte- 
ro squalium • Et fi vnum squajim|-j maius 
eft, aut minus magnitudine quapiam, alterum • 
quoque squalium eadem magnitudine ma- 
ius eft, aut miniis 

II. 

Et (i xqualibus xqualia adictta fiat , tota fuot 
- squalia. 




III. 



^ X J.* 

' Etfi ab squalibus squalia ablata fint,qus relin- 

. . i.,quuntur , funt squalia. 

IV. 

. jEt fi insquaJibus squalia adie(^^ fint, tota funt 
insqualia . Et fi insqualibus insqualia adie- 
<fta fint , maiori maius, & minori minus, tota 
- funt insqualia, iUud nimirum maius, &hoc, 
miiius . 

V. ; 

Et fi ab ins qualibus squalia ablata fint , reliqua 
. funt insqualia . Et fi ab insqualibus insqua- ^ 
lia ablata fint a maiori minus, & a minori ma- 
ius, reliqua fiant insqualia, illud nimirum 
<naiu$ , & hoc minus . 
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VI. ; 

Qu* cmfHcm cfuplida funt, inter fe fui« srqualia; 

Et quod vnius sequalium dupluni eft , & al- 
terius aequalium duplum erit . 

VII. 

Et qu* eiufdem funt dimidia,inter fe funt aequa- 
lia . Et e contra, qua: «qualia funt , eiufdem 
funt dimidia. 

VIII. 

Etquaefibi mutuo congruunt , ca iatcr fe funt j 
zqualia . | 

Scnfuj huias Axiomati* eft*quod fi dentur du« I 
quantitates , quarum vna alteri fuperpofita, neutra al- i 
teram excedat ,fcd ambas inter fc congruanwll» quan- 1 
titates «quales erunt • I 



IX. , 

Et totum fua parte maius cft . 

X. 

- Duae linea: re<5la5 non habent vnum > ^ idem 
fegmaitum commu ne . 

Ittui A«oma ,fi bene intelligwnr natuta rea* li> 
nc« , non eft difficile . Proclu* vero vt tollat omnem 
dubitationem , ipfum demonftrat, vc videte elt apuci 
P* Claulum in fuis commentarijs « * i 

XI. I 

'Duae reflae in vno pun^lo concurrentes, lil 

producantur ambx , neceflario fc mutuo ta eo j 

pun^ointerfecabuut. i 

' / Xil* f 
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XTI. 

Item omnes anguli refti fam inter {e sequales* 

Praeiens Axioma apertiilimum efl ex decima defini* 
tione, qtia angulus redlus deferibitur j proprerea qnod 
inclinatio linearum angulum redlumconfiicuencium 
augeri , vei minui nequit , fed prorfiis eft immutabi- 
li , cum angulus redtus efficiatur a perpendiculari, 
qqae alteri redae in/jftat . Q^jar perpendicularis eft 
omnino immobilis , nec ad vnam , nec ad alterarn par- 
tem defledere poceft , fecus non erit amplius perpen- 
dicularis . 



XIII. 

Et fi uiduas redas lineas altei*a redla inddcns, 
internos , & ad eafilem partes angulos duobus re** 
dis minores faciat, dua: illa: redae lineat in infi- 
nitum produde fibi mutuo inci Jciic ad eas par-; 
tes, vbifuntanguliduobus redisminores. 

Exempfigratia fi in duas redas lineas AB, CD, in- 
cidens alia reda EF , faciat duos angulos internos ,& 
cx eadem parte vid. BHF,DFE minores duobus redis, 

vult Euclides illas tandem in 
vnuni pundum concurrere ,ver- 
fus eam partem in qua fu nt an- 
guli mjnoresduobiis redis. Quia 
vero ( vt notat Clauius ) huiuP 
modi Axioma maximam dubie- 
tatem fecum trahit,ipfius probationem ommitccre noh 
debemus, ar foltimmodo ipfam ad Prop. remitti- 
musjcum ibi fblum mcipiar apparere vfus Inihis r^xio- 
itiack iBchoc ne viius dubieacioai iocus relinquatur^ 



XIV* 
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XIV. 

' Duo: reftje lineae fbadum non comprehen- 
dunt. 

Hdiiifmodi principium nullam poteft habere diffi- 
raltatem j nam fi dua: lineae reilae verfus vnam partem 
coeant in punifliim , anwulumque effermene , nccefla- 
riocx altera parte femper inaL'is, ac magis difiungen* 
turjVtperfpicutim eft.Quamobrc,vt fpaciu aliquod re- 
ftilincuex omni parte claudatur > duabus retfits lineis 
tertia quaedam adiungenda eft . Si quis vero cuperct ‘ 
(iemcnldacionem huius Axiomatis Clauium conftilae, 

X V . i 

si «qualibus inrqualia adijeiantur , erit totonim 
excefsiis, acliundtoruin excefsuix qualis. 

XVI. , 

Si inaequalibus aequalia adiungantur, erit toto- , 
rum excefsus, excefsui eorum , quae a princi- 
pio erant , aequalis . 

XVII. 

Si ab «qualibus ina;qaalia demantur , erit refi- 
duoruni excelsus , excefsui ablatorum aequa- 
lis. ‘ ' 

XVIII. I 

Si ab iiiotqualibus osqualla demantur , erit refi- ■ 
duorum e xcefsus excefsui totorum aequalis, j 

XIX. - l 

Oninetotum aequale eft omnibus fiiis partibus 
fimulfumpds. 

% 

• XX. I 
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XX. 

■ SUotum totius eft duplum , & ablatum ablattj 
erit & reliquum reliqui duplum . 

I Vt verbi gratia quia totus numerus lo, duplus eft 
' totius numeri lo. Er ablatas ex illo 6 . ablati ex hoc 
prnpterea reliqutis illius 14» duplus etiam efl reliqui 
huius 7. ^duertant tamen quod hoc Axionaa in vni* 
uerfum demonftrabitur Prop.5. lib. 

• • / 

XXL 

. Si fuerint tres quantitates, quarum prima Cuper^ 
1 , fecundam, & fecunda fuperet tertiam, edam 

prima tertiam fuperabit . 



^ . PROPOS. I. PROBL. I. 

i • 

f Super data rctfta linea terminata, triangulum 
j aequilaterum conftitucre. 

Ante demonftrationem huius propofitionis eft ad- 
uertendum in omni problemate duo potilTimum efte 
conftderanda , nempe conftrutftio illius , quod propo- 
nitur , & demonftratio , qua oftehditur , coriftru^lio- 
j I nem efle inftitutam . Quat duo etiam reperiiia- 

tur fere in omni Theoremate. Sac- 
penumero enim vt demonftretur 
id , quod proponitur , conftrucn- 
dum eft aiiquid ; vt ex fequenti* 
bus het manifeftum, cum . pauca 
admodum fint theoremata , quas 
nullam requirant conftrudlto-. 
nem • 

Sie 




1 



Digitized by Googl 



: L l % :.L 

'Sit igitur propofita reita linea terminata AB,fuper 
^lemconflitiiere iubemur triangulum xquilacerum. 
Centro A , & interuallo rcftae AB, ( a ) defcribatur 
cirailus CB : Item centro B, & interuallo eiufdem re* 
a»>BA , alius circulus defcribatur CA , fecans prio- 
rem in punfto C. Ex quo ( b ) ducantur dtiae reclxli- 
nezCA ,CB , ad piincla A , & Bj Eritquefiiper re- 
dam AB , conftimcum triangulum ABC, hnccft , fi- 
gura redlilinea contenta tribus redlis lineis. Dico hoc | 
triangulum ita confirudumefle sequi late riim . Pro- 
batiir.Quoniam recla; AB, AC, ducuntur ex centro A, 
ad citcumpherentiam circuli CB,(d ) eritrecla AC, 
redz AB, aqualis: Kurfusquia re^x BC, BA.ducun- 
titr ex centro B , ad circumpherenciam circuli CA ,erit 
refia BC, re^ae BA «qualis . Tdm igitur AC, quim 
BC,*qiuli$ eft redat AB. (c ) Qi»aie AC, & BC in- 
ter fe aquales erunt j atque id circo triangulum ABC, 
erit aquilaterum . Supra data ergo reda linea termi- 
oau &c. Quod erae faciendum . 

PROPOS. 1. PROBL. 2 . 

* f 

Ad datum punditum , datae red^:ae lineae aequalem 
r edtam lineam . ponere . 

S it pundum datum A, 8c data reda linea BC, aii 
aliam redam sequalem ponere oportet ad pun- 
ftumA, Fado alterutro extremo line* BC, nempe 
K)Ccntro (a) defcribatur circulus CE, interuallo 
red* BC. Hoc fado ex pundo A. ad centrum B (b) 
teda ducatur ABi(nifi pundti n A, fuerint intra rc- 
fhm BC, vel in aliqua extremitate line* BCTuno 
tfiim pro linea duda (umetur portio linezBC.) Super 
tefiavero AB ( c) conftitujtur triangulum «quilate- 
wm ABD,furfum,aut deorfum verfus, vt ljibuerit;cu- 
uiduolacera modo conUitUu DA, DD, verfiu re- 
. r d«m 



a 



b I, f«r. 



dij.dif. 



c 



3 s. ftrg 
b i.ff». 



[c i.frft 

l"*'t 

I ,■ - 
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) ^am AB (d) extendantnr; DB; quidem oppoiimfh 
‘ * ' ■ punftr dato A.vfquc aci circatn» 

fereoriam in EjDA,» verooppo- 
fitiim centro B, auantumltbec in 
%t f \ Deinde centro D, interualio > 

' 1 *’^at DE per centrum B tranfc*< 

iintis (e) airercirculus defcriba*! 
't tur PE, iecans reftam DF, in F,' 
Dico reClam AF, poiicamiad 
pundum datum fi i aequalem cfk 
' • ■ data? redae BC. Probatur. Quo- 

niam DE, DF, dudae funtex centro D, ad circumfe- 
f i rentiam FE, ( f ) ipf* inter fe atquales erunt : Abla- 

I tis igitur DA, DB, arqualibus,cuin fint latera trian- 
g j. *guli arquilateri ADB, (g) remanebit AF, acquili» 
n 15.de/, ! redar BE . Sed eidem BE, (h) arqualis eft reda BC, 

I (cUm ambae cadant ex centro B, ad circumferentiana 
I EC. ) Igitur redae AF , BC , quandoquidem vtraque 
|( I pr« i oftenia redae BE,inCer fe (k);quaies eruitt. 

* ^ ‘ Ad datum igitur pandum &c. Quod erat faciendum^ 

PROPOS. 3, 'pRdBL.'5. 

Patis duabus redtis lineis inxqualibuf, de maiore 

lineam minori aequalem detrahere • 

« 

S ine duae redz lineae inaequales C, minor, & AB 
maior,oporceatq) ex maiore AB detrahere lineam 
squalem minori C. Ad alterutrum extremorum lineae 
maioris AB, nempe ad pundum A , ( a ) ponatur ali* 

qua linea, quz iit AD, squa- 
lis minori C. Deinde cen- 
tro A , interuallo AD ( b ) 
circulus deicribatur fecans 
AB , in £ } Dico AE decra* 
dam effe squalem ipfi C. 
Probatur . Quoniam AE, 

( c ) qualis eit ipE AD , & 
eidem 













Digitized by Googie 




L I % » 17 I 

ciem AD per conftruftidnem aequalic eft linea Cj (d) d f , 
rrunr AD, & C, incer (e squales. Duabus igimr ditis 
&C, Quod erat faciendum* 

PRpPOS. 4. THEOR. f. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus 
aqualia habeaut, vtrumque vtrique ; habeant . . . 
vero, & angulum angulo atqualem fub squa- 
libus rectis lineis contentum : Et bafim baf! 
aqu^em habebunt r eritque triangulum 
triangulo aequale 5 ac reliqui anguli rdiquis an- 

f ilus aquales erunt, vterque vtrique,fub qui- 
us aqualia latera (hbtenduntur. ‘ 

r Int duo triagufa ABC,DEF,& vniusvtrumqj latus 
U AB,AC,*quale fit alterius vtrique lateri DE,DF, 
hoc cft AB ipfi DE , & AC , ipfi DF ; angulufqiie A, 
cootentus lateribus AB, AC, arqualis angulo D , con- 
tento lateribus DE , DF, 

_ pico bafim BC, #qua< 

A 31 lem quoqiie eiTc bafi EF; 

A ' /\ & cotum triangulum AB 

/\ ■ /\ C, triangulo D E F j& 

/ \ / \ vtrumque angulum B, & 

JL ^ i C .vtrique angulo E ,& 

J» C U F F, ideft , angulos B,& E» 

qui opponuntur lateribus 

tqualibus AC , DF inter Ic j & angulos C , & F 9 <1“* 
Opponuntur «qualibus lateribus AB , pE , inter le 
ijuoquc elfc «quales . Probatur : Quoniam cmim re- 
^ AB, rcil« DE, ponitur «qualis , fit , vt ft ■jtem 
alteri (uperponi intelligatur , collocato piinc» A, jn 

J undlo D, (a) ipf« fibi mtimo congruantjpunCtumque ^ ( 

jUipundloE* cadat* Neque ciiim dicere qu« P°* 

B terit. 
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tetit ^partem redae AB, redae DE, congruere,& pat» 

I tsBt noQ , quia csAc dux rcdx haberetii idem fegmen* 

: cum commune, (b) quod e(i impGrfTtbtle. - Quod ii quit 
dicat pofito pundo A in D, didere quidem pundum 
J5, in E, fed redam -AB , caderej.veJ ad-deftram , vel 
adfiniflram , claudent dux redx linei fuperficicm, 
I (c) quod^fieri non potcft . Qaacc reda AB , rcdx .D 
‘E,conp,r«et, vt tfidumeft-j Cuidiergd angulus A,ah- 
gulo D. ponatur xqualis , ( d ) congiiiet quoQue alter 
alteri , hoc ed reda AQ, , redx DP , conoruet » pun- 
dumque C ^ in pundunq E, cadet, oB xqualitatem re- 
darum 'AC, DF • Rafis icitur BC , ba/i EF , congfuet 
quoque : alias fi reda BC, caderet fitpra, vel infta EF, 
cum pundum B,cadat1npiindlsa£, & pundum C,ca* 
dacinpitndoF, dux redx cla<itderent Jpat>4m(e) 
quod eft abfenduni . Quo circa,bafis.BC, cum bafi 
EF congruit ,'ac proinde xqualis ( f)‘erit. Ec trian- 
gulum ABC , pEF.j A^angidus B , angu^, 

E , & angulusC , angulo F , ob^eAndc-m ^cauiam exU 
fletxqu^iVrO^m,!! duo triangula &c. Qjiioderaf 

dcmonfirandum. . ^ ; '■ ^ ^ 

i t' 

PROP. y. THEOR. 2 . 



irofceUum trianguIoram,qiii ad bafim funtangu- 
,li, inter fe funt squales : Etprodii(ftisxqua- 
. dibus redis liiieis, qui fub ba/i funti anguli, 
inter fe aequales erunr . " • ‘ 



S it triangulum ifofeeles ABC , in qtib latera AB, 
AC , inter fe fintxqualia. Dico' angulos ABC, 
ACB, fupra bafim BC , xqtiales inter fe effe • Item fi 
latera scquaJia AB, AC, producantur quantum libue- 
rit vfque 4/tJ putida Dj Br E , dico angulos quoque D 
BC, ECB, iniia pandem bafim BC efie xqualcs. Pro- 
batur, bx liiiea enirn A£', infinite piodtida (a) ab- 

Icin- 
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mdiniT AF » *qiiall« ipfi AD , (b) & ducantur re-; j b i. fp 
<S« BF . XD , Confiderentur deinde duo erianoula' 

V . . ABF,ACD. Quia^ 

ergo duo latera A 
B , AF , trianguli 
AHF, aequalia Uint 
duobus lateribus A \ 

C, AD , trianguli 
A C D , vtrumque^ 
vtrique, nempe A 
B>ipfi AC, ex hy- 
potheli, & AF^ipli. 

A b ex conftru-’ 
aione;angulu(qae{ 

A- , contentus late- 
ribut AB , AF $ aequalis eft angulo A , contento late- 
ribus AC , } imifio angulus 'A'i 

que triangulo : (c) erit bifis FF, aequalis CD j & l c 4 , 
angulus F, angulo Dj & aqgulus, ABF, angulo ACP,?| iwi, 
cum & priores dno,&poftetioresoppon**^‘‘F*^***^‘''* 
bUt^latenbus in diftis triangulis,vr fii***- «®u- 

iidnenturduntriangula RDC ,CFB. 
redx A£>, AF, aequales funr perconftructionem,nt vt 
fi auferantur ex ipfis aequales AB, AC, (d) & reliq^q j 
Bb, & CF, fint aequales . Quare duo 1»*®*^* 1*3 

trianguli BDC, aequalia funt duobrit 
trianguli CFB , vtrunque vtrique i vidclito BD, i|» | 

CF, & DC iipfiTB, vt probatum cit : Sunt autem. 8 c| 
anguli D ,8c F , diCiis latCribus xqualibu^s contenti | 
aequales, 'VtofienAim etiam fuit I igitur (^arigulus?i ^ 

(0 DBC , angulo FCB , aequalis 5 & angti|i^BCD,*l e. 
tfiguloCBF, Tam enim priores , qudrq'p4»l^f‘®f®S'' ***•- 
^duo arqualibtis opponuntur laferibus , exifiunique lu- 
pra conwuinem bafim B C . Quod fi ex, tot» aculis 
«qnalibur ABF, ACD, <quos aequale efle ia«uiei»on-. 
Brwipiustn prioribus triangulis ) detrahantur an^li 
«quales CBF , BC D, (quos itidem ia polierioribus 
truiKuiis ptobauimus e(Te aequales ) ( f ) retruucbuiu . f ^ 

""Ss . ■ B i i 



ms« 






fren. 
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anguli ABG, ACB, fupra bafim BC , arquale$ :<Oftea* 
:j fumeft autem in pofterioribus triangulis, &affi»uios 
, DBC , FCB , qui quidem fune infra eandem bafim BC, 
efle xquales . Igitur & anguli fupra bafim inter fe, & 

. anguli iofra eandem inter fe funt iquales i ac propte- 
rea Ifofcelium triangulorum , qui ad ^fim fime angu- 
li &c, Qtiod erat demonflrandum • ' \ ” 

i , V 

; 'c:0 R O L L A 'A I V M , C 

; ■ ^ f ^ ^ . 

«Ex hacpropof; f , liqug:, omnetrianetiIn»|i atqui/a> 

‘ terurneflequoquearquiarigulum: hoceft , t^s angu- 
' los trianguli acquilateri elle inter fe «quales, nan^fem- 
: per duo latera quomodocumque fumpta fimt 
ficque anguli ad bafiftiTtint «quales • 

■ , ■ . ' . - , ‘ ■ ai- ' I 

:V 'PROPOS. THEOR. 

* _ ' • ’ > 

' Si trianguli (Juo anguli xquales inter fe fuerint: 
& fub «qualibus angulis fubtenfa latera «qua- ’ 
' fia inter fc erunt. . . - 



. J ¥t triangulo ABC , fint duo anguli ABC, ACB, fu- 
f'l per latus BC, «qiialcs . Dico duo latera illis oppo- 
” AB, ACj cfle quoqj «qualia. Probatur , Si enim 

noncrcdantur«quaIiafIantefup« 
- poficione, em alterum maiusal> 
tero ; /it igitur AB, maius quam 
, AC , fi fieri poteft : Et ex AB .(a) 
abfcindanrr in D , refta Bp, 
«qualis reifl« AC , (qu« minor 
dicitur efle quam AB , ) ducatur 
qti« reda C D , Confiderentur 
modo duo triangula ACB, DBC, 
^ in quibus cum duo latera AC, 

f CB, trianguli ACB.«<l'*al‘a fiuf; duobus lateribus DB, 
i • . BC, 
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BC, trianguli DEC , vtrumqiie vtriquc , nempe AC, 
ipfi DB, ( ablcidimus enim ex AB , ipfi AC , aequalem 
DB > & CB , ipfi BC , cum fic vnum, & idem ,• fint au- 
' tem & anguli ACB ,DBC, didlis lareribus contenti 
Squales per hypothefim : ( b ) erunt triangula ACB, 
DBC , aequalia , totum , & pars , quid fieri nequit. 
Non igitur erunt latera AB, AC, inaequalia , fi angu- 
li B, & C, fuper latus BC,xqua!es funt, ne totum par- 
ti aequale cflTe concedamus : (ed aequalia exiftent. Qua- 
re fi trianguli duo anguli &c. Qugd dcmonltrandum 
erat , 



COROLLARiVMi 



Sequitur ex hac propofitione, omne triangulum 
squiangulum , ideft , cuius omnes anguli funt aequa- 
les ,eflexquikterum . Quod quidem conuerfum cft 
Corollarij5. Pro pof. vt patet j & fuadetur , quia in 
triangulo aequiangulo duo anguli quomodocumque 
fumpti inter fe funt aequales, vnde & lacera fubsenfa 
xqualia erunt • 

PROPOS. 7 . THEOR. ^ 

Super eadem re(5ta linea ad vnum pun(5tiim du- 
is duabus reiflislinejsj duae aliae re<5t» Une* 
vtraqiie vtrique iam ductis aeq-iales, non con« 
ftituentur ad aliud pundtum, ad e^dem^par- 
*' • tes, cofdcmque terminos cum duabus initio 
' du(5tis habente • 

S Vper reda AB, ad quoduts pundum ncvnpcC, du- 
cantur dua; redx AC, BC, Dica fiipcr eandem 

B I ' 



a 

b y.^r/. 
Q9.{ri. 



d J. fTK 
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re«^am AB, vcrfus eandem partem C, non poffe ad 

‘ aluicf piind im, vc ad D,con- 
flicui duas alias reflas , li- 
neas, qiiaf fin<- arquales lineis 
AC, BC, vtraque vtrique, 
nempe AC, ipfi AD , quae 
eundem habenr terminum A, 
& BC, iT'fi BD, quae eun- 
dem etiam poflldent termi- 
^ num B. Prob, Sint enim,, 

fi fieri potefi, rcftae AC, AD, inter fe , & red* 
BC, BD, inter fe etiam aequales, quo dante a pundo 
C,ad pundum D,duda reda CD, triangulum CAI>, 
^a; eritifiafcelcs, ac proinde anguli ACD, ADC,iupra 
'bafim (b) inter fe aequales erunt : Ac proinde 
(c) cum angulus ADC, minor fit angulo BDC, pars 
toto, erit & angulus ACD, minor eodem angulo BOC. 
Quare multo minor erit Angulus BCD, pars angiiti 
ACD, angulo eodem BDC. Rurfiis , cum in triangu- 
lo BDC, latera BC,BD, ponantur aequalia, (q) erunc 
angujiBCD, BDC, fuper bafim CD, aequales; Eft 
autem iam oftenfum, angulum BCD, multo elfe mi- 
norem angulo BDC, Idem igitur angnius BCD, & 
minor eft angulo BDC, & eidem iqualis, quod eft 
ahfiirdum . Non ergo aequales fiint inter fe AC, AD, 
ficuti necetiam BD,& BC . Qiiare fiiper eadem re* 
da linea duabus, &c. Quod erat demon ftrandu na . 

I PROPOS. S. THEOR. j. 

Si duo ti iangula duo latera habua*int duobus la- 
teribus, vtrumque vtrique, a;qaalia,habuerinc 
vero & bafim bafi aequalem i Aagulum quo- 
que fub jrqualibus redis lineis contentum an- 
;ulo «qualem habebunt. 






Sint 



D . - . - 



i 
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S int duo latera AB, AC, trianguli ABC ,d(iobiis la- 
teribus OE,X>P»*iai^uli bOF/squilia vtrum- 
que vtrique , nempe AB, ipfi PE,& AC, ipfiDF,fic , 

alitem & ba/(s BC,ba(i £F, !ao:^iaiis'. Dico angulum 
1. s . A'iaci|ualem eflfe angulo 

D, 4)uori)m vterqiie di- 
D £^is lateribus squalibus | 

' • A ' > continetur. Probatpr. Si 
>J A ' mente Intel ligatur 
f \ ba/is BC, lupcrponi tafi * 

— ^ — X EF , (a) neutra excedet a8,/>r®, 
^ alteram, fc 4 pnnilum B, 

, . congruet cumfundloE, 

& punitum C,cum pun- ; 
ito F, quandoquidem ifts bafes ponuntur inter fe 
«quales . Deinde fi triangulum ABG , ci^itecur ca- ^ 
dcre fuper triangulum DEF, vel punilum A,cadct in 
punaoD, vel alio. Si punitum A, in ipfiim pun- 
(Jlum O, cadat cOngruenc 'fibi mutuo triangulorum ) 
latera, cum ponantur «qualia. Ac propterea (b) an- j b 8, jpt# , 
gulus A , squalis erit angulo D , cum neuter a>tterum 
excedat. Quod .fi punihim A, alio, dicatur cadere, 
(qtioinodocumque poftea id contingat , hoc eftfiuein ' ~ , 

latus £ 0 , fiue intra triangulum EDF-,fiue extra j VC . _ i 
confidcranci patebit} ) erit perpetuo B A, «qualis ipfi i. 

ED, & CA, erit «qua lis ipfi FD, propterea q^d Ia- j:. 
tera voiustrianguli «qualia ponantur lateribus alce* 1 
rius , Hoc autem fucccderc nqn poteft , cum in ante- ‘ 
cedentihiericdcmonftratum verfus^ndem pirtcm ad ^ 
ditierfa piio(fla non pofle duci duas lineas (c) iam du- c 7, fri, 
d^is ecquales, ettridan cum primis initium habentes. 

Non igitur ptin^um A, cadet alidqiiam in pun^lum 
D; ac propterea angulus A, angulo D, «qualis erir. • 

Quare 6 duo triangula duo latera habuerint duobus [ 
lateribus «qualia, &c. Quod erat dcmonllranduni, 

I 

* \ 

B ^ CO. i 
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Porr& ex amecedenee huius oStzux pmponctonU 
non (blum colligi poceR, angulos ab aequalibus/lareri* 
bus contentos xquaieselTe ; verum ec«am reliquos an* 
gulos,qui ad bales conftituuncur , verumque verique, 
yc angulum B, angulo E>& angulum C, angulo 
-immo totum triangulum t(Ki triangulo » vt condat ex 
eadem iuperpofltione vnius trianguli fdper alterum. 
Nam fibi mutuo congruent ,&didU anguli, &tota 
triangula, vc peripicuum eft . Quod etiam ex quarta 
propoficione colligi poterit • 



PROPOS. f. PROBL. 4. 

^ -T 

i 



I Datumangulu m re Niliacum birariatn Cccstc^ 

% 

f 

S it diuidendus angulus redlilinens A BCi bifariam^ 
hoceft induos angulos cquales. A redla^BCt 
a (a) maiori abfcindacurBD, xqua Iis ipfi BA, ducatur* 

b itfri, querela AD. Deinde Itiper AD, (b> condiniatur 

triangulum xqullacenim AED, & 
ducatur re£tz BE , ditiidens aiigu* J 
luro redi lineum ABC« in angulos 
ABE, EBG. Dico hos angulos inter 
' ie elTe aequales. Probatur.Cum enim 
Jarera AB, BE, trianguli AB£;atqna> 
lia line lateribus DB, BB, trianguli 
DBE, vtrumque vcriquefnam DB* 
per condrudHonem ipli AB, fafium 
luicxqiiale; & BE , efl commune; 
'&balisAE,licsfquali« bafi FD} ejc 
eo quod line latera trianguli xqiiila* 
teri ; lequicuf, quod duo triangula ABE , BDE, ha* 
beant QgnditipnfagtoaE Proportionis ,vnde erit an- 
gulus 
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guJiis ARE, angulo DRE, zqiialis /quapropter an- 
gulus ABC> erit 'bifaria, dfuifus 5 quod crattacien* 



dum 

i 



PROPdS. IO. PROBL. 5. 



Datam re<^m liaeam finitam bifariam 
. ■ 1 . fecari. • 

S it rcfta finita AB, diiiidenda bifariam , idefi in 
duas partes squales, (a) Defcribatur fuper AB, 
triangulam squi late lum ABC, cuius angulus C, per 
rc<Sam CD, (b).diuidatur bifariam, 
reiSaque CO, redam AB, fecec in D. 
Dico redam AB , bifariam efle diui- 
fam in D. Probatur. Quoniam duo 
latera 'AC, CD, ' trianguli ACD, 
cqualia funt duobus lateribus BC,CD, 
trianguli B C D , verumque vtrique, 
nempe AC, ipfi BC, cum nnt ambo la- 
tera trianguH xquilateri, & CD, eft commune i Eli 
autem & angulus ACD^ angulo BCD , squalis per 
conftrudioncm ; (c> erit bafis AD, bafi 08, squalis. 
Data igitur reda AB^ fuitbifviam ieda in D, Quod 
erat faciendum , / - 




a i.prij 

b 9 ,fr$, 



C 4.f»:V 



-PROPOS. II. PROBL. fi. 

’ * i 

Data redta linea, a pun 6 io in* ca dato , reiSana 

lineam ad atigulos rci^os excitare . 

\ 

S Itdata reda linea AB, & in ipfa Iit datum pun- 
dumC, a quo iuberaur erigere fuper AB,line^ 
adangulos redos, fcu perpendicularem . A pundo 

C>fiinutBifa;rcda CD, squalis ipfi CA. Deinde 

liiper 




8 f.prL 
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fiiper AD;/b) confiicuatur trianotilum 3e<|ui(ateruni 

atque ex pund^o E, ad 
3E pundlutn C, ducatur* JineaEC, 

quam dico cflfe perpendfcularem 
ad AB. Probatur, Quoniam la- 
cera AC, CE , criangult ACE, 
^ ^^ualia Hint lateribus DC, CE, 
"-^MMangtili DCE, vtrunique vcri- 
„ que,nanpe AC, ipfi CD, pec 

conftfudlionemi &CE, commune ; Eft vero , & ba- 
fis AEibafi EO, squalis , cum Cnt iatera trianguK* 
aqiiilateii: fc) Erunt angUli ad C,diclis lateribiis 
comprehenft squales: c’d^ quare dicetur vterque rc«, 
atque adeo EC, re^la ad AB , perpendicularis 
erit . Data igitur redta lineo a piiailo in ea dato, &c. 
Quod faciendum erat. . 




PROPOS. 12. PROBL. 7; ’ - 

Su^r datam redtam lineam etiam infinitam^ 
. f. a dato pundlo , quod jn ea, hou eft , per-, 
h pendiculavcm.redtam ducere, . , ' 



aio,/rl. 



S it Befta AR,etiaiu incerminats quahtieatis, & e^*^ 
tra ipfam punftum C, a quo oporteat-lineampcr-' 
[pcndicularem ducere ad redam AB. Centro C, inter- 

uallo vero quolibet cir- 
:culus dejcribatur lecans 
AB, in A , & E , ( quo- 
niam 'interuallum afsiV 
ptum tantum efie debet, 
vttranlcendat re^am A 
Bj alias eam non fccaret) 
fa)diuila autem reda A 
£, 'bifariam in F , duca- 
tur re<fla CF, quam di- 
co perpendicularem elTc 
ad 
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ai AB. Probatur. Si enim diicancnr CA, C1 , erunt f 
dao/arera AF ,&FC,crian"uJi AFC , aequalia duo- f r 
bus lateribus EF;FC, trianguli EFC. vtrumque vtri- 
que, per conftrudtionem j e(l autem & bafis CA, bafi 
CE aqualis, cum (Int ex centro C, ad circumrerentiam 
ADE. ( ^ ) anjjuJus-AFC a angulo EFC, | b 8,fri, 

xqualis jaropterea vtcrqtie redlus," Du^a eft igi- 1 
cur CF 9 perpendicularis ad AB, Quod erat facien*| 
dutn t 

' . i ■ ‘ . ' 1 

- , PROPOS,i> THEOR. \ 

I 



Cum rc6ta, linea-fuper re^iii confiftcns lineam 
angulos facit, aut duos i*cd:os, aut duobus 
'"rc&is sequales efficit. 



I 






S it redla liriea AB, confiUensfuper re^am CD,qa* ^ 

-faciat duos angulos ABC, ABD, Si igitur AB, 
fuerit perpendicularis ad CD , f a > duo anguli erunt j 
tteli . Si vero AH, non fuerit perpendicularis , faciet I 
quidem gnom angulum obtufum , alterum veroacu-»^ 

tOm . Dico igitur ipfos duobus | 
cfle rcdtis aequales*. Probatur. I l 
C b; A pundba B,ducatur BE,per« I ** • 
pendiailaris ad CD , & fint duo I 
anguli 'E^ C , EBD, redti . . Quo- ! 

U niam vero angulus rei^us EBD, I 

■ ( c ) aequalis eft duobus angulis c t 9 frS^ 

DBA, ABE i ( f ) erunt appofito communi angulo | f x. |»r*, 

ao EBC , du6 redH EBD , EBC, tribus angulis DBA, 

ABE, EBC, arquales . Ktirfus quia ( g; angulus ABC, | g 
duobus angulis ABE , EBC , aequalis cit ; ( n > \ 

appoHto communi angulo ABL) , duo anguli ABC> 

ABD, tribus angulis f)BA , ABE, EBC ,cequalei. Sed 
eiidem his tribus oftendimus , aequales etiam cfle duos 
redbw EBD, EBC ; quae autem cidcm aequalia f i i m - 1 

ter 1 



i ufr^, 



I 
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ter ft* aequalia. Duo icitur anc;ii! i ABC,ABD,a?q«a- 
lesfunt dnobusieftis EliD , EBC. Cum cr^orcfta’ 
linea fuper redam confiitens &c. Quod oftendere 
oportebat* 



PROPOS. 14. THEOR. 7. . 

Si ad aliquam re< 5 bm lineam , atque ad eius 
pun< 5 tuni , dux rc^tx linex non ad eafHeoi 
I partes dudtx eos, qui fijnt deinceps, angu- 
I los duobus redis xquales fecerint 5 jp dire- 
j dum' erunt inter fe ipfx redx linex , , . . 




I ^ It data reda AB, in qua pundirtivB, ad quod ex.ai- 
i fcj uerlis partibus dudx /intdux redx linea! BC,BD, 
facientes cum AB , duos angulos ABC , ABD, vel re- 
do* vel daobiis redis xquales . Dico ipfas;BD, BE> 

taliter elTc inter ft conftjcn— 
tas vt CBD, lic vna linea re- 
da . Probatur . < Si enim C- 
BD non eft rcdaiproduda- 
- DB , in diredum , & con- 
tinuum cadet aut BD^ 

« jj 3UC infra , • Si caaitf fupra 

I - verbi gratia in E, cum luper 

• * redam CBE , infiflat reda AB j f a > fient duo anguli 

a ABC, ABE , duobus redis xquales Ponuntur auteiit 

^ ~ f ^ anguli ABC , ABD « duobus redis arquales (b} 

oii,fT9 , 1 omnes redi Tunt inter learquales : Qiiare duo an-, 
* guli ABC , ABE .duobus angulis ABC-, ABD ,ertm» , 
ti.PfOH Ablato igitur communi angulo ABC , f c^ 

* 1 remanebunt anguli ABE, ABD,inter'fe xquales,pars, 
&'totum, quod eff abfurdum . Non igitur reda BE, 
cadit fupra redam BD . Quoquo modo ollendetur ip- 
I fam nec cadere infra ipfam BD j igitur CB , in dire- 

I ' dum produda eadem efficietur , qux BD $ ideoque fi 

ad 
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ad aliquam re^am lineam,acquead eius pundliim &c. 

Quod demon (Irandum erat , 

PROPOS. 15. THEOR. 

, . ^ ^ j 

Si duae raS.-c lineae fe {e mutuo fecuerint, an- i 
1, ^Uos ad verticem zqujje ^inter Te efficiau . 

S Ecenc fe duae re^lie^ \B, CD, in pun^Jo E, vtciT 
que . Dico a^i<^iIos , quos faciunt ad verticem E, 
cfle inter fe aradales, angulum videlicet AEQ, angulo 
D£B, Scandalum AED, angulo CEB. Probatur. Quo- 
niam enimrecla AE , confiftit 
[ fiiper reCfam CD , f a > erunt v a i 
duo anguli A HC^AED, duo- j rni, 
bus re^is xquales . Kurfus 
quia redla DE, confiftit fuper 
redlam AB , (b) erunt duo an 
guli DEA', PEB, aequales duo- 
bus reftis . Cum igitur om- 
nes anWuli re Ai fd^ fint inter <e aequales; eru»ut dyo 
angumAEG, AED, duobus angulis DEA, DEB,*qt«a- 
lc$. Compto igitur communi angulo AED ; ( c J re- 
manebirangulus AEC,anguloDEB,®qual»s. Eadem 
ratione dwnonflrabitur , angulos AED, CEB, inter fc 
aequales eflb.: Si igitur duae reclx lines fefc mutuo fc- 
cucrinc &c. vhiod oftendcre oportebat , 

C O R^I L A R I V 

' ' t: 

Euclides colligit. ex dciTtoftftiaiifinsJaui^^ 
matis ( cx ftntedtia Procli , quoniam alia exemplaria • 
hoc Corollaribm.non habent ) duas lineas rcAas fefe 
mutuo fteantes , efficere ad-pundum fcdiones quatuor 
*ngulos quatuor redis ah^iilis squales , biam «nde-f 
monftratione oftenfum fuit , tam duos angulus AEC,"* 
AED, quam duos. AED, DEH, duobus effe redis «qua- 

■ IfS 



bii.frS, 

d 3. prtf. 
c i3.fr** 
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l«s per Propof.ij. Qnare oimes af oiili jd E,conSltUtl 
zqiif pollent bis duobus fc:db's angulis . ^ ' - 



C O R O L 1 A. R I V M. •, X. 



aip.frJr.T 



Eadem ratione colligemus . omnes angulos circli 
rnum ,& idem puniliim conftitutos quofcumque fufe* 
rinc ,quatuor,ducntaxat redlis angulis arquales efle^ Si 
eniqj^E, aliae qtiotliberiioeac educantur , diuiden- 
tur foiutnmodo ilii quatuor anguLj ad E» conllitmi in 
plures partes , d a ) quae omnes Amiil iumptae totis (ait 
adarquancur. Ex quo perfpicuum eft omne (patrum 
purinum aliquod in plano CIrcum^(an^, aeqimialer« 
quatuor redlis angui *s, vt multi authoresaflbrunc - quia 
omnes anguli ,qui circa illud piindttim conlllicui po(^ 
(untj quatuor funt redis angui ts aequales . ^itnili mo- 
do condat, quotiibet lineas redlas fe inuicem fecantes, 
facere ad pundum fedionis angulos aequales 4.ledis* 



PROPOS. 16. THEOR. p.\ ' 



I Cuiurcumque trianguli viio latere produi^o^’ 
I externus angulus vtrolibct interno , op- 
j pofito maior eft . ./ 



a 



b 




lo.frt, 

t 

3- ff*. 




T Riaogiili AB^ , latusBC,producattirad D; Di- 
co angulum externum ACD, maiorem ede inter- 
. . no,& oppofito BAC, 
itemque maiorem in- 
terno , & oppoAto A 
BC . Diuklatur ( a ) 
enim AC ^ bifariam 
in E,j & ex B, per E, 
extendatur reda KE 
. F, ita vtEF,( b )ab- 
fcifii fn aequalis re* 



) 

r 
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fiar EB iducatunjue redla FC. Quoniam igitin: late- 
ra AE, EB^ trianguli AEB^zqiialianint lateribesCE, 
EF , trianguli CEF , virumqiie Vtrique per conftru- 
Aionem ; fune autem » & anguli ad Et did^is lateribus 
{rqualibus comprehenfi f ojnter fezquales tCum (Iht 
eirca verticem , & oppofici : Erit per (fundam par-' 
temqtiarcx propoficionis angulus EAB^arqualis angu-. 
loECF ; e(l autem angulus A'CD » ‘externus maior an<«> 
guloECF , cum ille fit totus , & hic pars : igitur , 
externus angulus ACD , ( d ) maio^ erit incerno', 
oppofito EAB i Denuo fi latus AC, producatur ad G,* 
&tatus BC diuidatur bifariam, &a puniftoA,per, 
pun^^iim fedionis, eo prorfiis modo^quofupra faftum’ 
iuic , ducatur Hdea facile erk demonftrare apguludf! 
BCG , maiorem effe angulo 'interno , & oppofito A I 
BC , quo (fantecum angulus BCG , (<) fic aequalis un-ij 
gulo ACD , etiam angulus ACD(f) maior erit an- 
gulo ABC: duiufaimqLic efgd CjfiahgUli &c. Quoti 
erae demonfirandum . ‘ \ 

» ■:.-•••• • '■ 

PRO P OS. 17. THEOR. lo. 

h 



Cuiufamque trianguli duo ang' ili. duobus redlis 

funt minores , omnitariam fumpti » ■ . ; 

^0 * 

S it triangulum ABC; d«co duos angulos 'ABC,' 
ACB, minores cfTe duobus l eift is quomodocumque 
fumamur . Producatur enin^ 

• ■ quoduis latus , nempe BC,irt 
A. -1 r-Quoniam igiiui (a> • ngti j 

' liJ9 ACI ; externus m lior eft 
/ \ ^ interna’ &“oppofi» ABC; ffj 

/ \ , addatur communis angnlus 

/ \ , ACB, (b> erunt duo anguli[ 

/ “ ACI , ' ACB, maiores duobus^ 

B C J angulis ABC, ACB, fed diidj 

' ACT,’ ACB, fci aequale* tunci 
■ diiO' I 



C ly.pr/, 

d x.*e* 

f I, 



i 

b 4 P*’^ 
c 
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duobus r^is. IgitUr . duo ABC, ACB, erunt mino* 
, res duobus redft , Eadem ratione erunt anguli CBA^ 
BAC, minores duobus re^is , dummodo latus BA* 
producatur ita , vt angulos externus efformetur , 
Cuiufcunque igitur trianguli duo anguli « &C, Quod 
> demondranduni erac« ^ 

„ C O R O L X A R I V^M f. . 

Ex diilis conlht in omni triangulo, cuius vnus an* 

I gulut fuerit redlus, vel obetifus , reliquos effe acutos* 
‘ Cum enim per hanc ptopoficionem duoquilibet angu* 

' li fint duobus re^is minores, necefleeft,vt fi vnus fue- 
rit re^us, vel obiufus quarmeunque reliquorum effc 
acutum, ne in triangulo duos angulos re^os , aut r#» 
'Ats maiores efiTe fateamur • 



r 

C.OROLLARIVM ». 




1 






« <r • > 

Seauitur etiam ex hac Propofitione ; fi linea teilf ' 
cum alia redla angulos in^quales faciat, vnutn fcilicec 
acutum, & alterum obtufiim.lineatn perpendicular^ 
ex qiiouis eius punAo ad aliam lineam re^m demit- 
iam cadere verfus partem acuti anguli. Faciat enini 
refia AB, cum retia CD, angulos inatqiiales , nempe 
ABD, acutum, & ABC, obtufiim ; demittaturque ex 
pun^o A,quocunqtie (a> ad CD, perpendicularis AD, 
Dico AD , cadere ad partes anguli acuti ABD, NaQ) 
fi non cadit ad partes ang^ib acuti, fi fieri poceft cadat 
ad partes anguli.obmfi ABC . & fit verbi gratia ACj 
igitur duo angnli ABC, ACB, liint maiores duobut 
retiis, cum vnus fit rctlius , & alter obtufus f 1^ ^uod 
cllabiurdum : quare perpendicularis cadet adp^ces 
anguli acuti , quod erat oflendendum • ■ 



1 - 

• *- *■ 



C O ROILARIVM 3. 



Pari ratione fii manifeftum omnes augulot trianguli 

arqui- 
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^Hareri, & duos angulos trianguli ifblcelis ftipraf 

Infimefle acutos. Nam (c) ctim & quii bet duo in $.prK 

triaoguk) arquilatero , & duo in ifolcele fupra bafim 

iint inter fe arqiiales ; (Ay fintque fimul tam illi duo. d i7*p^ 

quam hi duobus re^is minores, erit quilibec iliorum 

redlo minor ; hoc ell acutus . 

PROPOS. i8. THEOR. ir. 




Omnis trianguli maius latus maiorem 
angulorum fubtendit. 

t 

I N triangulo ABC, fit latus AC, maius latere AB. 

Dico angulum ABC, maiorem efie angulo ACB. . 
fiob, £ maiori latere AC, fa> auferatur AD. arqua* } a 

lis tpfi AB, ducaturque re* 

^a BD. Quoniam igitur 
duo lacera AD. AB, per con- 
ftni^ionem fune inter fe 
aequalia (b) erunt anguli b r.frsj 
ABD, ADB, inter fe aequa- 
les : Elt autem angulus (c) c 
ADB, maior angulo ACB: 
igitur & angulus ABD, ma - 1 ^ 

for erit angulo ACB. Quamobrem cum fd) angulus 1 
torus ABC, fit etiam maior angulo ABD, erit angulus 
ABC, multo maior angulo ACB. Eadem ratione fi la- 
tus AC, ponatur maius latere BC, facile eritoften*, 
drre,angulum ABC, maiorem efle angulo A. Quare | 
oronistrianguli maius latus maiorem angulum fubcen- ' 
dit. Quod demonftrandum erat. 



COROLIARIVM. 

Exhoc fequicur omnes tres angulos trianguli lea* 
leni efle insquales, cum latera in huiufmodi triangulis 
fiflt inter fe lusqualia , 

C Pro- 
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PROPOS. ip. THEOR. ij. 



. ) 



Omnis trianguli maior angulus maiori lateri 
fiibtenditur. 

I N erianoirio ABC, anilitas B, maior fit angulo C. 

Dico lacus AC, fubtendens maiorem angulum B, 
maius cITe latere AB, quod angulum minorem C, fub- 
tendk . Probatur-, Sienim latus AC, maius non cft 
latere AB, erit vel arquale illi, vei minus: Si dicatur 
AC, aequa leefieipfi AB, (a) erit angulus B , aequalis 
anguloCjell autem, &maior per l^pothefin, quod 
ell abfiirdum. Si vero AC, mjnus eG- 
fe dicatur lacere AB, erit angujus B, 
fubtenfiud minoti latere AC , minor 
angulo C, fiibtenlb i maiori latere 
AB} ponitur autem maior, quod ma- 
ius eft abfurdum . Cum igitur AC, 
latus neque aequale fit lateri AB,ne- 
queminus ifequitur, quod fit maius. 
Qua etiam ratione probabitur latus 
AC. maius effe latere BC, fi angulus B, concedatur 
maior angulo A. Omnis ergo trianpli maior angn- 
lAs maiori l;u:eri fiiixenditur , quod demonfiranduni 
erae. i 




COROLLARIVM. ' ^ 

■ 

Sequitur e* liac Prop. omnium redtarum ex quouis 
( pundlo ad redVam qiiamcunque dudlarum, eam , 

' perpendicularis eft , efle minimam. Nam pcrpendi- 
’ cularis linea facitangulum redlum cum alia linea, vii- 
defiducatur alia linea, qu* non fit |«rpendicularis,& 
conftituat triangulum , angulus a tali linea conftitu- 
tus erit acutus, ne in triangulo duo anguli fint aequa» 

les duobus redlis . Qu^o ftante maior erit linea, quae 

non 
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nonefl perpendicularis ,cuni ipfa fubtendac an(;uhim 
maiorem, nempe re^um , perpendicularis reto fub- 
tendat angulum minorem, nempe acutum. 

PROPOS. »0. THEOR. ij. 

Omnis trianguli duo latera rcIiquO fiutt maiora, 
quomodocunque adiimpta . 

S it triangulum ABC.dicoquzlibet eius dti* latera, f 
nempe AB, AC, fimul maiora effe reliquo latere 
BC. Producatur vnum ex illis lateribus, nempe AB, 
vfque ad P,taliter vt fit re^a AD, 
(a) aequalis alteri lateri non produ* 
^o AC.& ducatur rcfta DC.Quo- 
niam igiuir duo latera AD, AC, 
per condrti^ionenn^unt inter fe 
aequalia, (b> erunt anguli ADC, 
ACD, inter (e aequales : Eft autem 
angulo ACD, maior angulus (c) 
BCD j Igitur & angulus BCD, ma- 
idrerit angulo ADC. In triangu- 
lo ergo BCD, latus BO, oppofitum maiori angulo 
BCD, (d) maius erit latere BC. oppofico minori an- 
gulo BDC, Cum igitur duo latera AB, AC, fimul 
aqualia fine ipfi BD, (fi enim «qualibus AD, AC, 
commune addatur AB, (e} erunt tota «qualia , niini- 
niin linea compo/lta ex BA, & AC, Sc linea compofi- 
taexBA, & AD,) erunt quoque latera AB, AC,fimui 
maiora latere BC. Eodem mi^odemonilrabitur quae- 
libet alia duo latera reliquo efife maiora . Quare om- 
nis trianguli duo latera , &c. Quod erae oftendea- 
dum • 




C a 



PRO- 



b f . pr7. 
c 9 . fru 

dij.pr», 

I 

ea.pri». 
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PROPOS. 21. THEOR. 14; 

• 

Si fuper- trianguli vno latere, ab extremitatibus 
du« redtaj linea; interius coiiftituta; fuerint 
hae conftituta; reliquis trianguli duobus later 
ribus minores quidem erunt, maiorem vero 
angulum continebunt. 



I N triangulo ABC , (tiper cxtremicates B, & C,Iate- 
J ris BC , intra triangulum conflitiiantur duae redtx" 
nnea? BD, & CD, in punflo D, concurrentes , Dico 
BD, CD, iiinul minores cfle duobus lateribus BA,C A* 

'fimul i At vero anguium BD 
C, maiorem anguloBAC. Pro- 
batur. Producatur enim alte- 
ra linearum interiorum , nem- 
pe BD , ad punftum E , lateri» 
CA. Quoniam igitur in crian* 
gulo BAE, duo latera BA, A E, 
(a) maiora funt latere, BE, 
fi addatur commune EC ,( b) 
erunt BA ,& AC , maiora quam BE , & EC. Rurfiis 
quia in triangulo CED, duo latera CE, & ED (d)ma- 
. inra funt rebquo CD } fi commune apponatur DB (ci 
I erunt CE, EB, maiora quam CD , & DB, Cum vero 
* efienfiim fuerit etiam BA , & AC , maiora efie quan» 
CE, & EB } rurfiis CE , & EB , demonftrata funt ma- 
iora quam CD, & DB, (equitur (e) quod BA , & AC, 
maiora fine quam CD, & DB. Qiod in primiscrac 
probandum. Pratterea quoniam angulus BDC,ff) 
maior efi angulo DEC, externus interno , & oppoiito; 
Srangulus DEC, ob eandem caufam maiorefl angu- 
lo B AC j (g) Erit angulus BDC, maior an^uIoBAC, 
quod fecundum propefitum fuir. Si igitur fiipertrian- 




guli vno latere ^c. Quod erat ofiendendum . 



PRO- 
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I 

PROPOS. 22. PROBL. S. 

Ex tribus redlis lineis, quas fint tribus datis re- 
plis lineis aequales , triangulum conftituere . 
Opoitet autem duas reliqua efle maiores om- 
nifariam fujiiptas ; quoniam vniufcuiufquc 
trianguli duo latera omnifariam fumpta re- 
liquo funt maiora. 

S int datae tres lineae rcAae AB , BC , CD , quarum 
quaelibet dux reliqua fint maiores ( alias ex ipfis 
non pofTet conftitui triangulum , vt conftat ex Prop. 
20. ) oporteatque conftruere triangulum habens tria 
latera tribus datis lineis arqualia. Si data; refla; lineae 
fuerint feparetaeafruroatur aliqua linea indefinite pr(> 
dufla , aqua abfeindantur (a) tres lineae xquales tri- 
bus 4 a^m datis , quo pofito itixti regulas mox tradendas 
triangururahconfiituatur . Si ycro datae lineae vt in no- 
flra figura componant vnam lineam reflam AD, faflo 
centro in B, interuallo line* B A f b > deferibatut cir- 
culus AE . Item centro C , interuallo line* CD , de* , 
feribatur circulus alius DE, qui neceflarib fecabic 
priorem circulum io pun«flo E , f cum enim du* AB, 

CD , maiores po- 
nantur re^a BC ; 
& circulus AE,ex 
lineaBCabfcindac 
J ineam aequalem 
ipfi B A 5 non pote- 
rit circulus DE, ex 
CB abfeindere li- 
neam zqualem ip- 
ii CD , oifi cadat, 
& fecet circulum 
AE, fcois fi fetangerent ipfa BC, cffcc *qualie duabus 

C I 




l 

a j.frv 

> jM' 
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AB , & CD j quod eft contra fuppontum , Ex pundo 
icitur feAionis E , ad ptinda B > & C , ducantur redc 
EB, EC y fidlumque erit triangulum BEC , cuius la- 
tera dico arqualia eiTedatis lineis AB , BC, 8c CD. Pro* 
batur . Reaa BE f c ^ xqualis eft redlae RA , & rc£ia 
CE xqualis efl retbx CD : I^itnr omnia tria lacera 
funt tribus datis lineis xqualia » quo dante conditoi- 
mtis triangulum ex tribus reidis lineis , tribus datis re- 
^is lineis squalibus : Quod erat faciendum • 



PROPOS. PROBL. p. 



Ad datam redtam lineam , datumque in ea pun- 
^m , dato angulo rcdilineo squalem angu- 
lum redtilineum coallituere . 



D 



^Ata redla iit AB, datumque in ea pun^um C , 8e 
datus angulus DEF: Oportet igitur ad redam 
AB, in pundoC, angulum conditiiere squalem an- 
gulo E. limantur in redis ED, EF , vtrunque duo 
I piinda G, & H, & conedantur reda GH : Deinde 
a aa,ffs. i condituatur triangulum CIK, (a) habens tria latera 
aqualia cribtit redis EG, GH, HE , ha vc C I squa- 
le iit ipfi EG , Be 
A CK, ipfi EH, & 

V lK, ipfi GH.(quod 

facile fiet fi CI, fii- 
icatur atqualis ipfi 
EG, & CL, ipfi 
EH , & IM , ipfi 
GA , Deinde ex 
centris C,&I, in- 
teruallis vero CI, 
&IM,circnli de- 
feribantur fecantes fe in K, &c.) Diat angulum irx, 
squalem efle angulo E, Probatur , Quoniam enim 

duo 



e 



V / \ 

D 



t 
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duo farera CI, & CK, «qualia ftint duobus lateribus 
EG,& FH, ycrumque vtrique>& bafisIK> bafi GH, 
perconftruilionem j(b) erit angulus C, angulo E, 
«qualis. Adpunduin igicur C, efbcimus angulum 
«qualem angulo E. Quod facere oportebat. 

PROPOS. 24. THEOR. ly. 



Si duo triangula duo latera duobus lateribus 
«qualia habuerint, vciximque vtrique , angu- 
lum vero angulo maiorem fub «qualibus re- 
<^is lineis contentum : & bafim bali maiorem 
habebunt. 




D Vo latera AB, AC, trianguli ABC , «qualia fint 
duobus lateribus, DE, DF, trianguli DEF, 
vtrunque vtrique , nempe AB, ipfi DE , & AC, ipfi 
DF; Angulus vero BAC, maior Ht angulo D . Dico 

bafin BC, maiorem 
ede bafe £F. Ad li- 
neam enim BA, at* j 
que ad eius pun^um 
A, (a) condituatur *| 
angulus BAG, «qua- 
Iis angulo D, (cadcc- 
que retta AG , intra 
triangulum B A C, 
cum angulus BAC, ponatur maior angulo D,) (b) 
ponaturque AG, «qualis ipfi DF, hoceft ipfi AC;dU' 
cla denique re^la BG, cadet ve! fiipra rectam BC, vel 
in ipia BC, aut infra . Cadat in primis fupra fc^^m 
BC, vt eft BG. Intra triangulum ACB , ab ijfdem 
extremitatibus AB, ad punitum G,dudl« fuerunt du« 
redt* line* AG.BG, minores (c) ipfis AC, CB: rur- 
Tiisqtiia AG, per conftruitionem faita tiiit «qualis^ 
ipfi AC, fi auierantur (d) remanebit BC, maior quam j 



b l. frr. 



V 

b J. fru 

cxi.pr/. 
d 4.pr». 
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BG{ Kuffiisper conlfru^ionetn BA, AG» squati^ 
fune later ibtis E D, DF, & angulus BAG, arqualis an- 
gulo EDF, (e) quare etiam Safis BG« «qualis erit bafi 
E F; fi igitur BCdemonft rata fuit maior quam BG, 
maior etiam erit ipfa EF.Quod erat demonfirandum. 

Si vero BG, cadat infra BC; fiat pariter AG , «qualis 
ipfi DF,vel AC, ducaturque GC . Quoniam enim 
duo latera AC* AG, in triangulo ACG ,'runt «qua- 
lia ;(f) erunt anguli fupra bafin inter fe «quales* 
nempe ACG, AGCj Eft autem angulus BGC,(g) tria- 
ior angulo AGC; quarp etiam maior erit angulo 
ACGj (ed angulus ACG, fh> maior ef! angulo GCB; 
quare multo 'maior erit totus angulus BGC, angulo 
GCB. In triangulo igitur BGC, (i) maius erit latus 
BC, latere BG. Perquartam autem primi oftenditur 
BG, «qualis ipfi EF ; vnde maior quoque erit BC, 
quam EF} quod pariter demonftrandum erat . Si igi- 
tur duo latera duobus lateribus &c. Quod erat 
ofiendendum , 

PROPOS. 25. THEOR. 16. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus 
«qualia habue;fint vtrunque vtrique , bafim * 
• vero bafi maiOTcm 5 & angulum fub «quali- 
bus re( 5 tisliaels contentum angulo maiorem 
habebunt. 




D Vo latera AB, AC,' 
trianguli ABC, 
«qualia fint duobus la- 
teribus DE, DF,triangtt- 
Ji DEF. vtrunque vtri- 
que, hoc efi ABjipfi DE,- 
& AC , ipfi DF i bafi* 
autem BC, maior fit bafe 
EF. 
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JP. DFcoanouliim A, maiorem eFfci angulo D. Pro* 
bitur Si enim non eft angulus A, maior an»u!o D, 
erit vel aequalis^ vel minor. Si dicatur quod fit arqua- 
lis , cum etiam duo larera circa angulum A, arqualia 
£nc duobus lateribus circa angulum 0,vcrunque vcri^ 
que per hypothenni(a> erit & ba/is BC« atqualis bafi 
EF : quod efl abfurdum , cum ba /is BC, ponatur 
maior bafe EP. Si vero angulus A« dicatur efle 



minor angulo Dj erit, propter «qualitatem laterum 
circa iftos angulos, bafis F.F, fb> maior bafe BC, quod b z 4 
magis e/l abfurdum, cum EF, ponatur minor quam wi. 
BC . Quare angulus A, cum neque poflit «qualis e/Te 
angulo D, neque minor , erit maior. Si igitur duo 
rriangula duo latera duobus lateribus «qualia habue* 
linc 4 &c. Quod erae o/lendendum • 



PROPOS. THEOR. I7. 

Si duo triangula duos angulos duobus anguKs 
aequales habuerint vtrunque vtrique, vnam- 
que latus vni lateri. «quale, fiuc quod «qua- 
libus adiacet angulis , fiuc quod vni «qua- 
lium angulorum fubtenditur , & reliqua la- 
tera reliquis lateribus «qualia, vtrumque vtri- 
que , & reliquum angulum reliquo angulo 
«qu^em habebunt . 

S int duo anguli B , &C .trianguli ABC , «quales 1 
duobus angulis E , &,EFD, trianguli DEF, vter- » 
que vtrique , hoc clt B , ipfi fc, & C,»pfi EFD; /itque 1 
primo lattn SC, qned angolis B, C , adiacet, lateri * 
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I EFiquod angulis E, & EFD, adiacct , xqiiale . Dico 

( reliqua quoque later* 
A D AC , reliquis 

lateribus DE, D F, 
aequalia cfle verum» 
que vtriqiie , hoc eft 
AC, 

ipfi DF; ea nimirum, 

, „ . quat aqualibus angu- 

I IIS rubtenduntur j rcliquumque angulum A , arqualem 
efle reliquo angulo D. Probatur, Si enim latus AB, 
* 3* ?*■*. I ivquale lateri DE ,fit DE, imius, fa;d quo ab* 

' icindatur refta linea EG, aequalis reftae lineat AB, du- 
j caturque re^a GF . Quoniam igitur latera AB , BC, 

, .1 arqualia fiint lateribus GE , EF , verunque vtrique, 

4* I & anguli B , & E , aequales per hyporhefin : ( b ) eric 
angulus CfXquaiis angulo EFG. Ponitur autem angti» 
Ius C, xqualis angulo EFD. Quare, & angulus Efe, 
eidem angulo EFD , «qualis erit , pars toti ;qiiod eft 
' alifurda.njnon eft igitur latus AB, inaequale lateri DE, 
led «quale. Quamobrem cum latera AB, BC, «qualia 
fint lateribus DE, EF , vtiumque vcriqj & anguli con- 
.•tenti B.& E. «quales j (c) erunt , & bafes AC, DF,& 
j anculi reliqui A,& D, aequales. Quod fuit propofttum. 

I Sint deinde latera AB , DE , llibtendentia «quales 
} angulos C EFD, inter ft «ciiialia . Dico rurfus re* 

■ liqua lacera BC, CA, reliquis lateribus EF , FD , efle 

«qualia ivcrunque 
A ly vtrique , hoc eft 

^ MC, ipfiEF,& 

CA jipfi FD,reIi- 
quumq; angulum 
A, reliquo angulo 
D, «qualem. Si 
enim larus BC,non 



C 4 . prf. 




A 






eft aequale laceri EF , flt EF , maius , (d) ex quo fuma* 
wr re«a EG , «qualis ipfi BC, ducaturque redta DG. 
Qiiomam igitur latera AB , BC , «qualia flinc lateri 

bus 
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but DE, EG , vrrunaue vtrique, & anguli conten - 1 
tiB, & E , xqiiales per hypothefin i ( c ) erit angulus j e 4 * f "• 
C, arqualis angulo EGD: Ponitur autem angulus C, | 
angulo E FD, «quales jlgiturfe angulus EGD, eidem 
angulo E FD, «qua Is erit , externus interno ;& oppo- 
fito ,qund cfl abfiirduiTi ( f j eftenim maior • Non cft 
ergo latus BC . lateri EF ,in*quale. Quo circa , vc 
prius, colligetur inftitutum 0x4 Propol, huius Libri. 

Si duo igitur triangula duos angulos duobus angulis 
&c. Quod erat demonilranduni • 



i\6,J>TK 



corollarivm: 



. Sequitur ex demonftratione huius Theorematis tota 
«tiam triangula , quoad areas efle «qualia . Nam fi 
latera AB ,BC , lateribus DE , EF , «qualia funt , vc 
oftenfum fuit , contineantque ex hypothefi, angulos B, 
& E , «quales : (a> erunt quoque tota triangula inter 
fe «qualia • 



l 



4.#w. 



PROPOS. »7. THEOR. 

l 

SI in duas redhs lineas reda incidens linea al- 
ternarim angulos «quales inter fe fecerit i 
• parallelae erunt inter fe ili* tc^ lineae. 



I N duas Tt&u AB , CD , incidens refta EF , fteUe j 
an<'ul(» alternatim AEF , EFB , inter ic «quales. | 
Pico lineas AB , CD , efle parallcUi • Frobatiir . Si j ^ 

enim 1 
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enim noii fune parallciz coibunc , ii producantur in- 
finite . Si autem 
nunquam coirenc 
parallelxeflentjVC 
nabetur ex defini- 
tione pirallelarum. 
Conuen'af ergo ad 
parte« B , & D , in 
pundoG Quoniam 
igitur trianouliim eft EGF, ( cum AB, & CD, contin-. 
Oatx fine redae vfque ad pundum G;)& angulus 
AEF , pofitus eftxquriis ngulo EFD j erit externus 
angulus AEF, xqualis interno , & oppofitoEFD; 
quod efi abfurduni . Hoc etiam inconueniens demon- 
firabitur , fi dicatur lineas AB,CD, coire ad partes A, 
& C i non igitur coibunt lineae AB,CD . Qiiare paral- 
lelae erunt. Eodem prorfiis modo , fi ponantur anguli 
alterni BEF , EFC ,xqua les , detnonfiraoitur lineas *AB, 
C D', efTe parallelas. Si igitur in duas redas &c* 
Quod oflcndendum erat • 



PROPOS. iS, THEOR. ip. 




Si induas rciJtas lineas rc(n:a incidens linea exter- 
num angulum interno, & oppofito & ad 

• eafdem partes, ecqualem fecerit : Autinrer-i 
_ . nos^ & ad eafdem partes duobus redis aequa- 

* les 'j Parallelae erunt inter fe i Ik redae lineae . 

’ f N duas redas AB , GD , reda incidens EG , faciat 
X primo externum angulum EFB , xqualein angulo 
interno , & oppofico, & ad eafdem partes FGD . Di- 
co redas GD efle paralieias. Probatur. Qua- 

uiani 
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Bumenim angulo EFB , xqualis ponitur angulus | 

F G D ; & eidem angulo ! 
EFB, (SL) xqualis eft an 
gultis AFGj ciunt fb;.ingu 
Ii alterni AFG,FGD, arqua- 
les , Quare lineat AB, GD, 
(c) parallela: erunt. 

Deinde fi faciat re£la EG> 
angulos internos, &adea- 
fdcm partes , nempe BFG,FGD, duol>tis redis a:qua* 
Ics. Dico rurfus , redas Ahj GD, eflTc parallelas. 
Probatur. Quoniam enim anguli BFG, DGF,duo» 
busTcdis atquales ponuntur } uint autem & anguli 
BFG, AFG, fd> duobus redis atqualcs; erunt duo 
anguli AFG, BFG,duobus angulis BFG, DGF,xqtia> 
Ics ; ablato igitur communi angulo BFG, remanebunt 
duo anguli alterni AFG, DGF, inter fe aequales. 
Quare (e) parallela: erunt redae AB, GD j Si igitur 
induas redas redi incidens, &c. Quod «« olten* 
dendum. 



aij./irl.' 

b 



d 



S C H O L I V M . j 

Vfqiieadhuc prOniinciatum 13. d principiorum nu- 
mero reicimus . Verum quia fequens Propof. 29. cum 
alijs multis illi ita innititur , vr fine eius auxilio de^ 
mnnftrari nequeat, opere pretium erit illud hoc loco 
demonftrare, vt in expolitione didi axiomatis polliciti 
fumus . 

Quia vero demon llratio 15. theorematis: dependet 
a nonnullis alijs theorematibus d Proclo , & alijs ad- 
ductis, bonum erit ipfa in medium afferre j rclinqucn* 
do tamen breiiitatis gratia demonftrationes , quae vi- , 
deri poffunt apud Clauiuin, qui exadiffimepoft 
PiopoC primi libri hanc nuceriaiii proponic , f ' 



THEp- I 
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l 

THEOREMA i. 

Si ab vno pun(flo duae re(fb; linae angulum fa- 
cientes infinite producantur, ipfarum diftan- 
tia omnem finitam magnitudinem excedet; 

THEOREMA 2. 

Si duarum parallelarum rcftarum linearum al- 
teram fecet quaedam re( 5 bi liriea, reliquain 
quoque produ(^iam fecabit. 

THEOREMA f 



I 



1 

i 

I 



Si ad reftam lineam dua; perpendiculares reftae • 
lineae erigantur inter fe aequales, qiiarum ex- 
trema punda per lineam redam coniungan- 
tur, efficiet hxc reda cum vtraque perpendi- 
culari angulum redtum . 

Demon rationes iftorum Theorematum ommittun- 
eiir breuitatis gratia ; cum videri poflint apud citatum 
Clauitim in hoc loco. Pro nunc vero vti demonllrita 
habeantur • ^ 

THEOREMA 4. & AXIOMA 15* 



Si in duas redas lineas reda incidens linea inter 
nos, ad eafdemquepartesangulos duobus re- 
dis minores faciat^ duae illas redas lineas in infi- 
nitum prodiidg fibi mutuo incident ad eas 
partes, vbi funt anguli duobus redis minores. 

1 How 
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H Oc eft axioma i quod raliter demonftratiir. In- 
cidens rcaa AB , in reilas AC , BD , faciat in- 
fernos , & ad eafdem partes angulos ABD, BAC, duo- 
bus redis minores . Dico redas AC , BD , ad partes 

C, D , prodiidas coire , 

Probatur. Sit enim pri- . 
tnum alter angulorum , 
nempe ABD , redus ,& 
alter BAC , acutus. Sum- 
^ pto in reda AC,qiioli- 
^ bct pii udo E, ta) ducatur a la./rl, 
ex eoad redam AB, per- 
pendicularis EF , & re- 
^ dz AF, squalis accipia- 
tur FG , & GH , squalis 
ipfiAG.&HI,ipfi AH, 

^a v‘ AG , ipHus AF , & AH ipBus AG , & AI ipfius 
AH, dupla fit . Et quoniam fi rcds AF,abfcindantur 
continue squales reds ex AB , aliqua tandem pars vi- 
tra B, pundum cadet , quod finita reda AB , per con- ' 

cinuam ablationem vnius , eiiifdemque quantitatis ab- 
fiimacur tandem, «quandoquidem linea AF , ira multi- 
plicari poteft , vt tandem aliquando finitam lineam 
AB, fuperet. Id quckl Euclides frequenter aflumit in 
libro 5 . & alijs lequenttbus ; vbi datis duabus magni - 1 
tudinibusinsqualibiis proportionem inter fe habenti- 
bus tubet plerumque minorem ita multiplicari , donec 
maiorem fuperet. Fit vc mulco magis , fi ipft AE, 
squalis abremdacur FG, & toti deinde AG ,non au- 
tem foliAF, squalis auferatur GH . Item toti AH, 
non autem foli AF , vel AG , squalis dematur HI ^ & 
iic deinceps, cadet tandem pars aliqua vitra pundum ) 

B. Sta tuatur ergo pund.i 'II I, terminans tertiam du- 
plam in dato exemplo ex ifiere vitra pundum B. Ac- 
cipiatur quoque in reda AC , reda EK , ipfi AE , & 

KL , ipfi AK, & IC , ipfi AI , squalis , ita vc cocfinc 
parces in reda AC , quot fune in reda AI {ducantur- 
fliie redae CI,prdducanturquevna cum EF, 

• vtEM, 
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a lf.fr?,! 

b 4. fri . 



C X.fro. 



d t^.pri, 

e 4. p*. 



f I f ro». 
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vc EM ,KN, IO, ipfisEF, KG. LH, fiant *qiiales,ac 
tandem reflat iunoanrur MK,NL,CC. Itaque quoniam 
duo lateia KE , & EM, trianguli KEM , duobus late- 
ribus AE, EF , trianguli AEF , per conftruflionem 
vtrunque vtrique funtarqualia , angulofque(a) conti- 
nent ad verticem arquales , erit & bafis MK , (b) bafi 
AF,&angulusM , angule F , xqualis. Efl autem &; 
FG, eidem AF,xquaIis,& angulus F, reflus per con- 
ftruflionem . Igitur & MK , FG , ( c ) arquales erum: 
inter fe, & angulus M, quoque reflus . Quare cum ad 
FM, excitata; fintdux perpendiculares arquales FG, & 
MK ,erit per antecedens theorema angulus G , reflus. 
Rurfusquia duo latera LK , KN, trianguli 1 KN, duo- 
bus lateribus AK , KG , trianguli AKG , aequalia* fune 
ex conftiuflione , cd> angulofque comprehendunt 
aequales ad verticem K, fe) erit & bafis NL, bafi AG, 
& angulus N .angulo G , aequalis, Eft autem & GH» 
ex conftruflione eidem AG , aequalis , & angulus G, 
reflus , vt proxime demonft ratum eft ; igitur & NL, 
GH,(f> inter le aequales erunt. & angulus N , quo- 
que reflus. Quocirca per praecedens theorema erit 
etiam angulus A, reflus . Eadem ratione oftendemus 
anguluni I , eOe reflum, atque ita deinceps , fi plurft 
eflene partes refle AB , Eft autem jSt angulus B , per 
hypothefim reflus : igitur refl^ IC, BD , f g > pa- 
raljelx funtac prof^eea per feciindum theorema BO, 
produfla reflam AC. fecabit fupra piinflum C , atque 
adeo in punflo ill^ feflionis refla; AC, BD , coibunt. 
Quod eratdemonftrandiim . 

Si autem neuter angulorum ABD, BAC , reflus fitj 

ac quidem ABD , acu- 
tus , & BAC , vel acu- 
ttis etiam, vel obtiifus. 
,Quia igitur duo angu- 
li ABD , BAC , duo- 
bus rtflis ponuntur 
minores i (h) fune 
autc duo anguli ABD. 
D3E, 
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DBE f duobus redis zquales : erunc hi duo illis duo- 
bus maiores } ablato er^o communi/ ABD ^ maior . ' 
erit reliquus DBE , reliquoBAC. Conftttuatur in | . 

A, (i )ad redim AB,ang(iIus BAF , angulo DBE, 
arquaiis , cadetque reda AFjfapra redam AC , cum 
AF, maiorem angulum cum AB ,concmeat,quim AC. 

Quia igitur externus angulus DBE , interno R AF , ex 
eadem parte oppofito xqualis eft, fk) ertinc reda* AF« kz 
BD , inter fe parallela: . Demittatur quoque ex A , ad 
BO ,(!} perpendicularis AG« qux ex Coroll. s. prop. 

17. huius libri ad partes acuti anguli ABD , cadet; 
cntque angulus G AF , redus . Nam ft acutus efle di* 
aror efficiet reda AG , in' recbs AF , BD^, incidens 
angulum AGD , redum^ & GAF, acutum j ac proin- 
de vt proxinxe demonlirauimus , redx AF , BD , ad 
partes F, & D, tandem produdx coibunt . Quod eft 
abfurdum :o(lenfx enim fune parallelx. Si autem an* • ^ 

guIusGAF • dicatur efle obtufuser't GAH , acutus; \ 
quareex proxime demonflratis coibunt redx AF,BD^ 
ad partes H, & B, produdx, quod efl abfurdum, cum 
parallelx fint oftenfx . Non eft ergo angulus GAF, ^ 

act/tus, aut obtufus. Igitur redus , ac proinde eius 
pars acu:us. Quoniam igitur reda AG,m redas AC, 

BO, incidens facit angulum G, redum , & G AC «acu- 
tum , cooairrent redx AC,RD, ad {«rtes C, & D, vt ' 
proxime demonflraiiimus . Si igitur reda AB , in re 
flas AC,BD, incidens faciat duos angulos minores 
duobus redis, quorum neuter redus fle, ipfxredx 
produdx tandem coibunt ad illas partes , ad quas funt 
anguk diiobas redis minores, f^od erat oflenden* * 
dum . Quod ft quandoaccidat , redam AC , exiflere ^ 
inter AB , AG , ciard conuat redias AC , BD , coire, 
quod tunc AC , baflm BG , trianguli BAG , fecaret. 

Quibus pofltis ad feriem propoi, Euclidis reueru* 

»Uf , 



D 



PRO* 
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\ PROPO-S. 2p. THEOR. io.’ 

,1 _ , 

In parallelas redas lineas reda incidens linea; ' 

* Et altematim angulos inter fe ecquales efficit; 

& externum interno, & oppolito, & ad ea{r,( 

dem partes aequalem ; & internos, &adcaf- 
dem partes, duobus redis aequales facit. 

i ‘ 

i N parallelas AB, CD , incidat refta Eq. Dicopri- 
i'niatn, anoulos alternos AFQ , FGD,, inter Icefle 
aequales , Probatur . Si enim nonfunt iquales nc al-, 
ter nempe AFS^ maior . Quoniam igitur .angulus 
AFG .maior cft angulo FGD, fi addatur communis 
a 4. fro. . an«u!usBFG, fa> erunt duo AFG , BFG , maiores. 

du?busBFG,FGDi At4“»’AFG > BFG,(b)fuM 
I *qual«diiobus reti*. : igimr duo BEG . FG J , du^ 

. . bus rea.s*n>uorB emnt . ^«e cu**o fiot ‘"trrn. , & 

; ,d «Hem parta B. &D. (c)o)ibun« linei AB, CD, 
ad ear partis , qOod cft abfu.du*n , cu*n ponantur effc 
parallelx. N.n ^FG^^ .nator ^ 

; -r ininor. Eadem enim r^-j, 

I / • oftenderetiir , redfas- 

t A ■ 'V/ ■ 1& coire ad partes A , & Cj 

l / Igitur aquales erunt an* 

f* / giil) alterni AFG , FGD. 

I G G Tf *Eademqueeltrat:o 
|l gulis alteinfsBFG, FGC» 

Dicafecundi , angillum externum ^FB aqualem 
cfle interno , & ad eafdem partes oppofito FGD. Pro-, 
batuf . Quoniam enim angulo DQP , ajqpalisell an*. 

stulus alternus AFG,vcofter.fumeftj& eidem AFG, 

* r(d) arqualis eft angulus EFB ; erunt anguli EFB, 
[DGF,(e)interfexquales. Eodem modo demonftta: 

’ bmir angulum EFA, xqualcm effe angulo FGC. 
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Dfco ^crtio , angulos intecnos , & ad eafHeit^ parces 
BBG , FGD, xquales ede duobus redl:ii . Prob. Quo- 
niam enim ofienfum fuit , angulum externum FB, 
aequalem efle angulo interno, & oppofito FGD ; fi ad- 
datur communis BFG, (f) erunt duo EFB , BFG .aequa- 
les duobus BFG , FGD ; Sed dup EFB , BFG , funt 
aequales duobus redis ; igitur & duo anguli BFG, 
FGD duobus redis aequales erunt . Eodem modo an- 
guli AFG,FGC', erunt, duobus redis aequales. In 
parallelas ergo redas lineas reda incidens linea 
elceciiaciin &c. Quod erae demonftrandum , 

COROLIARIVM, 



Ex hac propof. fequitur ,qflod fi in parallelogratn- 
tno vnus angulus fic redus 'etiam reliqui redi Tunc. 

Cum enim lineae oppofita; in paral- 
jTi lelogrammo ftm parallelae , yt BD, 
^ I , ^ CE , &; an ipias.incidar reda BC , 

fa) erunt duoi anguli DBC , ECB , 
aequales duobus redis ; fed ymis , 
nempe DBC , fiipponijur redus ; 
igitur & ECB, rediiseru'. Rurfus 
quia in parallelas BC , DE « incidit 






reda BD , (b) erunt duo anguli interni CBD , BDE, 
duobus aequa Iqs.j,fibd B , fupponicur redus igitur 8c D, 
redus erit , quod idem demonftrabitur de angulo E, 
crgo&c. > . . 

PRO‘p. 50. THEOR. 21. 

Qu» eidem linef parallele , & inter fe 

funt parallelas 



S int reda: ABjCD, eidem reda: EF, parallelae.' Di- 
co, & ipfas AB ,CD , effe parallelas . Probatur. 
Qtioniam enim Qmnes hac linae in eodem ponuntur ef- 

D a fe 



f a. pr#, 
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a t^,pri. 



b ip.jpri. 
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fe plano •, (nara in propof. j. vndeciini agitur de linei» 

• ' • in diuerfis planis ) dudla 



A 



E- 

c' 









B 



E 



redia HG , fecabit omnes 
in punclis HI, & G.Q(*ia 
i«imr A-B , ponitur paral» 
lefa ipfi EF (a) erit angu- 
lus AHI , xqti tlis angulo 
HIF . Rurfus quia C D, 
ponitur parallela ipIiEF, 



ericangulus externus HI F , fb) aequalis interno, & 
ioppofitoIGD. Quare anguli AHI, IGD, COqiioque 
, inter fe aequales eaint. Cum igitur fint alterni j t'd> 
1 erane reftae AB , CD , paralleJ* inter fe Qiiae igitur 
eidem redr ImeaB Stc. Qiiod erat oftcndcndttm . 



• PROPOS. pROBL. IO. 

t 

A dato pundo , datat redf lineg rparallclara. 
i recani lineam ducere .i • — 

E x punfioC , ducenda fit linea parallela ipfi AR, 

. Ducatur ex C , ad AB , linea CD , vtcunqiic fa- 
ciens angulum quemcunque 
CD A i cui ad C j' f a > aequalis 
conft ituauir angulus DCE. Di- 
co reftam EC , extenlam quan- 
tumlibet parallelam e(Te -ipli 
AB . Probatur . Cum enim an- 
• guli alterni CDA, DCE, aequa- 
les fint per conftrudlioncm fb) 
erunt redtac AB , CE, parallelae, 
I AMato igitur punfio datae rediae lineae &c. Quod fa- 
I ciendum erae . 




PRO- 
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FROPOS. V* THEOR. 22. 




Cuidciinque trianguli ' vno latere produfto ; 
Externus angulus duobus internis, & oppo- 
litis eft aequalis . Et trianguli tres interni an- 
guli duebus rcftis funt aequales. 

I N rriangulo ABC, producattir latus B C , ad D. 

Dico primo , angulum exrernum ACD, xqualem 
eflc duobus incernis , & oppoUcis fimul A, & D. Pro- 
batur. (aj Ducatur enim ex C, 
linea CE, parallela redtae AB. 
Quoniam igitnr reda AC , inci- 
dit in parallelas AB, CE , r b) 
erunt anguli alterni A , & ACE, 
aequales. Rurfiis quia reda BO, 
incidit in parallelas AB, CE, <c) 
erit angulus externus ECD,eqtia- 
lis interno, & oppo/Ito B } Additis igitur aequalibus 
ACE , & A * { d ) fiet totus A C D , f qni ex duobus 
DCE, ACE, componitur > duobus A, & B, fimul 
aequalis. Quoti fuit propoficum, 

Qico fecundo 4 tres angulos internos eiufdem trian- 
guli A, B ,& ACB, duobus effe redis zquales. pum 
enim externus angulus ACD, vc oflenfum fuit, aequa- 
iis-fit duobus internis A, & B j fi addatur communis 
ACB. , f e J erunt duo anguli ACD , ACB , aequales 
tribus A, B, & ACB : fed duo ACD, ACB , (f) aequa- 
les fun: duobus redis : igitur , & tres incerni A , B, 
ACB , duobus erunt redis aequales. Quarecuittfcufl- 
4)ue trianguli &c. Quod erat deioonllraadum. 
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! • CORplLARIVM. «: . 

’ Ex hac Propof. ji. colliditur , tres angulos cu« 
iuslibec trianguli (imiil itimptos aequales eile eribuo 
angulis cuiulcunque alterius trianguli fimul fumptis. 
Quia cwnnes funt xquales duobus teclis , Vnde fi duo 
anguli vnius trianguli fuerint aequales duobusangtilic 
‘ alterius trianguli »ent8c reliquus illius, reliquo huius 

1 xqualis, zquiangulaque erunt ipfa triangula, 

f 

' COROLIARIVM i; 

• - • » 



L 






a’3 a.pri, I 

I 



Conftat etiam in omni triangulo iibicele , cuius an« 
gulus a lateribus xqualibs comprehenfiis redlits fuerit» 
quemlibet reliqu«rum'efie femiredlum . Nam fi reli- 
qui duo fimul conficiunt vnum redbim ,-(a) cum om< 
nes tres fint xquales duobus rediis, & tertius ille po- 
natur reditis , Quare Cb) cum reliqui duo fint xqtia- 
les,erit quilibet eorum ‘ fenaircAus . Si vero angulus 
iueric obeufus, reliqui duo anguirzquafes » femircdlQ 

minores erunt ,8c e contra fi erit acutus , 

1 • 



COROLLARIVM j; 

' • I 



I 

t 



I 

I 

i 



Pariter perfpioium eft in triangulo arquilatero» 
quemuis angulum efic duas cercias > partes vnius redi» 
vel tertiam partem duorum redlorum; nam duo angu- 
guli redii diuifi^n tres angulos faciunt dua» tertias par- 
tes vnms redii » ' ; . 
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PROPOS. THEOR. 25. ? 

Redb: Hnear , qu* ^quales, ^ parallelas lineas 
'ad eafdaTi partes coniiinguntj &ip(e 
aquales , & parallel^ funt . 

S int reft* linae AD, BC, xqualcs, & parallelae, ip- 
fis autem coniiinoant ad ‘eafdem partes rettx 
AB, DC. Dico fpfas AB; DC, xquales quoque cfle, 

& parallelas . Probatur . Ducatur enim recla BO. 

' Quoniam igitur BD , incidit 
in parallelas 'AD , BC; (a) a i9*f^**. 
erunt anguli alterni ADB, 

DBC, inter fe xquales .Quare 
cum duo latera AD, DB,tri- 
anguliADB, xqualia /int 
duobus lateribus, CB,BD,tri- 




anguli CBD, vcrunqiie vtri- f 
quej& anguli qtioqiiedidtis lateribus inclufi arqualcsj 
(b; erunt bafes AB, DC, xquales , & angulus ABD, 
angulo BDC, aequalis •• Cum igitur hi anguli fintal> 
terni inter reftas AB, DC, (c) erunt AB, DC, paral* 
lelae : Probatum autem iam fuit eafdem e Ile xquales. 
Redfa; ergo linex, qiix xquales ,& parallelas « &c. 
Quod erat demonfirandum • 




b 4» f 



PROPOS. ^4. THEOR. 24. 

I 

Parallelogrammortim (patiorum fqualia funt 
inter (e , qii^ ex adiierib & latera , & anguli j 
atque illa bifariam fecac diameter. 



S it parallelogrammum ABCD, quale definluimus 
.definitione jj. Dico latera oppQlita AB,DC,ncc 

D 4 non 
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non erfam AD, BC, inter fe efle xquafia . Irem angu- 
los oppofttos B, D,& A,C, efle inter fe atqiiales : De- 
nique duda diametro BD, parallelo^rammum ipfuni 
bifariam Tecari. Probatur. Cum enim AD . BC, fine 
parallelx (a) erunt anguli alterni ADB, DBC, aequa- 

les . Rur/iis quia AB, DC, 
funr parallelx, (b; erunt ,& 
anguli alterni BDC, DBA, 
aequales. Itaque cum anguli 
■ CDB, DBC, trianguli CDB, 
aequales fiiic duobus angulis 
ABDjBD^, trianguli DAB, 
Vterque vtrique i & latus BD, 
di^is angulis adiacens , commune vtrique triangulo; 
(c^ erit reda AD, squalis oppofits reflas BC , & re- 
fla AB, oppofita: refla: DC , quod eft primum . Eric 
rurfus eadem de caufa angulus A angulo C, xqualis. 

Et quia fi aqualibus angulis ADB, DBC, addantur ’ 
asqualesanguli ABD, BDC, (d) toti quoqueangufi 
ADC, ABC, fiunt atquales rconiht recundum,angti. 
losoppofitoseflfe asquales . Quoniam vero duo latera 
AD, DB, trianguli ADB,xqti lia fiint duobus late- 
ribus CB, BD, trianguli CBD, vrrimque vtrique , & 
angulus A DB,«qualis .angulo CliD, vt oftenfum cR; 
erunt triangula DAB, DTB, icqualia , idcoque paral- 
lelogrammum ABCD, diuiliini ent bifariam a dia- 
metroBD, quod tertio loco fuit propofitum . Paral- 
lelogrammonim igitur fpatiorum aequalia funt inter ' 
fc« Quod oRcndencium erat. 
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PROPOS. THEOR. 25. 

Parallelogiamma fiiper eacfcm bafi,&in 
eiideni parallelis conftituta, 
inter fe f.mt jequalia . 



I Nterduaspirallclas AB,CD, fuper bafiCD, exi- 
iianc duo para llelograinma CDFA, CDBF , (di- 
cumiir aucem paralielo^ramma iii eiPkm efTc paral- 
lelis, quando dua latera oppolita partes (Iint parallela- 
rum, vc in exemplo propofito cernitur .) Dico ipfa 

parallelo» ramma in- 
ter fe elfe aqualia, 
non quo ad angulos, 
& latera , fed quo ad 
aream , feu capacita- 
tem. Probatur.<Juo- 
niamigiturin paral- 
lelpgrammo CDEA, 
redla AE,(a> a:gualiseft reilaeCD, oppofitee ,& ei- 
dem CD, xqualis edoppo/ita FB, in parallelogram- 
mo CDFB ;(b) ,-nint AE , FB, inter fe squales j fi 
communis addatur EF,(r> erit tota AF,totiEB,iqua- 
lis ; nec non etiam angulos BED,(d) zqoalls eft in 
terno, & 6ppofiio'F.'\C j eft autem AC, (e) ipfi ED, 
squalis.Quare triangulum HFD, triangulo FAC, C 1 ) I 
squale eritj ablato ergo communi triangulo EGF, (g) j 
remanebit trapezium ACGE, trapezio FGBD, squa- 
le : Qjpcirca addito communi triangulo CDG, fiet 
totum paraliclogrammum CDEA , toti parajlelo- 
grammo CDKF, squale. Paral lelogramma igitur 
fuper eadem bafi, & in eifdem parallelis confticuca; 
iBCerTe fiin^squaiia » Quod erat oftendendum. 
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PROPOS. j( 5 . THEOR. 1 . 6 . 



Parallelogramma faper «qualibus bafibus , & 
iu cifdeni parallelis conftituta, iiiter fe 
fuut «qualia, 



S int duo parallelooramma ACEH, GFBD ; fiiper 
«quales bales CE, & FD, inter eafdeni parallelas 
ABjCD. Dico caelle aequalia . Probatur. Conne- 
Aantur enim extrema redarum CE, GB, ad ealHeni 
partes lineis re6bs CG, EB. Quoniam igitur redta 
CE, aequalis ponitur redlac FD, Se eidem FD,fa) 
«qualis eli GB, in parallelogrammo GFOB , oppofi* 

taj(b) erunt CE, GB, 




«quales inter fe: Tunc 
autem & parallelx per 
hypothelin. Quare & 
CG, EJl, iplas coniun* 
gentes, (c) paralielz 
erunt, &«quales,ideo* 
que CEBG , parallelo- 
grammumerit. Itaque 



cum parallilogramma ACEH, GCEB,fint inter 
eafdem parallelas , &fuper eandem balin CE, cd) 
erit paralidogrammum ACEH , parallelogrammo 
GCEB,«qiule. Kuifusqiiia parallogramma GCEB, 
. GFBD, fune inter eafdeni parallelas, & fiipcr ean* 
Idembafin GBj (e; erit quoque parallelogrammum 
GFDB , eidem parallelogrammo GCEB , ^ «quale. 
Quare &paralleIogramma ACEH, GFDB, (f) inter 
(e «qualia erunt . Parailelogramma icitur fuper 
«qualibus bafibas , & in eifdem parallqlis conilicu-. 
ta, &c. Quod pdendendum erae • 
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PROPOS.j7.THEOR.i7. ‘ 

^ * ,1 

Triangula fuper eadem bafi coiiftkuca, &-ia . 
. * eifdem parallelis, incer fe funt 
. " «qualia., > . 

.V ^ * ’ '** ' t i 

4 ' 

J Ntcr parallelas AB, CD, & {uperbafln CD , finc‘ 
J, . coaliicuca , duo. crcanguta . A C D , . B C D, 
idioicur aucetn triangulum. inter duas elfe parallelas 

conftitutum' , quan- 



FE 



conllicutum' , quftn- 1 
/do bafis 'eft pars 
ynius , & angulus 
oppolitus alteram 
attingit. ) Dico ea 



triangula efle atqua- I 

- lia. Probatur. Per .. . 

D, enim (a)duca- 

nirDF, parallela redlae AC, & CE , parallela ipfi j. - 
• DB . (b) I Erunt igitur parallelogramma ACDF, I 5 
ECDB, aequaliailunt enim fiiper eandem bafin CD, I 
& inter caldcm parallelas AB, CD. Sed horum pa-j 
rallclogrammorum dimidia funt triangula ACD, , 

BCD;(c)quod AD , BC, diametri bifariam fecent c 34.p»N 
■ parallelogramma ACDF, ECDBj 'Igitur & trian ^ 

•gula ACD, CDB, fd ) «qualia erunt. Triangula Q 
i J»itur fuper eadem bafi > &c, Qupd demon 
‘.firanduio* . i... 



. 4 
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PROPOS. 58. PROBL. 

I' ■ • 

Triangnla fuper ^qualibus bafibus coaftj;; 
tuca,&ineiraeni parallelis, inter 
fefuntf qualia. 

4 

J Nter parallelas AB,CD, & fuper arqules baf« 
CEjFD, fint conftituta triangula ACE,' BFD. 
Dico ipfa e(7e aequalia . Probatur . Ducatur enim ex 
C, linea CG, parallela ipfi FB, deinde a piin^loG, 
ad pundlu £ , ducatur linea GE . Quoniam vero CG, 

FB i fune latera oppolTta in 
parallelogrammo G C F B ; 
fa) erunt ififer fe xqualia^ 
rerlus bales CE, & F D,fup« 
ponuntur xquales , nec non 
etiam angulus B F D , fb) 
stqualis ell interno , 8c op. 
polito GCE : iaoi habemus 
diio triangula BFD, GCE, quae habent duo latera BF, 
FD, duobus lateribus GC ,CE , atqualia alterum alte- 
ri , & angulos diclis lateribus comprehenfos xquales: 
Quare ifta duo trianguli? jerunit xqtialia. Sed etiam 
triangulum A C E , xquale 'Cft eidem triangulo 
GCE. tquia fiint liiper eadem bt£ , in eifdem pa- 
rallelis ) ergo etiam triangula ACEj & BFD, fd) 
erunt inter le zqualia . Triangula igitur fuper xqua- 
libus baEbus , & in eilicleiD parallelis Scc» Quod fnic 
propofitum • V 




Digitizec by tjoogk 




L / S. /. 6t 

\ I 

PROPOS. 3p. THEOR. zp» 

Triangula sequalia fuper eadem bafi, &ad 
’ eafdem partes conftituta in drdem 
‘ funt parallelis. 



S int duo trianqiila asqtialia ABC , DBC, fuper an- 
dem bafin BC , & ad eafdem partes , Dico ipfa 
efle inter eafclem parallelas conftituta^ hocel^ re^atn 
^ttam i pundto A , ad punclum D , parallelam efte 
ipfi BC . Probatur . Si enim non eft , d) ducatur ex | aa i ',irh 
, A, parallela ipfi BC > qux 

vel cadet fupra AD, vel ifl- 
fra Cadat primum fupn, 

& fit AE , coeatqj ciim BD, 
protra(fta in E , ducatuique 
re^a EC . Quoniam enim 
parallel^ poniinuir AE,BC, . 

( b > erit triangulo B AC, : » 
aquale triangulum BEC . Eft autem per fiippofitio- ■ 
nemcidem triangulo BAC ,xquale triangulum BDC. [ 

• V ' ? I- vCr' n r\/^ l 




Igitur ( c) erunt triangula BEC, BDC, inter fe xqua- 
lia, quod eft impoffibile , quia BDC , eft pars ,BEC, 
^roelltotum. Si veropaiallela cadit intra AD , vt 
ih data figura eft alia AE , facile erit eiideni rationi- 
bu» detnonftrarc aliud abfurdiiiii , ncmpc trianguliim 
BEC , «quale efte triangulo BDC , quod eft impom- 
bile cum vnum fit pars & aliud totum , Erit igitur ^ 
AD, parallela ipfi BC. Quare triangula aequalia fu- 1 
per eadem bafi &c* Quod erat oftendendum. S 



c I, fffi 



•i» 



I 



PRO- 



Digitized by Googie 




T 



EVCL.ELEM. 
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PROPOS. 40. THEOR. jo- 



Triahgiila aequalia (lipsr aequalibus bafi- 
bus , & ad cafdem partes couftituta, 
eifdein funt parallelis, 

S ’ Int duo triangula BAD , GFC , fiiper «qUales ba- ■ 
its BD ,GC , ( qii 3 E in eadem re(Sa linea collo- - 
centur j & ad ealclem partes conftituta . Dico^ea effe 

In eirdekn parallelis , hoc cft re(5cam ex A , ^ » 

' ^ - dudlam paralle- 

lam efle reftae 
BC. Probatur, 
Si enim noneft, 
cadet parallela 
dufla tpfi BC,ex 
A, vel fu pra AP, 
vel infra. Cadac 
primumi fupra>^ 

eo eatqde cum CF , produ^a in P , & d^atur rc^a 
aaS EG . QuoTiian' »?''«»' parallelae AE,^. (.a>cnt 

^ * triangulum GEC, iquale trian-ulo BAD jpom^^^ 

autem & tr angulum GFC , aequale triangolo B A D: 
b X. p %. ! Igitur triangula GEC ; GFC , fb) erunt aequalia inter 
i fl,pars, & totum. Quodeft abAirdiim . Quod fiv^ 
iropLalleladudaper A , cadat infra AF , qualis cft' 
fdcnuoalia AE , ducatur alia redla GE , crunteadem 
Lprorfus argumentatione triangula GFC ,GEC ,*qua- 
' ilia , totum , & pars . Qu^hI cft ablurdum . Eft luitur 
AF , parallela ipfi BC •, quare triangula aequalia fuper 
’ I aequalibus bafibus &c. Quod erat demonltrandum 




PRO- 
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PROPOS. 41. PROBL. 51. 

Si parallelogrammum cum triangulo eandem 
bafin habuerit, in cifdemque fuerit paralle- 
lis j duplum erit parallclogrammum ipfius 
trianguli. 

I Nter parallelas AR, CD, & fuper bafin CD , con- j 
^ IHcuanturparallcloorammum ACDE, & triangu- 1 
lumCBD . Dico parallelograihniutn ACDE, dii- I 
pium efle trianguli CBD. Probatur. Duifla enim dia- 1 

metro CE, in parallelo- j 
grammo ACDE, (a; erunt j * 

ACE, ECD, arqiialia:* 
quare parallelogrammum 
ACDE, duplum erit tri- 
anguli ECD : fed triangU' » 

Ium ECD, fb) arquale I h 

eft triangulo C }i D , cum 
lint (irper eadem ba(?, & in cifdcm parallelis : Quare 
&triangub CBD, (c ) duplum erit parallelogram- 
mum ACDE. Quapropter fi parallelogrammum 
cum triangulo, &c. Quod erat dcmonftrandum , 

PROPOS. 41. PR 0 'BI,. II. 

Dato triangulo eauale parallelogrammum 
cohllituere in dato angulo reciilineo ... 

D Atiim triangulum fit BCD , & datus angulus f 
Re<5lilineus A, oportet igitur conftituere paral- - 
lelogrammiim arquale triangulo' BCD, habens angu- 
lum xquatem angulo A. Dimdatur vnum latus trian- 
guli J nempcCD, (a) bifariam in T, & fiat angulus 1 1 ihtfrl 

GFD, 




C 
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bij.pr/, I GFDjfb) «qualis angulo A, pro vc libet , hoc efl 
' * fiiieaURuIus GID, vergat ad partes D, 

t • — u^l: 1 



c 31.^1*;. 

d i\,pl 




' 3 > iZ 



fiue ad partes 

1 Cj pro vt magis videbitur expedire. Ducatur itetn 
s per B, (c) re£lae CD, paralle- 

la BE ,qU3f fecet FG , in G; 
Rurlits per D, vel C, ducatur 
ipfi FG, (d; parallela DE,' oc- 
currens redi* BG , produdlac 
in E; Eritque in angulo GFD» 
qui dato angulo rcdtilinco A, 
fadluseil «qualis, conlHtutum 
I parallelogrammum GFDE , quod dico efle «quale 
I triangulo CBD. Probatur. Ducatur enim redta BF. 
Quoniam, vero parallelogrammum GFDE, (e) du- 
■ pium eft trianguli DBF, & trianguluna BCD, duplum 
f ^9,pri, I elleiuidem trianguli DBF, (i) quod fint fuper «qua- 
libus balibus,& in cifdcm parallelis j Erunt paralle- 
logrammum GFDE, & triangulum BCD, (p «qua- 
1 lia inter fe . Cum igitur angulus GFD , fadlus lic 
I «qualis angulo A, conllat propofitum. Quo circa 
i dato triangulo «quale parallelogrammum conftitui* 
I mus io dato angulo redilinco . Quod erat facien- 
I dum • ' ' 



c 41. firi. 



g^./ro. 






PROPOS. 43. THEOR. 52. 



Iu omni paralldogramino, complementa eoninii 
qua: circa diametrum funt parallelogram- 
moruin , inter fe funt aqualia . 



I 



N parallclogrammo ABCD, finr circa diametrum 
AC, parallelogiamaia AEFG, OHFI , & cora- 

plcmen* 
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plementa GFID« EBHFj vt in ^ 6 , definitione dixi 

mus. Dicocomple- 




menca hzc inter fe 
efle zqualia . Pro- 
batur . Cum enim 
triangula ABC, 

CDA, ra) iqualia ; 3 34.^7?,’ 
fint j Itemque tri- } 
ansula AEF,FGA; ’ 
fi naec ab illis de- 
mantur , (b) rema- 



bebunc trapezia EFCB, GFCD, atqualia: fiint autem 
ScCc) triangula FIC, FHC, aequalia : quare fi detra- 
hantur ex trapezijs , (d) remanebunt aequalia com- 
plementa EFHB, GFID . In omni igitur parallelo- 
grammo complementa, &c. Quod oftendendum 



erat • 



OROPOS. 44. PROBL. 12. 



b X. 

c 34-pr/. 
d s.prtf. 



M datum redam lineam, dato triangulo aequale 
paralldogiammum applicare in dato 
angulo redilineo. 

D Ata refta linea fit A, datum triangulum B , & 
datus angulus re^lilineus C. Oportet igitur 
jCOBltjtuere parallelogrammum aequale triangulo B, 

angulum ha- 

A DE r 

-i 7 i " ' j ■■ angulo C,« 

vinum -latus 
aequale redz 
A.Confiitua- 
tiir triangulo 
B,(a)«qualeJa4t.f»'lS 

parallelogrammunj DEFG, habens angulum E F G, • 

~ E ■ angulg ( 
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t nngiiloC, xqualem, producacmque 6F,ud H,VtTH» 

I fit aequalisrea* Ai& per H, fb)du;atur HI, paral- 
lela ipfi FE, occurrens ipfi DE, produ(^lx in I. Ex:cn« 
datur deinde ex I, per F, diameter I F, occurrens re- 
d* DG, produdx in Kj & (c) per K, ducatur KL, 
parallela ipli GH,fecans 1 H, protradam in L| pro- 
ducaturque £F, ad M, Dico parallelogrammuni 
LMFH, clleid,quod quxritur. Habet enim latus 
FH, xquale datx redx A, & angulum HFM, angulo 
dacoC,xq^Ietn, cum angulus HFM, ^d) xqualis (Ic 
angulo EFo, ffunt enim ad verticemj & angulus 
EFG, fadus ed zqualisanguloC; Denique paralle- 
logrammum LMFH, xquale eft triangulo B, Ce) cum 
'xquale fit complemento DEFG , quod tadum eft 
} xquale triangulo B. Ad datam igitur redam lineam 
dato triangulo , &c. Quod erat faciendum . 

PROPOS. 4y. PROBL. I?. 

Ad datam reiflam lineam, dato reflilinco xquale 
parallelogramm .m conftituere 
in dato angulo rediluieo. • ' 



O Vamuis Euclides proponat hoc problema abfb- 
lute non aftringendo nos ad certam aliquam 
rectam lineam datam, vt in prxcedenti propor.44. le» 

cerat ; carneo 
quia in feqiien- 
cibus frequen- 
ter viurpatur in 
data leda linea, 
placuit iprum 
proponere vna 
cum data reda 




mea, 



Sit ergo reda data FFi redilineum ABC , & 
datus angulus D,Qpottet igitur ad datam redam EF, 

con- 
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collituere parallelogrammiim xquale reftilineo ABC, 
quod habeat aftgulfi, xqualem anguIop.Refalu^retfli- 
lineutn*«i triangula A, B, &C. Deinde triangulo A, 

(1) squale parallelogramumm conflicuarur EJ^GH, a44.^w, 
luperredain EF, habens angukm F, angulo D.aeqda- 
Icm . Item fuper redtam H G , parallelogrammiim 
GHIK, atquale triangulo B, hafeens anguliinv G j 
squalem angulo O. Item lliper redlam IK, parallelo- . . ; .-it 
grammum IKLM , aiquaie triangulo C , habens angu- 
lum K , arqualem angulo D : & lic deinceps proceda- 
tur (i plura fuerint tnaqguia in dato reClitineo : fa- 
ftumque eric , quod luUetur . Nam tria parallelo- 
gumma conffruda, quae quidem aequalia fuiif redi ili- 
ncodato AB C,conficuinc cotum vnunparallelogram- V > “j ■ 
mum , quod lic demondracur . Duo anguli £FQ, I 
H G K , f b ) inter fe funt aequalj^s , cum vterque fit I » 
squalis angulo D. Addito igitur communi angulo ' • - ;f < 
I G H , erunt duo anguli E F G , F G H , f c ) qui } f 
du(*us redlis aequiualent, (d j[;.ae ]U.ile duobus an- « a-f»'** 
gulis H G JC^F.GH jideov)uehi angui i duobus etiam 
replis squales eruor : (q) quare FG,GK, vnam laciam ^ ^ j 
lineam efficient . Eadem ratione oltendemus E H, HI, ^ ^ ‘ • 
vnamre^am lineam efficere, propterea quod diioan- i ^ 

guli£HG , HIK , aequales inter fe funt , (g) cum.fint gj4./»r/. 
squales oppofit IS angulis xqualibusEFG, HGK,^(f) f 
&diio anguli HIK, IHG , duobus funt redbs aequales j 
&c. Cuui igitur EI, FK , fint parallela? , (h)atcmquc 1 h jo.fri, 
EF,IK'i quod vtraqiic parallela fit rCdlO? HG'j paralie 
logrammum erit EFKL Eodem nnodociemonltrabitur 
parallelogtammum IK LM,adiun^ii parallelogramoto. 

£Fi l, conftituere totum vnum paralldpgi?mi»uini 
EFIM. Ad datam ergo reilam Iiqeanr EF ,dato re-| 
ftilineo ABC, conftitUimus aequale, paralleiogiam-- 
nuitn EFIM, habens angulum F;a:qualcm angul6D,j 
dato. Quod erat efficiendum , 

- * • • - » ' * ■> 

I • ' . T ' * • 

Ea PRO-', 
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PROPOS. 4«. PROBL. 14;’ 

A diu reda linea quadratam delcribere^ 

S it data refla AB , fuper quam oporteat quadratuth 
defcribere. Ek A, & B, f a) educantur AD, BC, 
i perpendiculares ad AB, finrque ipfi AB, xqtiaIes,con- 
neflanturque refla CD. Dico ABCD , efle quadra- 
tum. Probatur. Cum enim 
anguli A ,& B ,fint refli, 
(b) erunt AD, BC, paralle- 
lat : funt autem & a^^uales^ 

quod vtraque fit xqualis ip- 

j L i L I fi A B . Igitnr (c) & AB, 

/ AT S F DC , paralleliat uifit , & 

atquales ; & ideo parallelo* 
grammum ell ABCD , in quo cum AD , DC , CB^ 
atqttal^ fint ipfi AB , omnes quatuor lineae aequales 
exiltunt : lunt aurem & omnes quatuor anguli red;i, 
cum C, $e D, fd) aequales fint oppofitis reflis A,& B. 
Quadratum igitur eft ABCD , ex definitione ,ac pro- 
inde d data refla linea defcriptum fuit quadratum . 
Quod Ia ciendum erat . 

PROPOS. 47. THEOR, , 

' I 

In redbngulis, triangulis, quadratum, quod a 
latere reflum angulum fubteiidente defcri- 
bitur , ajquale eft eis , quat a lateribus ‘re^ 
^Lim angulum continentibus defcribuntur, 
quadratis. 

I 

1 f N triangulo ABC ,'angulus BAC, fit reflds ( 3 ) de- 
j X fcrjbanturqiic fuper AB^ AC, BC, quadrata ABFG, 
1 ACHI, 
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ACHI, BCDE , Dico quadratum BCDE , defcriptum 

fuper latus BC,quod 
angulo rc(flo oppo- 
nitur , aequale elfe 
duobus quadratis 
H AP.FG, ACHI,quae 
fuper a i ia duo lace- 
ra Tunc defcciptaa H- 
ue haec duo lacera 
aequalia £nt , liue 
inf qualia. Probatur. 
Ducatur enim refta 
AK , C ) parallela 
ipli BEjVel ipfi CD, 
fecans BC , in 1 , & 
iungatur reclae AD, 
AE,CF,BH. Et quia duo anguli BAC ,BAG, /une ^ 
redi , (c) erunt redae G A , AC , vna linea reda ;eo- | 
demque modo IA, & AB, vna linea reda erunt. Rur- j 
(iis quia anguli ABF, CBE , liint aequales, curn fint rc- I 
di , fi addatur communisangulus ABC, (d; fiet totus 
angulus CBF, toti angulo ABE, aequalis j fimiliterque 
totus angulus BCH, toti angulo ACD . Quoniam igi- 
tur duo latera ‘AB , BE , trianguli ABE , xqtialia lunt 
duobus lateribus FB, BC, trianguli FBC , vtrunqj vtri- 
que , vt confiat ex definitione quadrati : funt autem, 
& anguli ABE,FBC, hifce lateribus contenti xqua- 
les, vtofiendimus, (e) erunt triangula ABE , FBC, 
xqualia . E fi autem quadratum , leu parallelogram* 
miim ABFG, (f ) duplum trianguli FBC , cum fint in- 
ter parallelas BF , CG , & fuper eandem bafin BF : Ec 
parallelogramnuiixf BEKL , duplum trianguli ABE, 
eo quod fine inter parallelas BE, Ak, & fuper eandem 
bafin BE ; C^arcxqualia erunt miadratiim ABFG ,& 
(g) parallelogrammum BEKL , Eadem ratione often- 
detur , aqualia efic quadratum ACHI , & parallelo 
grainmiimCDKL;(hj fimc enim rurfus triangula 
ACD, HCB , xqualia idcoque eorum diipl» , paralie 
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I^orarnmum videlicet CDKl , 8e quadratam ACHI, 
spquaiia erunt . Qi^iainobr£ eorum quadratum RCDE, 
quod componitur ex duobus paraUeloarammisREKL^ 
CDKL , atquale eft duobus quadratis ABFG , ACHI, 
In redlanoul is ergo triangulis &c. Quod eratdemon- 
flrandum. 

SCHOLIVM. 

Quoniam buiuLmodi Theorema vtilitates hjabet in- 
fignes in Geotnetr^ bonum erit non fblum ipfum be- 
ne incelligere , venim etiam diligenter aduertereea, 
qux 3 P. Clanio circa hoc Theortma in futs comenta- 
rijs sdiungtintur j quia breiiitatis gratia omittuntur. 

t 

PROPOS. 48. THEOR. 54: 

, Si quadratum, quod ab vno latere triangu- 

li deferibitur, sequalc fit eis, quse a reliquis 
trianguli lateribus deferibuntur quadratis i 
‘ { angulus comprehenfus fub reliquis duobus 
I trianguli lateribus, red:us eR. 






*> 47 . 






D Ftur triangulum ABC, fitque quadratum lateris 
AC , atquale ouadratis reliquorum laterum BA, 
BC . Dico anguium ABC, el?e redlum . Probatur, 
Ducaiur namque bD , f a ; ptrpendicularisad BA , & 
J atqualis reirat BC , connt^attirque red^a DA . Quo» 

niam igitur ,in trrangtilti 
ABD , angulus ABD , redlus 
cit ; (b) erit quadratum redae 
. i» AD , arquale quadratis reda- 

rum BA,BD : Eftautemqua• 
' t. / drarum reda? BD, quadrato 

' reda BC , jrquale, ob linea- 
rum aequalitatem j quare qua- 
dratum leda AD,qnadratis 
redalum BA,BC,aequaieerit. 

Cum 
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Cum ei^o quadratum redlar AC, ciiHem quadratis rc- 
ibriim BA, BC ,3Eqiiale ponatur j Cc) erunt quadrata 
redarum 'AD, AC , inter fe xqualia , ac propterea & 
redae ipfar AD, AC, arquales . Quoniam igitur late- 
ra BA, BD , trianguli ABD, aequalia funt lateribus 
BA , BC , trianoiifi ABC j & bafis AD , oflenfa eft 
zqualis bafi AC j (dj'eriint anguli ABD, ABC, «qua- 
les : £11 autem angulus ABD , rediis ex conllrudio- 
Igitur & angulus ABC, redus erit. Si igitur 



ne 



quadratum , quod ab vno laterum trianguli delcribi- 
tur &c. Quod demonllrandum erat « 



TRIANGVLORVM 

Comparationes. 



N Oliem modis duo triangula inter fe com- 
parauit Eilclides in hoc libro . Primum, 
quando duo latera duobus hteribus seqiialia 
funt , vtrumque vtrique , continentque augulum 
'angulo xqualcni, (a) colligit acqhalitatem ba- 
lium,reliquorumq; angulorum, atque adeo toto-.| 
rum triangulorum . ’ - ; 

Secundo , quando duo latera duobus lateri- 1 
busxqualia funt, vtrumque vtrique , bafifquc | 
bali eft orqualisj (b) inf.;rt squalitatem angulo- ‘ 
rum illis lateribus comprehenforum . Vbi alij 
etiam concludunt xqiialitatem reliquorum an- 
gulorum totaqiie triangula probant aequalia . 

Tertio, cum duo latera duobus lateribus {unt 
aequalia ,• vtrumque vTrique comprehendunt 
autpm angulos inaequales , (c) oftendit bafin 
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maiori angulo oppofitam efle maiorem bafc mi- 
nori angulo oppofita . 

Quarto, cum duo latera duobus lateribus 
aequalia funt , vtriimque vtriqiie, &baresiiix- 
quales,(d) demonftrauitartgulum maiori bafi 
oppofitum elle maiorem angulo minori bafi 
! oppofito . 

Quinto , quando duo anguli duobus angulis 
aequales funt, vterque vtrique , & vnam latus vni 
lateri aequale, fiuc quod aequalibus angulis adia- 
cet, fiue quod vni aequalium angulorum oppo- 
nitur,, (e) probauit reliqua latera vnius reliquis 
lateribus alterius efle aequalia, & reliquum angu- 
lum rdiquo angulo . Vbinos docuimus (equi 
etiam, tota triangula efle aequalia . 

Sexto (() demonflrauit, duo triangula fuper 
eandem bafln , & inter eafdem parallelas confli- 
tuta, efle aequalia. 

Septimo, (g) oftendit, duo triangula fuper 
aequales bales, & inter eafdem parallelas conifti- 
' tuta, X qualia efle. 

Odauo (h^ docuit, duo triangula xqualia 
{uper eandem bafim , & verfus eandem partem 
conftituta , efle inter eafdem parallelas . 

Nonoriindem (ij probauit, duo triangula 
«qualia fuper «quales bales in eadem linea, in 
eandemque partem conftituta , efle inter eafdem 
parallelas . 



irinis Elementi Primi • 
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E VCLIDISI 

ELEMENTVM I 

SECVNDVM. \ 

VEFtUlTlONES. \ 

1 

• I 

O Mne patallelogrammum reiUngiiton [ 
contineri dicitur fub duabus redtis lineis, [ 
qu« reatum comprehendunt angulum.' i . • I 



I N hoc fecundo libro agic Euclides de potenti js li- 
nearam redlarum, inquirendo quanta fine ,& qua- 
drata partium cuiulliis lineae redae diuifac , & paralle- 
Jogramma redaogula fiib partibus ciufdein lineae di- 
oJfx comprehenla j tam inter fc , quam comparataqa , 

cum quadrato totius line^,&c. | 

Quod vc melius exequatur duas ' 
proponit definitiones , quarum 
prima cft modo addud^, in 
qua exponit , fub quibus redis 
lineis contineri dicatur quod- . 
' cunque parallelocjrarnmum re- 1 

aangulum :'&quid & parallelogramsmtai 

lub Atubus lineis redi» : Qii°d Wjum , vt perfedwn - 

, - leMi- 



A 

D 



B 
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teJlioatMr,aduertendiim eft, paralfelogrammum ii- 
Jud dici rciSanguium, cuiiis omnes anouli funt redii. 
Rurfiis paralleiogrammum redlangtilum contineri fub 
duabus rediis lineis^ qu* vnum angulum reftum com- 
prehendunt, non importat aliud quam duashuiufmo- 
di lineas exprimere totam parallelogrammi magoitti- 
dinem, vna quidem exprimit longitudinem , alia vero 
latitudinem , Que d totum patet in parallelogrammo 
redlangulo ABCD, in quo linea AD, exprimi latitu- 
, dinem, AB, vero longitudinem r quare H multiplice- 
tur vnum latus per aliud, produdium,erit totum paral- 
lelogrammum . 

Demum eft conliderandum , Geometras , ne totiea 
exdem linese repettantur , folere^ exprimere omnia 
prorfiis parallelogramma duabus dumtaxat litteris que 
per diametrum opponuntur t exempli gratia AC» 
vel BD, X * • 

■ II. 



In onmi paralldogrammo Ipatio , vnurnqiiocf- 
libet eorum , quse circa diametrum illius funt 
parallelogrammoriim, cum duobus comple- 
mentis , Gnomon cocetur . 




P intelligentia , in parallelogrammo 

ABCD, ducatur diameter AC i & rurfiis ex quo- 
uis eius pundlo G , ducantur re» 
diae EF , Hl> parallela; lateri- 
bus parallelogMimni ita vt pa- 
ra llelogrammum ABCD , diiii» 
fum fit in 4. parallelogramma» 
quorum duo EH, IF, dicuntur 
efle circa' diametrum , alia vero 
duo EI , & FH , complementa» 
.vc manifeAum eft ex vitima de- 
' fin» ^ 
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lln. primi libri . Quo pofico fiaura compofira ex vno f 
parallelograimnodrca diametrum , vt I F , vna cum ! 
duobus complementis BG, GD, qualis cft iigura^ 
EBCDHG, qu* dcfignatur circunferentia KLM , di* 
cicur Gnomon. 

His politis ad propof. i. lib. deueniarous, in quibus 
perfedibcintelirgcndis opere pretium erit: multum la- 
boris impendere , non iblum propter quamplurimos 
iftaruro vius in rebus geometricis , tum etiam in hu- 
manis comerciis , adeo vc hic liber aureus dici merea* 
tur, cum mole quidem Iit per exiguus , vtilitates vqro 
contineat prope infinitas . 



PROPOS. X* THEOR. i* j 

* » 

^ fuerint duae re£be linex , quarum vna (ecetur 
' in quotcunque fegmcntaa Rediangulum 
comprehenfuni fub illis duabus reftis' lineis, 

' aequale eft eis, qux fub infera, & quolibet j 
- legmentorum comprehenduntur, rc(5tanguUs. 



S int duae tcQz AB, &BC, quarum BC,fec^r 
quomodocunque in quot libet tegmenta BD, DC, 

Dico rc^angulum fiib 
AB, & BC; comprehen* 
fum, atquale eflc omni* 
bus redangulis fimul 
fum{His,f>:qux fub linea 
indiuila AB, & quolibet 
fcgmento linez fejfl* 
comprehenduntur, nem- 
pe reftangulo fub AB, & BD, a que fub AB, & DC. 
Probatur. Rcftanguliim enim BG , comprehendatur 
fub AB j & BC, hoc cft redla BE,*quaIis fit rea* ^ 
Quod quidem fiet fi erigantur ad BC , fiu* perpendi- 
culares BE, CG, «quales rea* AB, 4ucaturque re-; 
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Sfiti'. E6; Nim recti BE,GG, (a) parallelx eruntob 
b I, fto. * ciiilos anwiitijs B> C: & xquaies (b) inter (c fiint, 

jiquia vtraqtieieftx AK, ponirnr xqualis: (c) Igitur 
eruor qnnque.iEG, BC,. paralie’*, & arquales inter fc: 
ac proinde redtangiiliim eritBG, contentum fub AB, 
iiue'BE,'&,BGi ex defin.i. huius libri . Deinde ex D, 
ex alijs ft*dliQnibui!fi plures fuerint) ducatur redta 
• DF, parailclaiipfi BE,vel CGf iamque conftituta 
d i.ftX. enmtduopitrallclooramma BF, DG,(d) quare etiam 

DF. xqiialissritipfi AB,(ej cum fit xqiiatis ipfi BE, 
cui etiam eltxqualisipfa Ab, peicoftruCtionem.Quo- 
n»am igitur reifta BE, iqinliseft reiti AB, erit re- 
itanguliim BFjComprehenliMTi fiib infe<fta linea AB, 
& fegmento HD , Eadem ratione erit redlangultmi 

DG, corhprchcnfum fub AB, (oftenfa enim eftarqua- 
lis ipfi DF,) & Tegmento DC; Quare cum redtangu- 
laBFjDG, arqualia fine toti redtanguIoBG, hoc enim 
eit totum, & iili fiint omnes partes , perfpicutim eft 
reftangulum comprehenlum ,iub AB, Ar BC, arqiiale 
cfle omnibus rc(5tangiilis , qu* ub AB, &: iegmentis 
BD, DC, comprehendun tur , Si ergo fuerint dux re- 
ftx Iinex,feceturque ipfarum altera , &c. Quod crac 
oftendenduna. 



PROPOS. 2. THEOR. 2. 

Si re(fta linea fc^a, fit vtciinque : rcdl,ngula,‘ 
qu* fub tota, & quolibet rcgmentoriim com- 
prehenduntur , «qualia funt ei, quod a to- 
ta fit , quadrato . 



I , 

i R ' diuidatiir vtcunque in C, duas ia 

I Ix partes. Dico duo rcftangula compre/ienia fiib 
tota Ab, & Tegmentis AC, CB , fimul fumpea «qualia 
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efle quadrato totius Jinex Ali. Probartir De(crilia*ur 
enim AD, (a ) quadrarum lineae 
AB, &ex C, (b) ducatur CF , pa- 
rallela re<fi-ar AE , vel BDvquae 
(c) atqin lis erit red^x AE ,.’hoceft 
rertx AB, cui squalis elt icdi-a 
AE , ex definitione quadrati. Quo- 
niam icitur redh AE , squalis eft 
redis AB , erit redimiti Ium \F, 
comprehelum fubtora AB, & feg- 
niento AC ; fimiliter erit redlau^ulum CD ,comprc* 
hendim fiibtota A B , & fe<jmento C B j Quare cum 
redlan^ula AF, CD , squalia fine quadrato AD , per4 
fpicuuin eft, redlangula comprehenfa fiub AB , & Teg- 
mentis ACjCB, squalia ede quadrato lines AB . Si 
igitur redla linea ledla-fit vtcuuqite 5cc, Qi>od erat 
demonftrandum , 

PROPOS. 5. THEOR. 

Si redla linea fedla fit vtciinque : Rcdlangn- 
' liim fub tota , & viio fermentorum com- 
prehenfum, squale cft quod fub feg- 

mentis comprehenditur, rcdtangulo, &illi, ’ 
, quod a prsdi(fto fegmento dcfcribicur qua- 
drato . 



c J4E”. 



L 



Inea redla AB , diuifa fit vtcunque in piindlo C 
Dico redanptilum comprehenliiOT fub tqca Al^ 

& vtrouis fegmento , nempe B C , ( fiue hoc feginen- 1 

cum maius fit, fiiieminus) sqiia-J 
Iceli redlangulo fub legmentis 
AC, CB,comprehcrifo, &qua- 
drato fegmenti CB, .ptius af- 
fumpii . Prob, .Conllituatur 
enim quadratum didli fegmenti 

>5C , 



D 



AC B 



1 

Digitized by^'--=>gU 




l7» EVCU^Bh-EM. 

a U.fVK BC ,qiro<l fit CF; &ex <\,eHucartir Ae,fa^ parallela 
' [ipfiCD,vcl BF ^ donec coeat cum FD, protradta in 

I E, Qlioniam icitur reila BF; ; red* BC-,- aqualis eft, 
ex quadrati erit reclanoulum AF^ cqm|irehen- 
' funi fub tota AB, & fermento BC. RurUis <juia re£ta 
CD, eadem ratione aqualis eft recl.T C$j erit reftan- 
guIumAO, comprchenfutn fub fegmeinti^ AC, CB, 
Cum iginir reilangulum AF, atquale fit quadrato 
CF ,& reclanguIoAD; liquido conflat icdlanou. 
Ium fub 'AB, tora,& fegmentoBC, conprehenfum, 
«quale efle rcclangulo comprehenfb fub fegmentis 
AC, CB/& quadrato pradift i iegmenti BC * Qliara 
fi reda linea feda fit vtcunqae, redangulum,quod d 
! I tota defcribittir , &c. Quod demon lirandum erat, . 



PROPOS. 4. THEOR. 4. 

Si reifla linea fedla fit vteunque ; quod a to- 
ta d^ribitiir , quadratum; a;quale'eft illis, 

' qujB a fegmentis defcribuntiif , quadratis, dc 
i 'ei, quod, bis fub fegmentis comprehenditur, 
' redangulo. 

I ■ : . . • -.V r . 

I ■ • 

R Eda linea AB , diiiifa fit vteunque 'in C. Dico 

quadratum totius redx AB , eflexqua le quadra- 
tis legmentorum AC,CB ,& redangiilo compiehen- 
fo bis fub didis fegmentis AC , CB . Probatur , De- 

feribatur enim fuper A B ( a > 
quadratum AD, ducaturqj dia* 
meter B£ . Deinde ex C, duca* 
tur CF, (b) parallela redaBD, 
fecans diametrum in pundo Gj 
per qiiod rurfu? ducatur Hl^pa- 
rallelaredx AR* Eritque qua- 
iC ^,1 dratum /1 D, diuilum lnqua• 
c ; tuor paralld<)giaiiim.a . Quo- 

niam 
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niam igitur trianguli ABE,duo latera AB, AE, arqua- | 
iia fune; (c) erunt duo an?ul i ABE , AEB ,iaqualci : j g t'pr!' 
Atqui tres anguli (d) ABE, AEB, BAE, trianguli 
ABE, duobijs redis fune arquales, &BAE, reflUscft, I ^ ^ 

cum Et angulus in quadrato : Rdiqui ergo djio angu* * 
li ABE, AEB, erunc (emiredi . Eademque ratione * 
ortendetur, angulos D 3 E, DEB/etniredos efie.Quod 
etiam conflat ex ijs , qux ad ^4. propof. I:b. primi 
demon (Irau imus . Nam, vt ibi oilenfum eft , diame- 
ter BE, diuidit angulos redos ABD, AED, bifariam* 

Quia ergo anguli quoque tres , trianguli EFG, (e) , 

«quales funt duobus redis , & angulus EFG , redut j . 
cll , ( cum fitarqualis redo D, externus interno: 1 ** 9 *i^”* 
nec non' FEG , oftenfus femiredusj erit & reliquus ‘ 

EGF, femiredu» ) id<:oq} xquab*t angulo FEG. Qua- 
re (o) aequalia erunt latera EP, FG , qp« cmn fint (h> ^ ^ 

«qualia appofitis lateribus GH , HE , erit parallelo - 1 h 24/ri^ 
gMmtnum FH ,’qiiadratum, cum omn a eius lacera fint | 

«qualia , & omnes anguli redi ; propterca quod exi- 1 
ftente vno angulo redo, nempe FEH, vel F, in paral- i 
lelogram no FH, omnes quatuor redidint , vt ad Co- 
rollarium Propof.iy. primi libri demonfiratiimus. Ea- 
dem ratione quadratum erit Cl. Quamobrem CI ,FH, 
quadrata funt fe^mencorum AC ,CB > eo quod lacus . ^ 

HG, (•; «quale litred« AC. Red ngula quoqj AG, 1 1 
GD,comprchcnira erunt fub fomentis AC ,CB ,pro 
pccrea quod CG , Gl , «quales fint rdd« GR v bb qua- 
dratum Cl} & fGi «qualis red« GA, ob quadratum i 
FA,(k)hoceft red« AC* Quocircacum quadratum [ Jc24,#rti 
AD, «quale fi* quadratis CI, FH, & redangiilis AG, j ^ 
GD; confiat quadracitm AD, totius line« AB, «qiiale^ 
.eireqtiadraci» fcgmencnrum AC^CB, & r«danj^uIo| 
comprehenfo liib ijldem Tegmentis AC, CB, biaCump a 
co . Igitur-fi reda Hnea lecuca (jc vccunque quadra- f 
tum, quod i (oudeferibuur « 8^t Quod 
firandum • . “ ' . . 



.vo ... .... 
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COROtlARIVMii 

, Ex hae prnpof. fit manifeftam , parallelegranama 
circa diametrum quadrati eflfe quadrata , , 

COROLIARIVM z; 
r 

Sequitur etiam ex demonftratione huius 4. propof^ 
diametrum caiufuis quadrati diiiidere eius angulos 
; bifariam . Probatum enim fuit» angulos AEB,DE6,e(^ 
>. (e femiredlos . Id quod etiam ad propof. 34. lib.x.de* 
monftrauimus • 



PROP^S. THEOR. y. 

I Si re^la lined fccctur in partes a»quales,& inaequa- 
les 5 re<Stangulum fab inzqualibus fegmentis 
totius comprehenfiim , vna cum quadrato, 
quod ab intermedia ledtionum d^ribitur» 
aequale cR d , quod a dimidia dcTcrioitur, 
quadrato. 



K G F 



D IuidatUr refla AB, bifariam in C, Se non bifa- 
fariam in D, ita vc fefiionum inter media Et re- 
fla CD , qua nimirum di» 
midia C B , fuperae minUs 
i&gmentum OB, vel qua ma- 
ius regmentum AD dimi- 
dium AC, excedit. Dio> re- 
flangulura fub (egmentis 
inaequalibus totius AD, DB, 
comprehenAim , , vna cum 
quadrato inter mediae CD, 
Aquate e£Te quadrato diiBid% CB, Super dimidia CB, 
' ‘ ^ " (a) de- 
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ifa) defcribatur quadratum CF « diuflaque diamrcro 
BE, cx D, ducatur refta DG, (b) parallela reStx BF, 
fecans diametrum BE, in H, puncl«, per quod (c) du 
cacur re^a IK, parallela ipfi BC 3 item ex A , redx 
C' , parallela ducatur AL , fecans lineam IK , produ 
Aam in L. Erum igitur per Corollarium przceden- 
luPropoC DI , KG , quadrata, ideoqiie DH , redla, 
cqualis redtz DB: ( d >Ell autem & KH , ipfi CD, 
squalis. Quare redtangulum AH , comprehendetur 
fub AD , & DB , & rurms KG , erit quadratum redlz 
CD, cum demonftrata fit zqualisipn KH . Proban- 
dum itaque ell , redlangulum AH , vna cum quadrato 
KG , squale elfe quadrato C F . Quoniam ergo C e > 
complementa CH, FH, squalia funt, fi addatur com- 
mune quadratum DI, erit parallelogrammum DF, 
squale paralie logrammo C1 ; ell aut & AK/f) eidem 
CI i squale , eo quod fint fiiper squalibus bafibus , & 
in cifiiem parallelis : Igitur AK , & DF , etiam inter 
le aequalia erunt: quibus fi commune apponatur CH, 
erit Gnomon MNO, redlangulo AH, squalis. Quo- 
circa cum Gnomon MNO , & quadratum KQ , squa- 
lia fint quadrato CF , erit & redIangUlum AH , vna 
cum quadtato KG , squale eidem quadrato C F . Si 
reda ergo linea fecetur in squalUj& QQD squalia&C. 
J^igdpftcfldendumcrttj - 

. * J i- ^ 
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8i EVCL. ELEM. 

PROPOS. 6 . THEOR..^. 

- # i ♦ ‘ . 

• » 

Si refta linea bifariam fecemr , t>c illl 
quadam linea in re^um adijciatur . , Rc(Slaa- 
giilum comprehenfum fub tota , & adie<5ta, 
tanquam vna linea, & adie(^a, tanquam al- 
tera, vna cum quadrato a dimidia defcri- 
pto , aequale e 1} quadrato-, quod cx di- 
midia, & adic(^, tanquam .viia linea» de- 
’ fcribitur. ! i 

.. i, 

S Ecetur refta AB , bifariam in C , eiin replum 
adijciatur B D . Dico redanoulum comprehen- 
fum fub tota compofita AD , & adie^la DB , ,vna cum 
quadrato dimidis CB, squale elfeiquadrato lines CD» 

qusexdioHdiRCB , &adie- 
da BD ,' unquam vna Ijnea 
componitur. Probitur, De- 
feribatur nanque C £ , f a ^ 
quadratum -fu per CO>& du- 
<^a diametro DF , ducatur ex 
B,re'(51a BG, fb) parallela re- 
dis DE, fecans diametrum 
DF , in H , punClOjper quod 
pun^um riirfus ducatur IfC, 
parallela redis CD:Item ex A, redis CF,aoatur paral- 
lela AL , fccans IK , prodiidlamin pundlo L. Erunt 
igitur per Corollarium I. Propof. 4 . huius lib.BI,KG, 
quadrata , ideoque redla DI , redis DB , squalis : (c) 
ell autem & KH, redis CB , squalis : quare reclangu- 
lum AI, comprehendetur fub redlis AD , DB ; & KG, 
erit quadratum redis CB . Probandum itaque cft re- 
dlangulum AI , vna cum quadrato KG , squale eflfe 
quadrato CE, quod taliter.dcmonftratur , Qi.toniam 

vero 
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vero para1leIo«rammiitn AK , fd)iqualeef! paralie- d 
lograiumo CH ,eo quod ifin'' iuper squalibus bafibus, 

& in eirdem parallebs ; Eft aurem & parafleloaram* . - ' 

■mm HEj (e) eidem GH, squale, fiint enim duo cnm- * 
plementa ; erunt AK,& HE, sqitalia inter (e. Addi- 
merso communi CI, erir redansultim AI, Gnomoni 
MNO, squale. Quocirca cum Gnomon MlvO, & 
quadratum KG , quadrato CE , fint squalia , partes 
omnes,&tocum;erit&redlan»ulum Al.vnacumeo* 
dem quadraro KG , eidem quadrato CE. squale. Ita- 
que fi redia linea bifaiiam fecertir , & illi reda qus- ’ 
dam linea inredum adijeiacur &c. Quod erae often- 
deodum. 



PROPOS. 7. THEOR. 7. ' 

• / ' * 

Si re^a linea vtcunque (ecemr^ Qi^ a tota, 
quodque ab vno rcgmcntoriim vtraque fi- 
mul duo quadrata, ^qualiarunt& illi, quod 
bis fub tota , &di<^o fegmento comprehen- 
ditur , redtangulo , & illi quod d reliquo 
(eghicnto fit, quadrato. 






S Ecetur rcdla AB, vtrunqtie in C. l>ic® qqadra 

^ ' ^ ^ 1 m a. ^ M O. A 2« • ^ 



E F D 



K 

A 







K 


^ X 



tumtotius AB, & quadratum viiius^ft^entffiue 
maioris, fiue minoris, nempe | 
i AC, squalia efier redaqguJobis 
compfehenfb fub tora AB , & di- i 
' dio fegmento AC , vna cunjqua- ; 

•'drato reHquidi^^enti CB. Pro- . 
batur. Delcribatdr -enim fuDcrii 
AB, (a)quadratum AD, 
quediametro BE, cx C, (b)du- i "3**^*’*^ 
catur CF, parallela rc^s AE, ' 
iecans diametrum in pan^o G, 

E X per 
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per quod 'agatur HI,paralle)aipfi AB.Brunt igtturper 
CoroJKi. Propof. 4 htihis lib. CI, & HF, quadrapi 
Ec quia re^a GH, (c) «qtialta eft redtx AC , erit 
quadratum fomenti AC . Rurfus quia AE , xqualir 
ed ipii AB, erit redtangufum AF , oompreheurum fub 
coca AB, &(eg mento AC. Eadem ratione redangu* 
Ium HD, comprehenlum erit fub eifHem redi^ AR^ 

I AC, eo quodredlx OE, EH; xquales iint retiis AB^ 

I AC, ob quadtata AD, & FH. Quoniam igitur retan- 

I guHs AF, FI, hoceft Gnomoni KIM , vna cum qua- 
drato CI, xqualeeli quadratum AD, fcilicet parte* 
omnes, & tobim'v E apponatur commune quadratum 
MF, erunt quadrata AD, HF, xqualia quadrato HFj 
vna cum re^angulis AF, FI, &: quadrato CI} fed qua- 
drato HF, &< re^angtills AF, EI, annualia (untduo 
redlangufa AF,HD,fquortim quodlibet,vt vifum eR, 
comprehenditur fub tota AB, & fcgmento .ACj) igi; 
tur duo quadrata AD,' HP,xqualia erunt (iudbur^re- 
^anguiis fiib tota AB,& iegmento AC.comprehen/if, 
vna cum quadrato reliqui fegnienti CB. Si ergo re* 
€tk linea (^eciir vtiiinque.&ic. Quod erat ol^en- 
dendum* '■ ' ' ■ 

1 ,‘ 

i PROPOS. 8. THEOR. 



Siie^ lineaTccctur vtcunque; Rea^ulm^ 
• ' q^uater comprcheofimi Tub tota, &vno 
' mentorum, eum eoj quod a reliquo fegrmito 
‘ fit quadrato, aquale eft d , qii^ a cot^ i di- 
.1 . ^ Tegmeaco, canquam vna linba defcribitur,i 
I. -quiadratav . “ ■ . . I 




Itrcfta AB,diuifa : vtcanqile in C. bico reilan^ 
gulum quatercomprehemum(ubcotaAB,& vno 
. > : feg- 
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Tegmento, nempe CB, vna 
^ cum quadrato reliqui Teg* 
menti AC , «quale ede qua- 
p drato lines, qtiat ex re Aa AB, 
&didlo Tegmento CB, com- 
ponitur • 9rab. > Producatur 
enim AB, verfus partem fer- 
menti CB, nempe ad D , ita 
vt BD , produ^a fit «qualis 



M 



A C B D 



fomento CBj & poftea Tuper 
tora AD, (a)defcribatur qua- 
dratum AE. Du^a autem diametro D F, ducantur 
^G,CI,(b) paralIeIa^ip^ DE,fecantes diametrum in 
^n^is A, & K, per qux ducantur denuo (c) LM,OP, 
parallelsipH AD, qusfecent priores parallelas in N, 
& Erunt igitur per Coroll. i. PropoT 4. huius li 
bri 01, NQ, BM, LG, CP,circa diametrum DF,qua- 
drata • Et quiaOK, (d> «qualis eft redl« AC , erit 
01, quadratum Tegmenti AC« Rurfus quia NH, (e> 
«qualis e(ired'«CB, erit N(^. Quadratum fegmen- ‘ 
d CK, ideoq; quadrato BM , «quale , cUm redlx CB, 
BD, «quales hnc. Quare rc£tx BH,HQ, aequales Tunt 
Tegmento CB; atque adeo duo re^angula AH, JLQ, 
comprehenfa erunt Tub tota AB, & Tegmento CB^cum 
IH, ( f ) fit «qualis recl« AB, funt'enim latera oppo- 
£ta in paral/elogrammo . Eadem ratione erunt duo 
rediangtila NG, HE, comprehenla Tub AB* & CB, 
aim NH, HM, redl« (g) «quales fine re^is CB, BD; 
& re^z GH, EM, redx FI, hao eft re£l« IH, hoc 
elt redlx AB . Et quia qua^aca NQ^ BM, «qualia 
£int,* fi addatur commune KG, erunt BM, KG , fiinul 
«qualia red^angulo NG • .(^propter quinque re- 
dlangula AH, IQ,HE,BM, & KGjgnoffionem RST, 
componentia «qualia fiint re^angulo quater compre- 
henfo Tub tota: AB, &- Tegmento CB. Cum igitur 

f nomon RST, Sc quadratum- , 01 , «qualia Tunc qua^ 
rato AE,erit redlangulum quater comprehenfum.fub 
4 at% re^a AB, & flegmeaco CB, voq cum quadrato re- 
; E ? Jliqiii 
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liqui (eqmenti «quale quadrato lineat AD, com^ 
politarcx AB, & dicio fcomento CB, Quare fi recl* 
linea vtcunque lecetur , &c. Quod erat deraonftraa-* 
dum • 

PROPOS. THEOR. p. r 

Si redla linea fecetur in atqualia, & non sequaliar 
Quadrata , quae ab insequalibus totius lineas 
Tegmentis fiunt fimiil, duplicia Tunc & eius, 
quod a dimidia, &cius quod ab iiicenncdia,* 
Tectionum fit, quadrati . 

^Ecetur rcfta AB, bifariam in C, &non bifariam in, 
D. Dico, quadrata Tegmentorum in^qiialium AD, 
BD, fimul dupla efle quadracorum ,qu«Hunt exdt-. 
midia AC, &cx inter media Icdtionum CD, fimul, 

Prob. Educatur enim ex C». 
ad AR, (a)> perpendicularis; 
CE, quae fit «qualis dimidiae 
AC, vel CB, ducantiirquere» 
dl« EA, EB . Deinde ex D, 
ducatur quoque ad AB , per- 
pendicularis DF, fecans EB, 
in puniflo F,per quod duca- 
tu rFG, parallela ipfi AB, Tecans CE , in G, pundo, 

& demum ducatur A F. CLioniam igitur in triangulo 
ACE, latera CA, CE, «qualia Tint per conltruclio- 
nemy(i>)eriuK‘anguliCA£,C£A, imer fe «quales: 

Eli autem angulus ACE, ret^us, cum CE, fit perpen* 
drciilaris; reliqui igitur (c) anguli alium reiflum con- 
ficient }M(ieoque AEC, lemre^iu erit. Eadem ra- 
tione angulus BEC^eritfemiredlustac prnpterea tocus 
Aitgulus AEB, ex duobus femir>i4lis copofit us,redlus 
erit. Rurfus,quiacriaguii FGE, angulus EGF, «qua- 
lis eftre^to BCBj (d) excccaus iateraot Seoppouto; 

(e)erunc 

Digiii . .h: -_;OOgle 
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(e> erunt reliqui duo anguli GFE, G'=F, vni redo 
zqualei • OftenAitii ancem-eff, angulum GBF/ cfle fe- 
miredumj igitur & OFE, femiredus erit, propterea- 
que angnli EFG, C£F, xqualeserunt, (fj. ideoque 
& latera EG,GF,xqualia inter le erunt. Eodem pror- 
fusmodo oftendetur in triangulo BDF, latera RD, 
DF, atqualia efTc , Nam angulus B D F , eft redus, 
cum DF, fit perpendicularis , & B, (oiiiredus , &c. 
Itaque cum in triangulo ACE, angulus C, reatus fit, 
fg) erit quadratum lateris AE, aequate duobus qua- 
dratis laterum AC, CE; Atqui haec duo quadrata in* 
terfe funt aequalia, quod & lineae AC,CE, fint often* 
fae aequales. Igitur quadratum lateris AE, duplum 
erit quadrati lateris AC. Rurfiis quia in triangulo 
EGF, angulus G, reduscft,(h) erit quadratum late- 
ris E F, aequale duobus quadratis laterum EG, GF ; At 
duo hxc quadrata funt inter fe xqnalia ob xqitalita- 
tem linearum EG, GFj Igitur quadratum lateris EF, 
duplum eritquaclrati lateris GF , hoc efl quadrati li- 
neae CD^ Eft enim redaCD, (i) zqualis redae GFj 
cum CF, fit parallelogrammuni . (^are d^ quadra- 
ta redarum AE, EF, dupla erunt quadratorum li- 
nearum AC, &CO: lunt autem duo quadrata reda- 
rum AE,& EF, aequalia (k> quadrato redz 4Fj & 
quadratum redz AF, zqiiale eft duobus quadratis re- 
darum AD, DF ; Igitur & duo quadrata i:cdarum 
AD, DF, dupla funt quadratorum redarum AC,CD. 
Atqui quadratum redz DF, zquale eft quadrato re- 
dz DBi Oftenfum enim eft , redas DF , DB , effe 
zqiiales . Quare duo quoque quadrata redarum AD, 
DR, fegmencortim. ihzqualium dupla fimt quadrato- 
rum redarum AC, CD, dimidiz fciUcet lincz , & 
intermediir fedionum . Si ergo reda linea fecetur in 
zqualia , &non zqualia^ Qi^od erae demon- 
ftrandum • ' 
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» "* * » 

PROPOS. 10. THEOR. i®.' 

$i re6ta linea bifariam fecetur, & d in redlunfli 
alia quaepiam linea adijciamr : ^^odatota, 
cum adiunfta taiaquam viia linea,& ab adiun- 
dia, vtraque fimul quadrata » duplicia fime, & 
eius, quod a dimidia, &eius , quod a compo- 
fita ex dimidia, & adiunfta , tanquam ab vua 
linea , deferiptum fit , quadrati . 



b%9,pr(, 

cj4^r/. 
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’ ■ addatur BD . Dico , duo quadrata redtaruna AD, 

& BD , fimul, dupla efie duoniui quadratorum fimul, 
_ . ^ quae cx re<5lis AC , CD, de Icribuntur . Probatur. Su- 
ziitfrK per AB,ex pun^lo C, fa) eri- 

. _ ^ gatur perpendicularis C E, 

^ ^ qusfitsqualts dimidix AC, 

y/ \ ve! CB , lunganrurque redae 

\ AE, EB, Deinde per D,du- 

/ • ' ^ ^ ducatur D F , ipfi CE , pa- 

* ^ rallela, occurrens redx 

‘ ^ protradx in G , pundo; 

& per E , redx C D , pa- 
rallela ducatur EF , fccansDF , in F , pundo, iunga- 
, tiirque reda AG . Oftendetur iam . angulum AEB, 
efle redum , vt in prxcedenti Propof. & CEB , «em*" 
b % 9 ,prK redtum i ideoque (b) eius alternum EGF , quoque ic- 
cjH-fri, miredum ; eft autem angulus F, (c) redus , cum iti 
parallelogrammo CF, opponatur angulo C,qui ladus 
d^i.prt» eft redus. Igitur (d)& reliquus FEG, femirediis 
e 6, pri, erit, ac propterea ipfi EGF, xqualis , Quare (e; red» 
EF, FG, xqualibus angulis oppoficx, inter fe squales 
, erunt . Eodem modo oftendes , redas BD , DQ , ede 
^ aequales, exeo quodauguIusBDGjfic redus j BGD, 
* ' • Icmi* 
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lemTrefltis &c. Quoniam icitur quadratum 
AE,Yf)xquaIe eft quadratis aequalibus redarum 
aequalium AC > CE j erit quadratum re£lac AH , du- 
plum quadrati re^z AC. RurfusqUia quadratum re* 
diae EG > ( g ) e(t xqiiale duobus quadratis aequalibus 
redlarum aequalium HF , FG ; etic qiioque quadratum 
redtae EG , duplum quadrati reciar EF , hoceft rediae 
CD , cura CD , f h> redla aequalis fic reftae EF , Duo- 
igitur quadrata reaarum AE . EG , dupla fune qua 
oratorum ex reftis AC , C D dercriptorum . AtqUi 
duobus quadratis reclarum AE , EG * f i ) aequale efi 
quadratum rediae lineae AG ; .& quadrato redae lineae 
AG> aequalia funt duo quadrata, qux ex duabus lineis 
AD, DG , defcribiintur C angulus enim O e(l redus.) 
Quadrata ergo redanim AD , DG , dupla (unt qua* 
dratorum ex redit AC, CD, delcriptorum . Demum 
cum quadratum redae DG , squale fit quadrato redae 
BD, ob linearum aequalitatem, erunt quoque quadra* 
'|a redarum AD, DB, dupla quadratorum , qiix ex re* 
dis AC, CD , deferibuotur Itaque fi reda linea fof 
cetur bifariam &c« Quod demonftrandtim erat • 
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PROPOS. II. PR OBL. t. 

* 

Datam re(5lam lineam taliter fecare , vt rc6laa- 
guliim comprehenfum fub t(Ka , & altero 
iegmoitorum , squale lic ei, quod ^ rdiquo 
fegm^to fit, quadrato . ‘ 

i 

D Ata fit reda AB , quam fecare oportet in diiat 
partes, ita yt redanguluth comprehenfum fub 
tota , & altqr» eiiis fecmento , nempe minori , xquale 
fit quadrato xcliqui fcgoienti V nempe maior^J^e- 

' / • *' ' ■ ■ Rr*'' ? 
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fcribatur ex AB , quadratiim 
AC, & diui/b latere AD 'quod 
cmt) data reda AB , angulum 
rediim efficit , bifariam” ir? E, 
iungattir reda EB ,cui ejt E A, 
produda xqu a I is fu matirr EF} 



& ipfi AF , abfcindatur ex da- 
ta reda AB,xqualis AG.Qiiod 
fieri pote/^ aim AB , maior fic 
quam A F ; nam cum E B , fic 
xqiialis tpfi EF, ex conftruditf- 
. . ne i fa) fint autem latera AE, 

AB, maiora facere EB ; erunt quoque redx EA, & 
AB , maiores reda E F ; ac proinde ablata communi 
AE,reljq'!a AB, maior erit reliqua AF . Dico redam 
Ab , feciam effie in G , taliter , vt redangulum fiib 
AB , & BG , comprehenfum , xquale fit quadrato re- 
dx AG ; adeo vt AG , fic maius fegmentum , & BG, 
minus. Probatur. Dicatur enim per G , reda HI, 
parallela redx DF , fecans CD , in I : ac per F.duca- 
n — par^^llela fecans Hl , in H, pundd. 
Erit Igitur parallelogrammum AH , quadrarum feg- 
menti AG , cum omnia eius qiiatuor latera fint xqua- 
lia, cum (b) FH, HG , xqualia fint oppofifs AG,AF, 
pariter aequalibus , omnelqQe anguli eiufifem redi ob 
redum A,vt in Corollario 2,9, Propof. lib. pruni ha- 
betur . Redangulum quoque CG , comprehenfutn 
erit fub AB , & regmento BG , quod AB , xqualis fit 
ipfi BC. Quare probandum cft redangulum CG ,& 
^ladrirnm AH , xqualia efie . Quoniam igitur reda 
DA,eft Iccla bifaria in E,& ei addita fuit in rcdfi AF, 
(c) ent redangulum fub DF, A: FA,hoc efi redan- 
gulum DH, f' cum FH, fit xqualis ipfi FA ) vna cum 

quadrato dimidijeAE,atquale quadrato redxEF, hoc 

e/f quadrato redx EB',qux redx EF , sequalisefi per 
conltrudionem . £ft aiitem quadratum redx fB,(d J 
aequale quadratis redarum AE, AB. Qiiarc redaq- 
guium DH, vna cum quadrato redae AE,xquaIe quo- 
que ^ 
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3 que cric quadratis regiarum AE , AB . Oeftipto ergo | 
i; communi quadrato re^x AE , remanebit redangd* • 

! Ium DH, arquale quadrato regiae AB, hoc eB quadra- • 
i co AC 3 Ablacorurfus communiredangulo AI , re- 
\ manebunt redangulumCG , & quadratum AH , in- 
' ter le xqualia . C^od fuit propefimm. Datam igi- ' 
t tur redam AB taliter fceui mus &c.Quod erat faeien- - 
! dum. ... 



i . S C H O L I V M; I 

i , . I 

Hoc problema nulla- mcione numeris accomodari ' 
i potefi; , vt monet Clanius in hoc loco , &demonflrac 
! ad Propof.14. lib.p. Siquidem numerus nullus poteft 
1 taliter in duos diuidi , vt numerus produdus ex toto 
I! in alteram pariem xqualis Iit quadrato alterius partis. 

} Quod fane non accidit in io. antecedentibus theore- 
1, matibus , qux lib, 9, in numeris clarius deoiendran- | 
5 mr; I 



» PROPOS. i'i. THEOR. lu ^ 

■ ^ f " ■ * 

J lii amblygonijs triangulis , quadratum , quod 
5 fit a latere angulum obtufum fubtendente, 

' maius efl: quadratis , qux fiunt d lateribus 
I obtufum angulum comprehendentibus, re- 
I Angulo bis comprchenfo, & ab vno late- 
ii rum, qux funt circa obtufiim anulum, in 
quod cum protradtum fuerit cadit perpen- 
^ dicularis, & ab alTumpta exterius lin^ fub 
J perpendiculari prope ai^ulum obtufum . 

1) nr ABC , habeat angulum ACB , obtu* 

f X fum,& ex A, in latus BC, ad partes anguli ob- 

f cuiij^i^ra^um cadat perpendicularis AD, Djco qua- 



a 4,/«. 

b 47.^w. 
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I di atuifi fateris A B , quod obtufo angulo opponitur, 

I maius efle quadratis literum AC » CB , redlangiilo bt» 
I comprehenfo fub BC « & CD, hcK; 

eft quadratum lateris AB , arquale 
efle duobus quadratis lacerQ AC, 
CB , vna cum redlangiilo bis fub 
BC , CD , comprehenfo . Proba- 
tur . Cum enim reda BD, vtcun- 
quediuifa fit in C,(a)erit quadra- 
,tum redae B'D, aequale duobu» 
quadratis redarum BC > & CD, 
& redangulo bis fub BC, CD, comprehenfb . Addito 
icitur commUni quadrato redae AD j erunt duo qua- 
drata redarum BO , & DA .aequalia tribus quadratfc^ 
redarum BC , CD , D A , & redanguiq , bis fub BC, 
CD comprehenfo: Eli autem quadratis redirum BD, 
DA, Cbj aequale quadratum redae AB. Quare & qua- 
dratum redz AB , aequale erit tribus, quadratis reda- 
rum BC , CD , DA , & redangulo comprehenfb bii 
JfubBC ,CD. Cum igitur quadratis redarum C O, 

* DA , (c) aequale licquadracum , redae. AQ) erit qua- 
dratunrre^ae AB, aequale^qiiadfats redarum BC, 
CA ,& redangulo bis comprehenfo fub BC , CD , 
Quodod propofitum . In Amblygonijs.:crgo crian-, 
gulis quadratum &c. Quod eracoftendendum , / 
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PROPOS. ij. THEOR. t,i.' 

} 

^ OxygonijS .triangulis , quadratum . fadlum 
, a latere angulum acutum fubtendente mi- 
nus ell: quadratis, qua?_ fiunt a lateribus 
angulum acumm comprehendentibus , rc- 
^angulo. bis comprehcnfb, & ab vno late- 
rum, qua: fimtr circa a cucum angulum, in 
quod perpendicularis cadit , & ab afiumpta 
. interius linea fub perpendiculari prope an- 
gulum acutum/ !• 






I 




N triangulo ABC, omnes anguli fint acuti , & ex 
deiuifla perpendicularis, AD, cadat in latus 
BC . Dico quadratum lateris AB, 
^ quod acuto angulo 'C, opponitur, 
minus eflc quadrat s laterum AC, 
CB, rcdlangulo bis comprehenfo 
fub BC, CD, hoc eft quadratum 
lateris AB , vna cum ra<ftangulo 
bis comprehenfo fub BCj CD, 
arquale elTe duobus quadratis late* 
tum AC, CB. Prob. Cum enim 
refla BC, dfuifa fit vtcunque inD, erunt quadrata rc- 
flarumBCjCD, (a)atqiialia reClangulo bis compre 
henfo fub BC, CD, & quadrato refl* BO', Addito 
ergo communi quadrato redlae DA, erunt tria qua? 
drataredlarum BC, CD, DA, arqualia reflangulo 
bis comprehenfo fub BC,CD, & duobus quadratis re- 
flarumBD, DA.. Duobus autem quadratis reflariim 
CD,&DA,(b) atqiiale eft quadratum reflat C A. 
Duo igitur quadrata reflarum BC,CA, zqualia fune 
reflangulo bis comprehenfo fub BC, CD ,& duobus 
quadrat is reflarum BD, D A . Cum ergo duobus qiia- 

dra- 
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dracis rC(Jlariim BD,D A,(c) xquale fir quadratum rei 
dl* ABi erunt duoquadrata reftarum BC, GA, arqua* 
lia reftangiilo bis domprehenfb fub BC, CD &qua* 
drato redix AB, quod eft propofitum . In oxy^onijf 
ergo triangulis, quadratum d latere » &c, Quoa erat 
dernonfirandum, j . 

-I 

PROPOS. 14 ^ PROBL. i . 

j liato re(5liIineo cTqiialc quadratum 
conftitiiere . 

S it datum redlilineum A, cui quadratum xquale 
conftituendutn efl • ConftitQatur parallelogram- 



i 



f 

f 
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mumB, fa) srquale re£IiIineo A, habens angulum re^ 
£lum, cuius vnum latus,vt CD, producatur ad E; 
h^que DE, reda xqualis redx DF. Diuidatur quo- 
que C£. bifariam in G, ptindo , quod cadet auc in 
piindum D,aut non fi cadit in pundum D, erit re« 
da DF,(a!m xqualis ponatur redx DE) rcdxCD, 
xqualis . Quare rcdangii Ium B, erit quadratum, cum 
alia dira latera oppnfica (b> xqualia Ent lateribus 
xqualibus DC, DF, & vnus angulus per conflrudio- 

nem 



L I 2. IT. I 

nem /Tt reiliis, & confequenter omnes reiH per Cor- 
rol. prop.i9.lib. i. Atque adeo confUtcicum e(l qua* 
dracum xqualere^ilineo A,qtiod erat faciendum. Si 
vero pundum G , non cadit in D,fado G, centro in- 
ceruallu GCjdefcribacur femicircuUis CHEj produ- 
cacurque ID, donec circumierentiam fecet in H.Dico 
igitur quadratum redi* DH, eflTe «quale redlilineo A* 
Probatur • Dudla enim redla GH, quia redla CE, di- 
uiditur bifariam in G, & non bifariam in iDj erit re- 
dangulum comprehenfum (ub CD, DE, hoc efl re- 
dangulum B, vna cum quadrato redx GOjfc) «qua- 
le quadrato redlx GEj hoc efl quadram redlx GHjCHm 
G<H, & GE, fintxquales, funt enim d centro ad cir- 
cumferentiam . Sed quadratum redlx GH,(d> xquale 
cll quadratis redlarum GD, DH. Quarnobrem dem- 
pto communi quadraro redlx GD, remanebit redlan- 
gulum B, hoc eft rcdlilineum A, quadrato redlx DH, 
«quale. Dato ergo redlilineo xquale quadratum 
conllicuimus • Quod facere oportebat • 
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Finis Elementi fecundi. 
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T ERTIVM. 

I 

definitiones. i 



7(2 Quales circuli funt, quorum diametri 
aquales ; vel quorum,' qua cx cen- 
tris ad periferias ducuntur reda linea, fuiit 
aquales . , 



E VcIid#*s in hoc 5. libro vaf ia‘s cirCQli 'proptietates 
demonftrat, exponendo prius quofdam ternii- 
Dcs,ad xncliorein dicendorum intelligentiam. Primo 
enim loco docet , eos circulos elTe aequales , quorum 
diametri, vel feoddiametri funt aquales. Nam cum 
circulus, ex iatn'didi-is , dderibatur ex circiimuolu- 
tionc femidiametri circa alterum extremum lixtim, & 
inimobileperlpicuum eft , eos circulos efle aquales» 
suorum femidiametri aquales funt. 



| 9 « EVCL. ELEM. 



Re^ta linea circulum tangere dicitur , quj? cum 
circulum tangat , fi1>roducatur 
circulum non fecat • . , 





V T c(t linea AB, quae 
tangit circulum in 
C, nec ipfuni fecat vci 
facit DE , quar circulum 
lecai in F, piindto . Vn- 
• de AB, dicitur tangens, 
D£,verofecans. 



in. 



Circuli fefe mutuo tangere dicuntur, qui fefe 
mutuo tangentes, {efe mutuo non (ecaat. 



Q Vod patet in duobus circuIisClIjGIH, quifcfc 
mutuo tangunt in pundol. 



1 



1 
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IV. 






In drculo «qualiter diftare a centro red« li- 
neae dicuntur, cum pevpcndiculares , qu«a 
centro in ipfas ducuntur' , flmt aequales . Lon- 
gius autem abefleilla dicitur , in quam maior 
perpendicularis cadit . 

E Velides in hac definitione zqualem difiantiam 
redtariKii in circulo defi«nauit per arquales per- L 
pendicularcs , ficuci inatqualeni per inarquales . Vc * 

dti» redx AB , CD , in circulo 
AKCD , dicuntur aequaliter di- 
llare i centro E , fi perpendicu- 
lares ET, EG, aequales fuer;nt, fi 
Y». ro perpendiculares non luerint 
acqUales illa linea , in quam cadit 
maior perpendicularis , dicitur 
lotr^iiis dillace a centro , quam 
illa , in qcraiji cad»c minqr per- 
pendicularis. 



V. 

Segmentum circuli eft figura, qwa: fub redla 

lineA } & circuli periferia comprehenditur. 

V T funt figurae A , & r.,qii* fi"ur* vt patet com- 
prehenduntur fub vna rt»Sa linea, &cJrcinii 
portione, ‘ x ' ^ ' 

43^. 
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I . 

1 Sfgmenti autem angulus cft, qui Tub redla li- 
nea, & ciiculi periferia comprehenditur .’ 

H lcproanp.ulo fermenti intelligic Euclides an- 
gulum mixtum contentum fub reda linea , & 
circuli periferia . 

Vir. 

I 

; In (cgniento autem angulus eft , cum in legmcn- 
ti periferia fumptum fuerit quodpiam pun- 
ctum , & ab iUo in terminos rct\x eius li- 
neae, qua; fegmenti bafis cfl, adiun(5fjc fuc- 
nnt redae linea; j Is , inquam , angulus ab 
’ adiundis illis lineis comprehenfus . 

S Ir fegmennim circuli quodciinque verbi «rratia C, 
in CUIUS periferia fumateir quodeunque pundum 
nempe C , a quo ad extrim itares redar linea; ducantur 
dua; redz , iam angulus ab illis duabus redis lineis 
comprehenfus , vocater angulus in fegmento • 

VIII. 

Cum ver© comprehendentes angulum redae li- 
neae aliquam aflliniunt periferiam ,'illi an- 
gulus inTifterc dicitur.' 

• .• 

S I enim in periferia alicuius^^culi ADCB , fuma- 
tur quodciinque fundum' ‘V’ietnpe A , ducantur 
\ dux 

* • ( 
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dujE rcftae AB , AD • vfque ad pe- 
riferiam D , B, angulus redilineus 
DAB , infiftere dicitur circumfe- 
rentiar DCB , qui angulu^foia vo« 
ce differt i pracedenti • 



IX. 

Seiflor autem circuli eft , cum 'ad ipfius cir- 
culi centrum conftimtus fuerit angulus, com- 
prehenla nimirum figura , & a re<5tis linds 
angulum continentibus, & a periferia ab il- 
lis aflilnipta. 




I 



V. 



N circulo E, & pariter ab eius centro E , dua linea 
d centro ad circumferentiam diidla conflicuant an- 
gulum redilineiitn , in hoc cafu fi- 
gura E , contenta fiib duabus redlis 
d centro ad circumferentiam dudlis. 
Scabilla portione circumferentia> 
qua d diCiis lineis redis affumitur, 
vocabitur feCtor circuli * quia fccat ] 
ppreionem circuli • ' 



X. 






Similia circuli Icgmcnta funr, < 5 uae angulos ca- 
piunt requales : aut in quibus anguli funt 
xauales . 

A 

S int duo circulorum fegroenta ABC,DEF ,quaM- 
piant angulos aquales \BC, DEF, ( quamuis nu- 
‘ G j iuf- 







< ■ 
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hifmodi Teg- 
menta fint inj- 
qiialidm circu- 
lorum ) d Geo- 
metris dicun- 
tur fimilia, vcl 
etiam quando 
in fe retinent 
angulos atqiia- 
les . V 



PROPOS. I. PROBL. I. 
Dati cifculi caitriiin repe rire . 



S Tt datus circulus ADP.E , cuius centrum oportec 
inuenire , Ducatur in dato circulo linea vtcunque* 
AB, (a) quat bifariam diuidatur 
in C, & per C, ad AB, perpen- 
dicularis ducatur DH , vtrinque 
in periferiac punitis D , E » ter- 
minata . Hac igitur bifariam fe- 
dia in T;dico T, efle centrum 
circuli propofiti , Prob, Inipfa 
enimreCti DE , aliud piinftuin, 
^ prxter T, non erit centrum , cum 

I omne aliud punifium ipfam DE, 

* diuidat inatqualiter, nam fotum 

inT, ditiifi fuit xqiialiter . Si igitur T, non eft cen- 
trum fit punctum G, extn reCtam DE, d ouo 
ducanoir In^^x GA, GC, G!^. (^oniam ergo la- 
tera ^C, CG, trianguli ACG, xqualia fiint lateribus 
TlC, CG, trianguli BCG, & bafis AG, bafi GB, (fiint 
enim a centro ad circumferenciam^ (b) erunt anguli 
.ACO, BCO, xquafes ideoqire reCti : erat auten» & 
angulus ACT,. redliii cx conftruftione . Igitur duo 

angu- 
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aaguli redii AC F, ACG, arquales erunt , pars , & ro* 
tum quod ert abfurdum . Non eft ergo pun^um G, 
centrumj eademque ratio erit de omni alio , prxter 
quamde ipfoT; Quare dati circuli centrum reperi- 
mus . Quod erat efSciendum • 

' C O R O L L A R I V M; 

. • 

, . Ex hac Propof. manifeilum eft , quod fi in circulo ^ 
redla aliqua linea aliquam redlam lineam pariter in 
circulo dudlam fecet bifariam , & ad angulos redlos, 
in fecante efie centrum circuli . Nam cx eo quod DE, 
redla redlam AB , bifariam fecet in C , ad angulos 
redos , oftenfum fuit, pundtum eius medium T , ne- 
cellario efie circuli centrum . 

PROPOS. 2. THEOR. i. 

SI in circuli periferia duo qualibet pun^ fue- 
rint accepta 5 re^la linea, qua: ad ipfa pun- 
^ adiungitur , intra circulum cadet. 

I N circulo AEB , fumantur quaslibet duo pundla A, 

& B, in eius circumferentia , Dico redlam ex A, ^ 
io B , dudlam cadere intra circulum , itant ipfum fe- 
cet • Probatur . Dudla redla li- 
nea AB, in ipfa affignetur quod- 
cunque ptinAum nempe D , de- 
inde (a) inueniatur centrum da- a I .rer» 
ci circuli , & fit C, d quo ducan- 
tur redlae CA , C D T , & CB. 

Quoniam igitur in tdan^ulo 
ABC,duo latera AC,CB , lunc 
sqiialia , r fiint enim d centro ad 
circumferentiam > angulus CAM, (b; asqualis erit an- b f.fr/, 
qalo CB A ; cum vero angulus COB , (c) maior fit in- c 1 
‘ G 4 ter- 
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terno oppofito C AD ,(d) maior quoque erit an* 
suIoCBD. Qtiiaergo in crianguio CDB. angulus 
D, oftenfiiseftmator angulo B, (e) etiam latus CB, 
maius erit latere CDj fed redla CB, xqtialis eft redlx 
CT/ob defin. circulij ergo redla CT, maior erit rc- 
CD^qinrecnm CT, tota Iit in circulo compre* 
b^nfa, pundrum D,eric intra circulum. Eodemque 
pror/iismbdo demondrabitur reliqua punda redx 
AB intra circulum reperiri'} quapropter etiqm linea 
reda AB^ ab huiurmodi pungis conilicuca 'intra cir* 
Gulumerit . Quare fi in circuli, periferia duo queli* 
bec punila > &c. Quod erat oftendendum. 

PROPOS. 5. THEOR.‘ i. 



Si in circulo redta quaedam linea per centrum 
du(^ta quaiidam ^iam non per centrum ex- 
tenfam bifariam fecet; & ad angulos re<flos ip- 
■ (amlccabit,* Et fi ad angulos reCtos eam fecet^ 
• bifariam quoque cam fecabit. 



Er centrum T, circuli ACBD , re^ba AB, extenfa 
, diuidac redbamCD, nnn per centrum du£l;am,bi- 
fariam in E. Dico rcftam AB , eflfe 
ad angulos retfbos ipfi CD . Prob. 
Dudbis enim re^is TC.TD, emnt 
duo latera TF., EC. duobus lateribus 
TE, ED, £Equaliaj& bafes TC, TD, 
aequales . (3) Igitut anguli TEC, 
1 ED, squales erunt , hoc eft rc^li. 
Quod primo erae propolitum • 

^it iaoi AB, ad angulos re^os ipfi 
CD, dieoredbam CD, bifariam ft- 
cariinE, a redba AB. Prob. DuCbis enim iterum re- 
dlisTCjTDj cum latera TC, TD, trianguli TCt>, 
fin *quali 4 ,(b) erunt anguli TCD, TDC, squales. 

C^o- 
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Quooiain igitur duo anguli TEC, TCEi trianguli 
TCE, arquales funt duobus angulis TED, TDE,trian- 
guli TDE, & latera TC,T D, qux rectis angulis squa- 
libus opponuntur, xq»ia lia quoque ; fc> Erunt latera 
EC, ED; «qualia . ^od fecundi proponebatur. Si 
igitur in circulo redla qpxdam linea per centrum du- 
Sa , &c. Quod dcmonftrandum erat. 



c 



^ COROLtARIVM’ 

' ' . , 1 

Ex hac demonftratione facile inferemus , in quouis | 
triangulo duorum laterum «<|U4lium , lineam , qu« ^ 
bafim bifariam fecat, perpendicularem eflc ad iMfimj 
Et e contra, lineam ,qu* ad bafim eft perpendicula- ■ 
ris , bafim fccare bifariam : vt patet in triangulo l 
TCD. I 



PROPOS. 4 . THEOR. h ^ 

Si in circulo duf reifbe Hae? non per centrum 
exten&fefc mutuo fccent: fcfc iputuo bife- j- 
riamimfecabunt. I 



D V« rc 6 t« ^C, DE, fe mutuo in A, (ccent in cir- 
culo BDCE , non per centrum cxtcnC* . Dico 
fieri non poffe , vt fefe mutuo bi- 
fariam fecent . Si enim vna carum 
per centrum cranfic , certum eft, 

. eam bifariam non ^fecari : folnm 
enim in centro i per quod altera 
ponitur Bpn tranUre, bifariam di- 
uiditur: fi vero neutra per cen- 
, trum extenditur , quamuls vna | 
carum nonnunquam bifariam ab I 
nltcra diuidatur , tamen altera minime fecabitur bifa- ] 
liim. Dioifa cjiim fic taiq BC , quam DE, bifariam . , 

m I 
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a i in A,£i fieri po efi . (i) Imiento igitur x:emro circuli, 
I nempe T, ab eo ad A, ducatur redta T A . Quoaiatii 
j. I ergo redta TAj ponitur fecare redam BC, bifariain 
b nrr, , jn'^A,(b> fecabic ipfam ad angulos redos. Eadem ra- 
tione lecabirur DE, ad angulos redos, cum etiam ipfa 
ponarurbitariamdiuifa in A. Quare redus anguhis‘ 
TAB, redo angulo T AD, arqiialis erit, pars toti,cjuod 
efiabfurdiim. Itaque fi in circulo dtiat redae linea: 
nonper cenuum'Cxteniar , &c. Quod erae demon- 
Arandum . 

] PROP. 5. THEOR. 4. ’ 



Si duo circuli fefe mutuo (ccetit j^nou erit illorum 
idem centrum. 



a i.prf. 



D Vo circuli ABC, ADE, fe mutuo i^i« in A,& 

E. Dico ipfos non habere idem centrum. Prob, 

Sit enim, fi fieri poteft, idem centrum vtriuique T, d 
quo duae redae ducantur :TA , quidem ad punduni 
fedionM AiTC, vcro fecans vtramque circumferen- 
tiam in E, & G. Quo- 
niam igitur T, ponitur 
• centrum circuli ABC, 
erit reda TC , redx 
TA , aequalis. Rutfus 
'quia 'T, centrum quo- 
que ponitur circuli 
ADE, erit & reda TE, ' 
eidem rcdsEjT A , aequa- .. 
lis. Quare redae TC, 
TE, (a) aequales inter le erimt , pars , & totum quod 
eftanpofiibtle. Si ighiir duo circuli fefe mutuo /e- 
Jeam -fdK, Quod otAcndendum erae. 




I 
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. PROPOS. 6 - THEOR. 5 . 

\ • 

• I 

Si duo citculi fefe mutuo interius tangant ; eo- 1 - 
rum non erit idem centrum. 1 



D Vo circuli ABC, A D E, ad inuicem fe in- 
terius tangant in A. Dico eos non habere 
idem centrum « Probatur* Habeant enim , fi fieri po- , 

teft , idem centrum 
T , d quo diiac redis 
ducantur , TA V qui- 1 » 

dem ad contadtu cir* i 
atlorum A; At TC, j; 
fecans vtramque cir- 1 
aimfcrentiam in E,& > 

C . Qiioniam igitur ^ 

T , ponitur centrum 
circuli maioris ABCi 
erit rcfta TC , redi* TA , seqiial is . Rurfus qu»a T, 
ponitur centrum ciraili minoris ADE.erit redia TE> 1 
eidem reft* TA , squalis , Quare redis TC, TE, (a> I a j, fr*. 
inter fc squales erunt , pars , & totum , quod cit ab- 1 
furdum. Si igitur duo circuli (efe mutuo interius can- ! 
gant&c* Quod erat dcmonftrandum . 

^ t 

> ••'ii 

. 

( 
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. PROPOSi v, THEOR. d. 

Si ia diametro circuli q ’od piam fumatur pun- 
dtum,qiiod circuli ceutrum non fi^abco- 
, que punito jn circulum cadant quasdam re- 
itas linea: ; Maxima earum illa em, in qua 
centrum reperitur , minima vero reliqua; 
aliarum vero propinquior illi , qua? per cen- 
trum ducitur , oremotiore ducitut femper 
maior eft : Tolum autem dux redae linex 
Aequales ab eodem pundo in circulum ca- 
dunt , ad vtraque partes minimx , vel ma-j 
ximx . 





I N diametro BE , circuli BCpET, cuius centrum G/ 
pun^um a illimatur quodcunqiie A , praeter cen- 
tiuni , & ex A, cadant hi circulum quoccunque linea? 
AD, AC. Dico omnium , quae ex A, ad circumfe- 
rentiam ducuntur , maximam ef- 




fe AB,m qua eil centrum , mi- 
nimam vero reliquam AE, quae, 
diametrum perficit : Deinde re* 
^am AC , qux redae AB , per 
centrum dudx propinquior ed, 
maiorem efle reda AD, qux ab 
eadem AH^ plus diilat s atque ita 
de alijs fi ducantur in infiniuini. 
Demum ex A, ad vtrafque par- 



tes minimx linex AE, vel maximi AB, tantummodo 



duoi pone duas linea inter fe xquales. Ducantur ex 
centro G, ad puuda C, & D, dux redx GC, GD, 
Quoniam igitur duo latera AG, GC, ( a ) maiora fune 
reliquo AC, in triangulo AGC , fune autem dux re- 



dx 
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^ 7 t AG, GCjduibiis redis AG, GB, «quales, hoc eft 
toti red« AB, quia GC, GB,Aintnb eadem centro; 
erit & AB, maior quam AC; eademque ratione recla 
AB, maior erit reda AD ,& fic de reliquis. Quare 
AB,maxiaiaeRomnium, qux ex A, in circulum ca- 
dunt . 

Dcirde quoniam in trian?,uld DGA, latus DG, (b) 
minus eR duobus lateribus GA4 AD. E(l autem GD, 
ipfiGE. «qualis ; erit & GE , minor quam GA,& 

AD. Quare dempta Gomm.mi GA, remanebit adhuc 

AE, minor qUam AD. Vnde AE,minima eft omniunf, 
<}«* ex A, in circuli circumferentiam cadunt. 

Rurfus quia duo latera AG,GC,in triangulo AGC, 
xqualia Hint duobus lateribus AG. GD, in triangulo 
AGD, & angulus totus AG.C, maior eft fua parte 
AGD, (c> erit bafis AC, maior bafi AD, & fiede re- 
liquis, fi dudx fuerint . Quare linea propinquior ei, 
qu* per centrum ducirtir , innior eft remotiore. 

Tandem Iinex AD , ex altera parce xqital is pona- 
tur AT, quod facile erit ,'fi ad centrum G, veiTus al- 
teram partem ponatur vntis angulus «qualis angulo 
AGD , vt docet Propof. lib, primi , qui angulus 
intelligatur comprchenfiis liib AG,ftealia ex G,m T, 
duifa , vnde fi poftea coniungantur punda A, & T, 
per redam AT, erit AT , «qualis ipfi AD , quia funt 
duo triangula, qii« habent conditiones 4. Propof.pri- 
™i libri , vnde bafis AD; bafi AT, «qualis cric. Quod 
aute nulla alia Ilis duabus AD, AT,polfit eifle «qualis 
conflat. Nam fi ex A, ducatur alia ,qu« cadat fupra 
pundtiimT, iuxta demonftrata erit maior qtiam AT, 
Ii cadat infra , erit minor ', vnde nunquam poterit ef- 
(e aequalis ipfi AD. Duae igitur dumtaxat red«lioe* 
xquales ad vtrafque parres mininiz AE, vel maximx 
AB, cadunt. Itaquefi in diametro circuli quodpiam 
fumatur pundum&c, Quod efat detnpoftundum. 
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. ^ “ 

.PROPOS. 8. THEOR. 7. ^ 

Si extra circulum fu matur aliquod pun<^m, a 
I quo ad circulum deducantur re<3:3c quxdam 
1 lineae , quarum vna quidem per centrum pro- 
tendatur, rdiquae vero vtlibet : In cauam peri- 
feriam cadentium rectarum linearum maxi- 
ma quidem eft illa, quae per centrum ducitur, 
I . aliarum autem propinquior ei , quse per cen- 
^ trumtranlit, remoriore femper maior eftj In 
. conuexam vero periferiam cadentium re€ta- 
! nim linearum minima quidem eft illa,qiiac in- 
ter pun^m,& diametrum interponitur 5 alia • 
rum autem ea , quae propinquior eft minimar, 
remotiore (emper maior eft. Dua: autem tan- 
I tum redtae line* *quales a b eo pudto in ipTum 
I ^ , circulum caduntaavtrafqs partes minimae, vel 
■ maximae . 

S it datum punSumA , extra circulum EDBLH,cii- 
ius centrum G,linex fecantes circulum ducantur 
d piindo A , quarum AB , per 
centrum tranfeiit , reiiquz vero 
AC, AD, vtcunque. Diconm- 
nium maximam efle AB, qux 
per centrum tranfit : Deinde re* 
clam AC , qu* A B per 
Cmmim dudtx,prepfnquiof exi- 
fiit , maiorem quoque efle reCh 
. AD, qu« remotior eft ab eadem j 
AB,& fle de reliquis,fi extar^^t. j 
’ £ cwMrario autem regiam AI,f 
omnium , quz extra cirailiimf 
fuor, minimam efle : Deinde re*l 
diam AF , qiixviciojorcft mini»| 

w.ae j 
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ni» AI^ minorem ede reda A E, remotiore. Denique 
ex A , ad vcraique parces maximx Tinex AB , vel nii> 
oimxAIjduci pofle tantummodo duos lineas redas 
inter fe xquales . Probatur. Oncantur ex centro G, 
adpundaC,D>EjF , redx GC^ GD, GE, GF . Quo- 
niam igitur duo latera AG, GC, trianotili AGC , (a) 
naiora fune reda AC ; fune autem redx A G , G C, 
xquales redis AG» GB » hoc e(l coti redx AB j erit & 
AB ) maior quam AC . Eadem ratione erit AB , ma- 
ior quam AD , &c. Quare AB , cft omnium , qux ex 
hy in cauam periferiam cadunt, maxiima^qiiod primo 
fuit propolitum . 

, Deinde, quoniam lacera AG, GC, trianguli AGC^ 
xqualia funt lateribus, AO,GD , trianguli AGDj Se 
totus anguhis AGC, maior eft angulo AGDj (b> erit 
ba/is AC, bafe AD, maior . Eademque ratione de re 
liquis erit dicendum . Quare linea prOj>inquior ei, 
qux pqjc centrum ducitur , maior elt remotiore . >, 
Rur(iis,quia in triangulo AFG, teda AG , minor 
cR. (c) duabus AF,FGi S xquales auferantur FG, SG, 
remanebit adhuc AF, maior quam AI. Simili prot> 
fus ratione erit AE, maior quam AF, &c. Q^are AI, 
omnium linearam extra eiroulum , qux ex A, ducun- 
tur « minima efi. ^ ' 

RurfitSiCum intra triangulum 'AEG, cadant dux 
redx AF, FG,ab. extremitatibus laceris ‘AG ,dodx; 
{d> erunt AF, FG, minores ipEs AE,.EG; ablatis 
igftur xqualit^is GE ,& GF , remmeb^t adhuc AE, 
maior <|Uam AF. Quare linea prapinq'tiior minimx 
Jinex AI, minor eR , quam remotior ab eadem. | 
Demum ducatur AL, xqualis tpil AC, & AH , ipfi 
AF, qtfo p<^to. Dico hanc folam duci pofle xquar j 
lemipflAC. Prob. Sialiaprxter AL , poiellduci 
xqualis ipfl AC, neceflario ducenda erit rupra,yel iiir* 
fca ALj fl ducaturfupra, hixta ftiperitis demonftrata, 
erit minor ipfa AL^ ii vero ducatur fupra , erir ma^or; 
quare nulla praeter A l, ipfl AC, xqualis exit . Quo- 
quo modoetiain prcbanduir erit, nullam prxtcr AH, 



a X9.frt, 



b i4.pr». 
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duci po(Te «qualem ipfi AF, nam etiam ifla , duatnd« 
. erit intra, vel extra AH; fi ducatur intra minor erit 
I spia AH,exmodovifis ; fi ducatUr extra erit maior; 
I quare nunquam poterit aequalitatem habere cum ipfa 
! AF. Duae igitur jR}Uim re£lr«lmex «quales ad vtraf» 
quepartes minim«,vel maximx cadunt. Si igitur 
extra circulum fiimattir aliquod pund^um , d quo ad 
circulum deducantur redhe quxdam linez , quaruot 

I vna,&c. Quod erat demonftrandum. 

1 

PROPOS. p. THEOR. 8. 

I Si mdrci^Io acceptum fuprit punctum aliquod, 
i & abeopund:o ad circulum cadant plures, 
i quam duar rc^be lineae aequales 5 acceptum 
pun^im centrum eft ipfius circuli ^ 

f 

1 



1 res ,quam dux redbe AB, AC, AD. intet fe «qua- 
" ’ ies. Dico puodum A, elTe centrum 

circuli BCD . Prob. Connedantur 
, . J pundla B, C, D, re^is BC,CD, 

'• (aj quibus bifariam diuifis in E,& F, 

u ducantur ex A, redz AE, AF. C^io- 

V / ni**n igitur latera AE, EB,trianga- 

N C H AEB, «qualia fuot lateribus AE, 

. ^ ^ EC , trianguli AEC ; & baics AB, 

AC , ponuntur etiam «quales; (b) 
erunt anguli AEB, AEC,«qUales;ideoqiierqai. Eo- 
dem modo oftendemiis, angulos ad F «fle rectos. Qua- 

f re cura reftx AE, AF* diuidanc rcftas BC , CD, bifa- 
riam & ad angulos rcdlos , traofibit vtraque produ- 
da per centrum circuli , iuxta Coroll. Propof. 1. hu- 
ius libri. Pundium igitqr A, in quo le mutuo fecam:, 
centrum erit circuli . Si enim aliud punduin eflet 
centrum , non tranfiret vtraque per centrum . Si ita • 

qtie 
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^ue 1» circulo tccepcum fuerit punfiuni filc. Quod 
erat demonftranduixi • 



PROPOS. IO. THEOR. 9 - 






Aculas cttculum in pluribus, quam duobu^ 
pungis non fecac. 



^ y 




yi 



S Ccenc(e,fi fieri poteft,duo circuli ECCPA^AEBG, 
in tri^s pundlis E» F, G , f a) inuencum autem fit 
H , centrum circuli AFGBE , i 
quo ad di^atria pundta ducan- 
tur reftae HE, HF, HG, qu« per 
ciraili definitionem aequalq^.i^. 
ter fe erunt. Quoniam igitur in. 
tra circulum A E B G F « afitim* 
ptum ell pundlum H , a quo ca- 
dunt in circumferentiam plures , 
quam do* re^ line* , squales 5 (b ) erit H centrum } 
circuli AEB6F i Eft autem idem pundium H, obean^. 
dem rationem centrum circuli EFDG.C jvDuo ergo 
circuli fe mutuo fecaotes habent idem centrum, (c) 
Quod eft abfiirdum • • ’ < ■' 

• • » • t . 

PROPOS. n. THEOR. 10; 



a l.fe^ 



b 



C j.fcr^ 



i 



$ duo circuli fefc intus contingant, atque ac- ■ 
cepta fuerint eorum centri 5 ad eorum ccnrl 
tra adiundta rc<^a Unca , & produ(fta in con- 
ta<ftum circulorum cadet . . - 



Angat circulus ABC * circulum ADE , intus in 
^ A ; fitque G, centrum circuli ABC , & F , cen- 
trum pariter circuli ADE quod ncceflario a priori 
“ H ' ■ diucr- 



T 
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diuerlutB erit» cum duo circuli fefe iitceritu 

tes , ( a ) non poflint /dem 
centrum habere . Oico Ii< 
neam extenfatii per G.& F, 
ad folum conta^um A« efle 
redam. Probatur. St enim 
linea GF, produda ad cos» 

' tadum A » non efl reda, ad 
aliud pundum , li heri po« | 
teft , nempe ad C , ducatur 
, FC, quae limul ct(m GF 
T conllitiiac reda GF|b. Quo* 
niamisitur in circulo ABC . afluuiptum c» punaum 
F, qu<fi non cft centrum . <b)ertt rea, FC, refiduum 
iHIds^-.nuse per centrum tranfit , omnium tnimma : 
maior ioitur erir FA , ipfa F C j fcd F A , ^ cireuli 
definitibncm .cft «quali. ipfi FD , quare FD . maiot 
erit iofa F C .quodeft abfurdum . nam F D ,/eft vna 
oars ; & FC , totum . Non igitur GF ,fimul cum FC, 

facit vnam lineam redami at foUimFA. Quaproptcc ij 

fi duo circuli fefe imus contingant. Qt^od erat de- . 
monitrandum . 

PROPOS. 12. THEOR. ii. 

Si duo circuli fefe exterius contingant , linea i 
re 6 ta, qua; ad centra «orum iungitur,pcr 
contaiftum tranfibit. 

Irculi duo DCF, ECG» tangant fe exterius in Cj ^ 
& centrum circuli DCF. fit A . circuli vero 
E C G , fit B , Dico redam 
excenfam per A , & B»tnao- 
fi re per contadum C . Pro* '.' 
batur • Si enim non tranfit ; 
lecet circumferentias inD» ,' 
& E» ducamunmc cx centris " 

A,& i 








i 
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A,& B,ad contad^um dux redar line* AC,BC. Quo- 
nian igitur in crianoulo ACB , duo latera CA , CB, 
(i) maiora funt latere AB ; Eft autem reda AC , t e- 
d* A O, *t]ualis ( ex eo quod A, ponatur centrum cir- 
culi D'"F,) & reda BC, ob eandeiTi rationem , *qiia- 
lic redae BF; Quare dii* red* AO, BE , erunt maio- 
res reda AB, altqu* parces maiores tofo , quod eli ab- 
iiirdum . Si igitur duo circiiM fefe exterius contingant 
&C, Quod erat demonftraodum • 



PROPOS. ij. THEOR. n. 

Circulus non tangit circulum in pluribus pun- 
gis, quam vno, fiue intus, fiue extra 
tangat . 

T Angant fefecircuH AEBF, CEDF, intus fieri 
pocell , in pluribus pundis quam vno £ , F. 




Afliimantur autem centra horum circulorum G , H, 
(a)qu* diuerfa erunt j per qu* rrda GH,fi in vrram-^ 
que partem extendatur , (b> nect^ifi: e(t cadere >n con- 
tadiis E , & F . Itaque cum G fit centrum , &c reda 
EGHF , diameter , diuideriir F.GHF , bifariam in G. 
Similiter diiiidetur eadem FF , hdiriam inH,quod 
eft abfiirdum . Vnacnim reCta in viio dumtaxat pun- 
cto bitaiiam diuuiitur . 

H X ' Oiiod 

%■ 
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Quod i! quis dicar , rechn GH, cxtenfav ad- 
partes quidem H « cadere in concaflum Q ; ac vero 

ad partes G , minime per> 
cinere ad concavum C, fed 
' i^are vtrwmque circulum 
fvt in fecunda figuraj 
Refpondeo , & dico hoc re» 
^e affirmari non poiTe^cuoi 
demonftratio antecedentis 
PropoC fit vniuerfalis « &: 
vtrique contabui conue- 
niar ; vnde GH , procra<Sa 
debet cadere in verunque 
conta^utn , non autem (ecare ambos circulos • 

Rurfus tangant fe circuli AEFB , CEFD « exterius 
in pluribus punctis quam in vno • nempe in tote cir> 
eunrer^ntia intercepuioterE , & F. luxta primam 
Propof. huius libri inueniantur centra H| G ,(aj qui- 
bus ad pundla E ^ & F, ducantur redlx HB « HF,,GE, 
GF • lam linea H E G coniungens centra H , G , & 
cranfiens per cmKa^iim £ , f c ) re^a erit \ qua pari- 
ter ratione etiam H F G , reda erit , quod eic impof- 
fibile,quia duae reda; (patntfii^ clauderent . C^a- 
re fi duo circuli fele exterius dmein^ant in vno 
pundo (e taocuminodo tangunt • eroderat demon* 
ftrandum. 
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PROPOS. 14. THEOR. I;. 

I 

Si circulo aequales reclines xqualiter diftanc 
a centro. Ec quz xqiulicerdiMaac a centro^ | 
zqualesfiinciticerre. | 

I 




S int in cirenio ABCD, cuius ctntrttKiE>diis re^x 
ABjCDj xquales. Dico ipfas S centro Ej xqua* 
liter diftare, Prob« Ducantur 
ex £, centro ad redas AB , CD, 
dux perpendiculares EG, ET, dc 
coniungantur redz FB, EC. (a) 
Secabunt redxEr,£G, redas 
AB, CD, bifariam . Quare cii« 
totsr AB, CD, squales ponan* 
tur, erunt & earum dimidia , vi- 
delicet BT, CG, inter fexqua- 
lia. Quoniam i«itut quadrata EB, & EC, ob laterum 
aqiialitatea, funt inter fc xqualia; quadratum amem 
EB,(b)eft aequale duobus quadrati* BT, TE; erunt 
&diioquadrata BT, TE, xqualia quadrato EC ;fed 
eidem quadrato EC, «qualia lunt duo quadrati 
CG, GE: quare iuxea primum pronuntiatum duo 
quadrata BT^TE, erunt xqualia duobus quadratis CG, 
GE. Ablatis igitur xqualibus quadratis reftsrum 
aqualium BT,*CG , remanebunt quadrau redarum 
ET, £G, xqualia, idcoque & redx ET,& EG,xquv 
les erunt, Diltant igitur iuxta 4. defin, huius libn 
rcftx AB, CD, xqiialiter d centro E< 

Denuo diflent reftx AB,CD, xqualiter d centro E, 
Dico eas inter 1 ^ xquales ede. Prob. Ducantur enim 
itcnim ex centro E, ad AB, CD, perpendiculares ET, 
EG, qtix per4.def. huius lib. xqualcs erunt; diui- 
denrque reftas Ali, CD, f d) bifariam . DuC^is igitur 
icftis EB, EC, ciunc earum quadrata xqualia . Eli 

II 3 aurem 
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autem quadratum reft* EB, (e)aeqtiale quadrati» re- 
darum pr, ,TE» ^ quadratum r'*daf EC, «jxttie qua- 
dratis redarum CG, GE . Igitur & quadrata reda- 
rumBTjTE, arqualja fliiit quadram redarum CG, 
Gl^j icieoque ablatis ajqualibusquad-acis atquarium re- 
darum ET,tG, remanebunt quadrata redarum BT, 
CG, xqualiai atque adeo redas BT, CG; ac pto^terca 
earum duplae AB, DC, «quales quoque erunt . Itaque 
in circulo aequales redae linei aequaliter diflant d cen- 
tro, &c. Quod erat deuionltrandum . 



PROPOS. 15: THEOR. 14. 



In circulo maxi -na quidem Hncaeft diametd:, 
aliarum autem propinquior centro , remo- 
tiore femper maior cft. . . • 



r N circulo AETNBD, cuius centrum C, diameter 
fit Ab, & rcdacip-^opinquior DF, feniotior au- 
tem TE Dico omnratti maxi- 
mam efle AB & DF , maiorem 
quam TE'. Prob. Ducantur enim 
ex'C, cerftro redae CH, CI, per- 
petuluAdares ad DH, TE . Et quia 
d centro C, remotior eft TE ,quam 
D F, erit CI, maior quam CH, 
per 4. def, huius lib. Ablcmdatur 
exCI, reda CL , «qualis rcd« 
' • CH, atque per L, ducatur NG, 
• perpendicularisadCI/Connedan- 
|turqifercd^CE, CT, CNjCG. Quoniam igitur per- 
j pendiculares reche CH, CL , «quales funt, «qualiter 
j difiibunt r<-d« NG, DF,d centro ,per 4. defin. huiu» 
a j i,j, ^ jpfgr fe «quales erunt. Rurfus quia re- 

x^.frt. I maiores quidem fiint reda N G, & 

j funt «quales diametro AB, erit diameter AB, maior 
{ quam 
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quamNG. Eademque ratione erit AR,tnaior omni* 
bus alijs tineis . Deinde quia lacera CG, CN, trian- 
guli GCN, aequalia fune lateribus CE, CT, trianguli 
£CT:&angulus NCG, maior angulo TCE. (c) erit 
rcdla NG, maior redl^ TE. Atque adeo DF^quz often, 
fa fuit aequalis ipfi NG, maior quoque erit quam TE. 
In cirxrulo igitur maxima quidem linea e (l diameter, 
&c. Quod erae oftendendum . 

PROPOS. i6. THEOR. ij. 

a > 

Que ab extremitate diametri cuiulciiq; circuli ad 
angulos rc(5tos ducitur, extra ipfum circulum 
cadet 3 & in locum inter fpfam rectam lineam, 
& peripheriam comprehenfum altera re<5ta 
linea non cadet j& femicirculi quidem angu- 
lus quouis angulo acuto reAilineo maior eftj 
reliquus autem minor. 




I N circulo ABC, cuius centrum D, diameter Et AC, 
ad quam ex A, pun^o extremo perpendicularis 

ducatur . Dico 
h nc lineam per- 
pendicularem ne- 
cedario extra cir- 
culum cadere . 
dfrob. Si enim ca- 



erunt 



• X4f 
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I fiine fraper minares daobos tcCt is . Non 
* d€ perpendicularis intra ctrculti cadet, neque eandem 
ob cau&m in ip(am cirettmferentiana , fed extra qua- 
lis eH EF. rurfus ex A, inter AE , redlam, & 
circumferentiam AB j non pofle cadere' alteram re- 
Aam . Prob. Cadat enim , fi fieri TOteft, redia AG, 
ad quam ex D, ducatur perpendicularis DH, fceam 
circunif^ntiam in Lquat necei&rio ad partes anguli 
acuti u AG, cadet, excoroll.a.propoC 17. iib, i. 
Quoniam igitur in criangulo D A H , duo anguli 
DHA ,DAH, (c) minores fiint duobus re^is 3& 
DHA, redhis eil per conflruftionem , erit angdlus 
pAH, redio minor: id^ue re^a DA, hac efi , red^x 
illi arqualis DI,.fd> maior erit quam OH, pars maior 
roto, quod eftabfurdum . Non igitur intercipietur re- 
fta inter AE,& circumferentiam AB, fed quaecumque 
ex A, infra AE, ducatur ,8c circulum fecabic. Dico 
denique Angulum (etsicireul i, concentum diametro 
AC, & circumleremia AR, maiorem efie omni acuto 
anguio rediilineos reliquum vero angulum contin- 
gentisr, qui continetur redit AE, & circumferentia 
AB,minorem efie omni acuto angulo reclilineo.Prob, 
Quoniam enim pfbnfum efi , omnem redUm ex AJ 
dudlani, infra perpendicularem AE, cadere intra cir- 
culum, faciet necel&rio ea linea cum AC, angtiluni 
re^ilineufii acuturo minorem angulo lemicirculi ,ae 
vero cum AE. angulum rcAilineum acutum maiorem 
angulo contiqgenticic^ ille fit pars anguli femicir- 
culi, hic vero totum quid piamrelpedhi «anguli eon- 
cingeotsat • Id quod liquido •oofiac dudla redla AB, 
quomodocunque infra AE. N«n cum hxc linea AB; 
intra circulum cadar, vi demonftratum efi , erir an- 
gulus redHlineusacutiuCAB, minor angulo femicir- 
culi contento fub diametro AC , & circumferentia 
ABC, cum ille huius fit pars : Angulus vero contin- 
genti» contentus fub tangente linea AE, & circumfe- 
rentia ABC, minor angulo redlilineo acuto B A E, ea 
quod illc huius pars fic • tademque ratio cll de omni- 
bus 
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busaiffs angulis acutis re^ilineis, cum omnes con» 
tineantur a diametro AC« vel tangente AE , & rediis 
ex A,fub AE,dudlis^qu« cxnrres intra circulum ea* 
dent» vtoftenfumlfuic. Angulus igitur femicirculi 
maior eft omni acuto angulo rc^ilineo , >r:cliquus 
autem angulus contingentiae minor. Quare quarab 
extremitate diametri cuiufcunque circuli ad anulos 
ccftos ducitur, &c« Quod erat oltendeadum, 

COROLlAtIVM. 

Hinemanifefium eft, redlam i diametri circuli ex- 
fremitate ad angulos rcAos dudlam, igfum circulum 
tangere. Oftenfum enim eft ipHim cadere extra cir- 
culum • Quare folum in pun^o illo diametri extremo 
circulum accingit • 

Qtupropter n iubeamur per datum puodlum A, in 
circumferentia circuli AB, redlam lineam dUcere,quc 
drculum tangat in A, ducemus ex A, ad centrum C, 
rofUm AC, & ad eam excitabimus perpendicularem | 
FAE; guccirailtun tanget in A,vt demonftratuan eft. j 

PROPOS. 17. PR OBt. 2. 

Jldato pundlo redtim lincaiii ducere, qu«dd- 
; cum circulum tangat. 

E X pundlo D, ducenda (it linea, qua? tangat cir-| 
culum F£C, cuius circuli centrum iit B. Duca- 1 
cur redla DB, fecans circumferen- } . 
tiam FC,in E, pun^o. Deinde 
centro B, inceruallo BD, deferiba* 
cur circulus DT, ex E, educa- 
tur E T, perpendicularis ad DB, 
iecans circulum DT, in T, pundo. 
Du£la denique redi a BT , fecans 
circulum FEC, in C, conoedlatur 

re^a 
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rc^a DC:quam dico tangere circulum FEC,ftlpiH]« 
ftoC, Prob. Cum enim duo latera BE, BT, trianguli 
EBT, atqaalia fincdUobus lateribus BC, BD, triangu- 
li CBD, vtrumque vtrique, vt patet per circuli defin. 
Angiilufque B, du^is lateribus comprehendis fit rom- 
' munis : fn) Erunt bafes ET,CD, nec non etiam an- 
guli BETjBCD, diper ip(as,a?quales . Eft autem BET, 
reftus per conftructionemi ouare & BCD, re^is erit. 
Itaque DC, cum dt perpendicularis dudta ad C,ex- 
tremum femidiametri CB , tanget circulum per co- 
rollarium procedentis propof. A dato ergo pundlo 
D, dnda eli OC,redla tangens circulum FECj in C» 
quod faciendum erat, 

PROPOS. i8. THEOR. 15 - ‘ 

Si re(5taqua: piam linea circuhim tangat, a cenP 
tro autem ad conta<5tum adiungatur rc<^ 
qusdam linea j quar adiundla fuerit, ad ipfam 
contiiigeiitem peipcndicularis erit. 

R Eiffa linea AB, tangat in pundlo B, circulum 
£BDT, cuius centrum C, & ex C, ad B, rcdla 
ducatur CB. Dico CB, perpen- 
dicularem efle ad AB. Prob. Si 
enim non cft ducatur CA, per- 
pendicularis ad AB, fecans cir- 
cumferentiam in E. Qiioniatn 
igitur in triangulo CAB,(a) duo 
anguli CAB, ABC, fiint mino- 
res duobus re(^is : efl autem per 
condrutlionem CAB re^s: 
igitur C B A, erit minor re^o. 
Qua re maior erit redfa (b) CB, 
quam CArfed reila CB, oqualis eft ipfiCEiergoCE, 
erienuior ipfaCA, pars quam totum quod eft abfur- 

dum- 



T 
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<fdhi I Eft igitur CB.jpcrpendicuIaris ad AB.^iarc <i 
circulum tangat reda quxpiani Iinca,&c._Quod erat 

demonflraBdum, _ • 

s. ••• <• 

. % 

. ' , '■ f 

pROPOs: |ip. tnidR / } 

si circulum tetigeffc '^uaepion liucili > a 
concaAu autem redta quxpiam liaea ad an- 
gulos redtos ipfi tangenti excitetur ; In ex- 
citata erit centrum circuli . 



T Afteat reda AB , circtilum ABDT ( vt in ante- 
cedenti figura ) in pundo B ; St ex B , ducatur 
, perpendicularis ad A B . Dico in BT, efie cen- 
trum dirculi. Probatnr. Si enim in ipfa BT, non eft 
centrum circuli , erit extra , nertipe in G , i quo ad' 
contadum B , ducatur reda GB, qtise ( a ) perpendi \ * I 
cularis erit ad AB. Qiiajrcangijlus GBA ,erit redus; I 
ftd etiam anguiut C B A , perconftnidionem eft re- | 
dus; igitur duo anguli GBA , & CBA, inter fe arqUa- j 
les cfiint pars , & totum : quod eft abfiirdum. Non I 
i»itur extra BT, centrum ciraili exiftec . Quare /i oir- 
culum tetigerit reda quaepiam linea &c. Quod erat 
demonftrandum • 

PROPOS. >b. THBOR. l8, 

f » 

In circulo angulus ad centrum duplex eft an- i' 
guli ad periferiam, cum fuerit eadem pcri- . 
feria bafis angulorum. 1 



I N circulo ADBE , cuius' centrurti C, fuper bafin 
AB , confticuawr angulus ACB, ad ccuerum : & 

fuper 
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ftiper eandem ba/in angulus ADR, ad pcriferia». Di? 




a 

h^i.prl. 






co angulum ACB , ad centrum duplum eflc anguli 
ADR , ad periferiam . Probatur . Includant enim 
primum duxDA,DR, duas CA3CB, & per centrum 
C, redla extendatur DE, Quoniam i^'tur duae reclae 
DA, DB,runt inter fe arquales, {a)eru‘nc anguli CDA, 
C AD , inter fe aequale* ; Eft autem externus anguine 
ACE, Cb) a:qualis duobus interuis, & oppolicis CDA, 
CAD : Quare ACE , duplus erit alterius eorum , vt 
anguli CDA , Eodem modo duplus oftendetur angu- 
lus BCE , anguli CD R. Quapropter totiisangulus 
ACR, duplus erittotius an-juli ADB . Quando enim 
du?> magnitudines duarum funt dupli , finguli /?ngu- 
larum, e(l quoque aooregatiim ex illis aggregati ex 
his duplum. Coidbc ergo propofitum . 

Deinde non includant redti AD , BD , redas C A,’ 
CR,fed DA, per cestrum extendatur. Quoniam igi- 
tur externus angulus ACB , fc) «qualis ell duobus fn* 
ternis CBD , CDR : hi autem duo ob «qualitatem la- 
terum CB, CD, (d> funt inter ft «quales , erit angu- 
lus ACB , alterius eorum duplus nempe anguli ADBi 
quod fuit prnpofitum . 

Demum reda DA, fecet redam C]5, Sc per cen- 
trum C , extendatur reda D E . Quoniam igitar an- 
gulus ECB, ad centrum, & angulus EDB , ad perife- 
riam , habent eandem ba/in EB, & reda DB, per cen- 
trum extenditur j erit angulus ECR, duplus anguli 
EDB, VI ia fecunda parce 'huius Propof, olfcnfum'!:!!. 

Simi» 



\ 
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SlAiili modo erit angulus ECA ,dup!us anguli EDA, 
habent enim hi anguli eandem bafin E A . Reliquus 
igicilr angulus ACB , duplfis erit reliqui anguli ADB. 
Ce) Quando enim totum totius efl; duplum ,& abla- 
tum ablati jefl & reliquum rclfqui duplum . In circu^ 
Jo igitur angulus ad centrum duplex efl &c. Quod 
crac demonurandtim , 

PROPOS. 21. THEOR, ip. 

In circulo , qui in eodem fegmento fimt, an- 
guli; funt inter fe aequales * 

/ 

I N cirdnio ABDC , aiius centrum E , exidanc angu- 
li C,& D,in fegmento ACDB. Dico eos eifc arqua- • 
Ics. Probatur. In prin^isiit fegmencum ACDB , (e- 1 
niicirculo maius ; & ducantur re^at | 
AE , BE , ad centrum E . Quoniam | 
igicurangulus A EB, ad centrum, * 
( 3 ) duplus efl tam anguli ACD, 
quam A D B , ad periferiam j cum 
omnes habeant eandem bafin A B i 
erunt anguli C, D , dimidiata: partes 
angvli E . Cb) Quare inter fe squa- 
les erunt. Eademqiie ratione omnes' 
alij anguli exiflente^ in fegmento 
ACDB,oftendentur cfle squales , 

Sit deinde fegmentum D A B C ,vcl femicircuUis, 
vel femicirculo uiinUs. Ducantur per centrhm E , reflas 

AF,BG,& 

T> _ E fegmen- 

^ ^ to minori 

connedtan- 
tur redi» 
DE, CE. 
Quoniam 
igitur an- 
gullsDEFj 

•4 







3 20.f«*. 



b 7.M‘ 
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ad ccnertt», fc)duplus eft anguli DAF, ad periferiaai: 
Similiter angulus CEF, anguli CAFj ac proinde duo 
anguli fimul D E F,CEG, duorum angulorum fimul' 
DAF, CAF, dupli erunt, h<ic eft, totius anguli DAC: 
Sunt autem anguli DEG, GEf , aequales angulo DEF; 
erum quoque tres anguli DEG GEF, FEC, fimul du- 
pli anguli DAC. Eadem ratione erunt ijdcm tres an- 
guli dupli anguli DBC. ;(d) Quare aequales erunt an- 
guli DAC, DBG . Itaque in circulo,qui in eodem feg- 
roento funt anguli &c. Quod erat oftendendum • * 

, • 

; PROPOS. 22. THEOR. 20. 

Q^adrilaterorum in circulis defcriptonim an- 
guli, qui ex aduerfo , duobus redis fune 
aequales . 

V ' 

I N circulo ABCD , cuius centrum E , infcripnirti fic 
quadrilatcrum ABCD . Dico duos angulos oppo- 
firos ABC , ADC } item BAD, 
Tj BCD , aequales efle dqobus rc- 

" . Prwatur . Du^is enim 

^ diametris duabus AC , BD, (a) 
erunt duo angnli ABD , A‘ D, 
^ ] / D in eodem Tegmento ABCD, 

aequales . Quare duo anguli 
ABD , CBD , hoc eft totius an- 
gulus ABC , aequalis eft duobus 
, angulis ACD , CAD ,'nam duo anguli CBD i CAD, 
I cum fint in eodem Icgmemo per * i. huius lunt inter 
y Te «quales . Addito igitur communi angulo CD A, 
* erant duo anguli AbC, CDA, «quales tribus angulis 
DCA,CAD,& ADC.^b) Spdifti tres «quale» ftint 
duobus replis. Igitur duo ABC, ADC, duobus 
rectis «quales erunt.. 'Eodcna modo oftendemtis , an- 
gulosRCl^BAD, efle duobus reftis «quales. Nam 
f:- rurTus 
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rurftisduoatiffuli ABD.ACD, (c) fiint atquales; Irem c 
duoBCA,BDA; ac propterea totus an»ufus BCD, '* 

duobus angulis ABDjBD A, atquaiis erit . Addito igi- 
turconimuni angulo B A D; enint duo anguli fiCD, 
BAJ3,2qua^es tribus angulis ABDy BDA, I>AB;(d> d 
Sed hi tres fune xquales duobus re^is ; Igitur & duo 
BCD, B AD, duobus redHszquales erunt. Quadrila- 
teroram igitur in circulis deferiptorum , &c. Q^od 
erae demooftrandunt. t 

PROPOS. 2i. THEOR. ai. I 



Super eadem redta linea duo circulorum leg- 
menta fimilia, & iniqualia nen conftituentur 
ad caTdem partes, 

• 

S I enim fieri poteft ruperrc(fla AB /con diruantur 
ad «a(dem partes duo fegmenca fimilia, & inz* 
qualia ACB, ADB. Perfpicuum eft autem, quod fe fo- , - ^ 
winiacerrecant-ia pundlts A, & B; d) Circulus enim * * •****• 
circulum non fecac in pluribus 
quam duobus pundlis. Vndepe* 
ripheria vuius fcgmtnti tota erit 
extra per ipheriam altetius. Du- 
catur Igitur redla AD, fecanscir* 
cumferentias in C, & D^conne 1 
^ Jtf ftanturque reftx CB, DB. Quo- 
niam igitur Tegmenta ponumur ' , . i 

fimilia, erit per lo. Dtfin. huius lib. angulus ACB, ‘ 
squalis anguto A DB, externus interno ,(b) quod elt j 
abfurdum . Kon igitur Tegmenta Tunc fimilia . Q^iare • 

Tuper eadem reda linea , &s. Quod erae oflendeo* [• 
dendam. 1 
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PROPOS. 24. THEOR. 2*. 

Super ^qualibus rc<Slis lineis , fimilis circulofuni 
fegnidita , funt inter fe aqualia . 

S Vperreftis Hneis afqualibiis AB, DE, conftimtai 
fint fcgmenia fimilia ACB, DFE. Dico ea inter 

fecffccqualia.Prob, 
lincf enim ' A B* 
DE, cum fint aqua- 
les, , congruent inter 
fe , ii altera alteri 
fuperponatur . Dico 
^ igitur & fermentum 
A C B , lecmento 
I DFE, congruere. Si enim non congruit canet aut 
extra, aut intra, aut partim extra, partim intra. Quod 
n extra aut intra cadat, conilicuentur fuper eadem re- 
fta DE, duo fegmenta ACB, DFE, Emilia ,& inae- 
qualia, quorum vnum totUm extra alitid cadit . Quod 
eE abfuidum . (a) Demonllratum enim eft contra- 
rium. Si vero fcg mentum vnum cadat petim intra 
partim extra^peripicuum e(l huiufmodi circulorum 
iegmenta fefe fecare in pluribus 
puntlis quam duobus , nempe in 
pungis D, E, & G. Quc 4 eft 
abfurdum, (bi Circuli enim non 
fe fecant in pluribus pungis, 
quam duobus. Congruet igitur 
Icgmentum ACB, fegmento 
DFEi atque adeo ipfa inter (e 
aequalia erunt . Quo circa Hipec 
liueisj &c. Quod erat demon- 



PRO- 



o 

A B 

aequalibus re^is 
ftrandum. 
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PROP. 15. PROBL; -3. 

^cuH fegmento cTato, defcribcre^cltculum, 

, ^ cuius eft {cgmcntiiin. 




* 'i 



S Tt fcgmentum circuli ABC , quod perficere opor- 
ceat . Subtenda ur r^a ACjqux bifariam fece^ 
eur in puodOj per quod perpendicularis ducatur 
DB,conne£faturque AB. Angu- 
lus i»iciir ABO 3 vel maior 
angulo D AB , vel cqiialis «vel 
■minor. Sic primum maior fquod 
continget quando iegmen- 
tum ABC, fcmidrculo minus eri^ 

Tunc enimqUia B D « tranlit per 
> centrum ex corollario propoC 1. 1 ^ ; 

huius lib.quod centrum eft extra legmencum, cum feg- 1 
mentum ponatur femicirculo minus; etic.DAjmaior I 
quam DB, cum BD, perficiens diametrum fit (a> om- f a 7, 
Dium minima, qux ex punAo D, in circumferentiam 
cadunt . Quare angulus DBA, (b; maior erit angule b i B.prs.' 
DAB) fiatque angulus B A E, (c) aequalis angulo ctj.fri, 
DBA, & fecec refta AE, reftam BD, pr<mu6fam in E. j 
Dico E>efie centrum circtili,cuiusrcgmentri efi /flSC, | 

Prob: Du^aeoim redla EC, erunt duo lacera AD, j 
DE, trianguli ADE, aequalia duobus lateribus XD, 

DE, trianguli CDE, 8c anguli dialis lateribus con - 1 
cenci aequales, nempe redi . Quare bafes AE,EC,(d^ | 
aequales erunt . {ej Efi autem EA, aequalis ipfi 'e 
EB , quod anguli EBA , EAB , fine aeqiiales per con - 1 
firudionem. Igitur tres Imea: EA,EC, EB, aequa- s 
lescrunt: f Ac propterea E, centrum erit circuli / ***!* 

ABC, cum ex E, plures quam duae redae linex aequa- j 
les cadant in circumferentiam • ~ ' l 

I Sic I 
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S)C deinde angulus DBA, angulo D A B, «^uilu: ' 
fquodcoatiogccqu#i|dd(eginentuin ABC ,iemicircu« 

Ius fuerit.) Tunc enim erit AC, 
diameter » & D, centrum ataue 
ideo DA, DB, cquales; (g) 
quare , Br anguli DAB , DBA, 
l^uales erunt) fb) erunt igitur 
re^stDA , DB, zquales. Erae 
A 33 C autem, & DC, aqualis ipli DA, 

nam r^a AC , le&i fiiic Uifo> 
riam . Quapropter cum tre» rc^lx^DA, DB, DC, d- 
dane ex D, indrcumferentianitricper 9 . huius lib. 
D, centrum circuli ABC, 

Sit tertio angulUsDBA, angulo DAB,mtnor:(quod 
quidem eueniet, ii (egmentum ABC, femicirciilo ma« 

.. iusextiteric. Tunc enim , quoniam 
• BDiCranfit per ceqtfum ex corrol. 
propof. I. huius 4^. quod quideta 
intra regmencum , aim maius efle 
ponatur, exillit s ^rit ( i } DB, om« 
Aium , que ex D, in circumferen» 
tiam cadunt, ihaxiroa ; maior igitur 
erit quam D A j ideoque anguliu 
DAB, (k) maior erit angulo A.) 
FiatqueangufuaEAE, ( I > aequalis angulo D B A , & 
fccet refta AE, redam BD, in E, pundoj quod often- 
detueffe centrum eo modo, quo id ipfum oftendi- 
mus, quando angulus DBA , maior erat, angulo 
DAB, dummodo ducatur reda E C . Circuli ig«ur 
iegmento dato defcripiimiu circulum, cuiuc ell feg* 
minittin, Q^od ciac Ucicodun,. 



v^- • 
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fROPOS. THEOR. xj. 

t 

Ih «qualibus circulis, cqualcs anguli «qualibus 
pcrifCTijs mfiftunt , fiuc ad centra , fiuc ad 
' periferias copllituti infiftant. 



I 





N ciraillf «qualibus ABC, DFF, quorum centra 
G, & H , conftinxi /kic ^nnauin ad centra anguli 

«quales ACtT, 
DHF. Dico pcri- 
icrias AC, D F, 
quibus indflunc , 
tfl!e«qUales.Prub. 
Sumantur enim in 
periferijs ABC, 
DBF , duo pundla 
B, & E\ ad qu* 
redi« ducantur AB,CD, nE, FE. C^ioniam igitur 
anguli B,& E,(a;dimidi] funr arqualiutn anguloium 
G & Hs erunt ipfi «quales inter fe . C^areex 
defih. Tegmenta ABC, DBF. limilia erunt . Et quia 
latera AG, GC, «qualia funt lateribus DH^ HF, pro- 
pter circulorum «qualitatem ,& anguli ,quos conti- 
nent G, & H, «quales ex hypothefi , fi conop^nciir 
bales duCl« a piindlo A, ad C, Sc i pun^o D, ad F, 
erunt inter fe (b) «quales . Cum igitur fegmencali-, 
milia ABC, oEF, Bnt fuper lineas «quales , leu ba- 
jfes «quales AC, DF,fc) erunt ipla ipeer fe «qualia. 
Quare li d circulis «quji bus huitifinodi Tegmenta 
«qualia demantur, remanebunt legmenca AC,DF, 
inter Te xnualia j atque adeo petiferia AC, pecife- 
riz DF, «qualiserit . Quod eli propoliium . 

Sint deinde ad perilerias cootiicuci duo anguli 
«quales B, & E i Dico rurfus pertenas AC , DF, fu- 
perquas infiftunc» efle «quaks. Erunt cntm,vt prius, 

1 a ftgmen- 



I 

I ^ 



a zo.set'. 



1* 4» 

t Z4.>rr« 
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feginen» ABC, DEF, Similia . Cum igitur fint fii- 
, per squales lineas AC, DF, rcumenim anguli G, H, 
I squales fint, fune enim (d) dupK angulorum sqtia- 
lium B,£, erunt vt prius reAs ducis i puntlo A,ad 
e 24. ter, I C, & 4 piinfto D, ad F, squales) (e) erant ipfa inter 
*ffesqualia. Si igitur 4 circulis squalibus detrahan* 
I cur, remanebunt, & Tegmenta AC, DF, squalia. In 
‘^squalibus itaque circulis^ &c. Quod fuit demon- 
firandum • 






PROPOS. 27. THEOR. -24. 



’ H. 



In squalibus circulis , anguli 5 qui tequalibus 
periferi)s infiftunt , funt inter fc squales , fiue 
ad centra , fiue ad periferias conftituti infi- 
ftant. 

' r » * 

I N circulis squalibus ABC, DEF, quorum centra 
G, Hj infiftant primum anguli ad centra A G C, 

DHF, squali- 
bus perjphe- 
rijs AC, D F, 
Dico angulos 
AGC , DHF, 
squales inter 
fe eCe, Prob. 
Si enim non 
funt fqualcs fit 
angulus AGC, 

minor, ( 3 ) fiatque angulus AGI , squalis angulo 
DHF , (b) Erunt igitur peripheris AI,DF, squales. 
Cum vero periferia AC, squalis ponatur perife- 
ris DF ; erunt perileris At, AC , inter fe squales, 
pars, & cotum, quod cfl ablurdum . Sunt ergo angu- 
li AGC, DHF, squales. 

Inlifiant deinde eildem periferijs squalibus , AC, 

^ DF, 




/ 
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DF i anguli 6 , & E , ad periferias • quos rurfus dico ( 
ede xquales • Prob. -Nam anguli B, & E, ad peri-* 
ferias, fc)func fub dupli angulorum G,H, ad cen- 
trum; iedanguli ad centrum demonltraci £unc 
atquales ; icitur & anguli B, &E, aequales erunt. In 
aequalibus igitur circulis anguli ,quf aequalibus peri* 

ierijs iondiinc , &c. Quod erat demonftrandum • 

• / * 

PROPOS. 28. THEOR. sy. 

i 

In aeqaalibus circulis aquales re£be lineae zqua- 
les periferias auferunt, maiorem quidem ma- 
iori 3 minorem autem minori . 



c 



I 




N circulis aequalibus AGB, CHD , quorum centra 
^ 9 ^ T, £nc re^at atquales AB , CD . Dico maio- 
rem periferiim A G B, 

«qualem ede - maiori 
perileriae CHD, & mi- 
norem A 1 B , minori 
CKD . Probatur, Du- 
€Hs enim redis EA, 

' EB,'1*G, TD 3 erunt la- 
tera AE,EB, triangu- 
- li AEB , «qualia late- 
ribus CT, TD, trhmgUli CTD ; ponuntur autem , & . 
bafes AB , CD , «quales . Igitur (a I anguli E , St T, | a 2 rJJ 
«quales erunt : ac propterea periferix AlB,CKD,qui- ■ 
bus inddtint , ( b > «quales eruht : q«* ablatx e* totis | b z6,t9f^ 
«qualibus relinqtienc etiam atquales AGB, CHD . In | 
«qualibus ergo circulis xqualcs red« liu^ Sec, Quod • 

erat demondrandum • 



I 3 
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PROPOS. THEOR. % 6 . 

Jn squalibus circulis , squales periferiasj squa* 
le$ reds lines fubceiiaunt. 

I N cJrculKarqualjbiis AGB, CHD , ponantur aeoaa* 
les perifcti* AGB , CHD j item AIB , CKD. Di- 

cn re^as AB, CD, qux 
■u <?as rubteoduncf , efie 
«quales, Proh»DUftii 
enim lineis, vt prius, 
I . T ] erunt latera A.E, EB, 
V‘‘ J trianguli AEB , «qua- 
lia lateribus CT , TD, 
' tfianguli C T l> j fnoc 
autem & anguli E , T, 
(a) «quales, quod «qdalibtis periferijs AIB, CKD, in- 
fiftane . Igitur & bafes AB , CD , (b) «quales erunt. 
In «qualibus ergo circulis , «quales perifierias Sie, 
Quod erat oHendendum • 

S C H O I 1 \r M . 



Proatms anteotdenres quttuor PropoEettaiii in eo- 
dem circulo funt intelligend« , quemadmodum con- 
fiat ex addud’is4emonftracionibusfqu« locum liabcitt 
io vno , eudemque «ucul* • 



I 

PRO- 
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I 

PROPOS. 39. PROBL. 4. 
perifbriam bi&riam fecate.'. 



S it periferia ABC, bifariam fecanda . Ducatur re» 
fubceUdens AC , qua bifariam in D , diuifa, 
erigatur pcrpendietilarls D B , qua; 
periferiam ABC. bifariam (^bie 
inB,pun6lo. Probat. Ductis enim 
redis AB , CD , erunt lacera AD^ 
DB , trianguli ADB , «qualia late* 
ribtit CDjDB, trianguli CDB ; fune 
autem & angult dainceps ad D» 
«quales, nempe redi . Igitur ( a ) & bafes AB , CD, 
«quales erunt j Ac propterca periferic AB , CB , {h) 
erunt «tqtmles . Datam ergo periferiam fecuimus &c. 
<^o4eraciaciciidum, - 






a 4. t>ru 
biStfsr* 



. PROPOS. 51. THEOR. 17. 

In circulo angulus, qu! in feimdicuio, rc^sj 
eft ; qui autem in maiori fcfflncnto, minor J 
re^oj qui vero in minore fegmeuto, ma-l 
ior eft rc^o . Et infuper angulus maioris 
fegmentx, re£to quidem maior eft ; mino- 
ris autem fomenti angulus , minor eft re* 

C irculi enim ABDI , cuius centrudi T, diameter 
/it AE , coniliuMturque in fcmicirculo angulus 1 
1 4 ADE, I 
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I ADE , cxiftetque annuitis AED , in maiori fegfhen* 

to AED . Conftittiatur quo- 
que inmifioriresmeto ABD, 
' angulus AB D. Dico angu- 

lum ADE, in femicirailo rc- 
ftum cfle i angulum vero 
AED , in maiore fegmei|to, 
minorem refto: & angulum 
A B D , in minori fegmento, 
efle maiorem redo. Item an- 
gulum maioris fegmenti co- 
I < prehenliim reda AD , & pe- 

I riferia AED , efle redo maiorem , Et angulum mi- 
’ noris fegmenti comprchenfum reda A D , & perife- 
ria ABD , efle redo minorem , Probatur, Ducamr 
enim reda DT, ad centrum, & extendatur reda ED, 
in C. Quoniam igitur redx TE, TO , xquales funt, 
(a) erit angulus TED, angulo T DE , aequalis , Ea- 
dem ratione erit angulus TD A,xqualis angulo T ADj 
ideoque totus angulus ADE , duobus angulis TAO, 
TEDjXqualiseric. fb) Eft autem & angulus ADC, 
externus cildem duobus internis angulis DEA, DAE, 
in triangulo DEA, aequalis. Quare xquales erunt in- 
ter fe anguli ADE , ADC ; ac propterea vterque re* 
dus . Redus igitur eil angulUs ADE , quod eft pro» 
pofltnm • 

Quoniam veroin triangulo ADE,duoangtili DEA, 
E D A , (c) funt duobus redis minores j & angulus 
EDA , oftenfus eft redus ; orit angulus DEA, in ma- 
iori Tegimento , redo minor : quod eft fecundum , 
Rurfus,qaia in quadri latero ABDE, intra circu- 
lum deferipto , (d) duo anguli oppofiti A6D, DEA, 
funt duobus redis aequales ; & angulus DEA , often- 
fus eft redo minor ; Erit ABD , angulus in fegmento 
minori , redo maior ; quod edi tertium . 

Amplius cum angulus redus ADE , pars flt anguli 
fegmenti maioris AED , qui fane comprehenditur re- 
da AD,& periferia DEA ; «it angulus fegmenti ma- 
I ioris. 
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ioris , re£|o maior , quod eil quarctini . 

Demum , cum angulus feginenti minoris^ nimirum 
comprehenfus ret^a AD , & periferia DBA , Itc quo- 
que pars anguli redii A O C. Eric angulns (egmenci 
minoris redlo minor : quod eft quintum . In circulo 
igicur angulus, qui in femicirculo, rcAus eft&c. 
^od erat oflendendum • 

C O R b I t A R I V M. 

<■ Ex hac Propof.fic nianifeftum,qund angulus trian- 
guli reliquis duobus exiflens squalis , rei^us ell , eo 
quod produco latere externus , qui fit, illi contiguus 
radem /le squalis , (ac , proinde illi duo fine inter fe j 
^uales,proptereaqtie redii • , I 

PROPOS.^1. THEOR. iS. 

Si circulum tetigerit aliqua reda linea, acon- 
tadu autem producatur quredam alia reda 
linea circulum fecans 5 anguli , quos ad con- 
^ tingentem facit, aequales funt ijs, qui in al- 
ternis circuli fegmentis confiftunt, angulis* 

T Angat redla AB , circulufn DEFC, in piindlo C, 
i quo ducatur redla aliqua,nerape CE, fecans, 
feu diuidens circulum in duo Te^* 

- menta ,m quibus fiant anguli C FE,' 

CDE. Dico angulum AC *qua- 
i:.' ‘ /V lem efle angulo C F E , in alterno 

4 / JtP fegmento,& angulum BCE,*qua- 

^ V /yy * angulo CDE , pariter ia 

alterno fegmento . Probat. Tran- 

(Q B feat enim primum linea fccanxcir- 
culum per centrum, & fit CD. (a) 
Erit igitur vterque angulus in fcinjj:ireul 9 regius , vt 




bil.ffr. 
€ X l.x«r. 
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f ij./r/. 
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j efl angulus CEO ifed etiatn anguli duo ACD> BCD» 
Iqui^unc d tangente AB, & i linea CD , per centrum 
cranfeiinte , (B) funt rd^i . Igitur anguli i tangente 
AB , & Idzante C D , fa^i funt equales angulis , qui 
in alternis fegmencis conitituuocur . 

VIterius non trao((»trefiarecans circulum perceo* 
triim , & Ec verbi gtatia CE, connedaturque rcAn 
EF , FC. (c; Cum enimCO , perpendicularis fic ad 
AB , erit angulus B C O , redijs nec non etiam angu- 
lus CEO, in femicirculo (d) re^us erit ; vnde «qua- 
les erunt anguli BCD , CEO j fed anguhis CEO ,* ia 
triangulo CEO, re^iis eft } quare reliqui duo angu» 
li EDC,DCE,vni re£lo «quales erunt, &percon* 
fequens «quales angulo re^o BCO. Dempto ergo 
communi angulo DQE, renuqebtt angulus EC%' 
«qualis angulo £DC , in alterno iegmento conttituto. 
Quoniam veiuinipiadiilacerqCEEO, dpo anguli op* 
pofit i CFE, EOC, (e> funt «qBales duobiis rcftis : (f) 

' funt autem & dup anguli ACE , BCE , duobtis re^ta 
«quales, fi auferamur «quales anguli BCE, EOC, re> 
jnanebtint anguli ACE , CFE , inter ie atquales . Si 
circulum 'gicur tetigerit aljqua refta linea , d conta- 
gii autem &c. Qum erat pitcndendum • , 



PROPO$. 55. probl: j. 

Super data re^ lioea delcribere (egmei^in 
circuli, quod capiat anguluoi aequa- 
lem dato angulo re^i- 
finco- 

R efia data & AB, 8e daf us ai^uIus redliliaeus C« 
Oportet igitur fupcr AB , i%meotum defcribe* 
'Cs iu SUf ^ulut wlicos fic ^(ulii angule dico C, 

. r - - 
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In primis ii angulus datus C 
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fuerit reilusdata retia 
AB, diuidatur bifa- 
riam , ipfaque exiilen* 
ce diametro fuperip* 
fatn femicirculus de- 
fcribatur , fadlumque 
erit quod proponitur} 
nam angulus in illo 
femicirculo , (a) cum i 
femper iicretlu$,^qiia - 1 
lis erit dato re^o . | 



a Ji.trr, 



Deinde fl angulus datus fuerit obtiifus , vel acutus, 

Vcin pracfemi iigura , ad puodlum A, fiat angulus 
D A B , zqualis angulo C , acuto j & agatur ad DA, 
perpendicularis AE « qux cert^ cadet iupra AB ; fiat 
deinde angulo FAB , aiqualis angulus FBA , fecetque ^ 

BF , redlam AE , in F, pundlo , (b) Erunt igitur re- * ^ * 
dar FA , FR , cqualei, quare ii centro F , & interuaU 
io FA , defcribatur circulus ABE> cranlibic per A, & 

B . Dico igitur angulum in iegmenco AEK, quod de- 
fcripcum eit fiiper AB , elTe «qualem anguloC. Pro- 
batur . Fiat enim in difto (egtnento angulii# AE B. 

Quia igitur AE , tranik per centrum F, & ei perpen- 
dicularis ell D A^ tanget reifla D A , ciroilum in A, 
pundlo per Coroll. Prop. i6. huius lib. Quapropter 
angulus DAB, hoc e(l angulus datus C , (c> aequalis | F 
erit angulo E , in alterno (egmento A G B . Quoquo 
modo pariter procedcdum erit, fi angulus datus obtu- 
fus erit . Itaque fuper data redla linea defcripfijUM* 
fegnientum &c, Qu«4 elS^en^um cfit • 

• ' e 

I 



t. 
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A dato cuculo fegmelifiim^abfcindere caplq^ 
' angulum icqualcm dato angulo 
' . re(SiImeo. 



P Atus cirailas fit AB E, a quo auferre oporte# 
fegmencum i in quo anqulus cxiftens arqiialfs 
^ ' '"^fic dato angulo C. fa) 

g -’.; " Ducatur refta DA, 

' * ■ ' ‘ Tangens circuluoi ia 

^ A, punfto. Fiatdein- 

de angulus DAB, 5 qua- 

■ . '^*'‘**^‘'Hsangiilo datoC. Di- 
co igitur angultim 
• *• AEB , in (egmemo ab- 

■ .i -5 • jgg^ arqiialetfi 

* '*■ ■' J' jjjo 3noulo C, 

i b I Efi eniflS anguUis DAB , aequalis angulo E , iii 
alterno feg tuento AEB . Cum ergo angulo dhtoC, 
fa^usfic a:qualis ahgulus D A B , erit quoque 3ngu- 
j(is‘c', >ng»ilq E , acqUalis. A dato ergo circulo 
abfcidimils fcgmentutn AEB ,'&c. Quod tacicnduin 
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PROPOS. jy. THEOR. 2p. ^ 

Si in circulo duacrcdla: linea; fefe mumofeciie- 
rint, re(aanguliim coinprchenfum fub Teg- 
mentis vnins, aquale eft ei, quod fub Tegmen- 
tis alterius comprehenditur , rcdangulo . . 







f 3 



I N circulo ACBD, fecenc fe mutuo redlae AB,CD, 
in E, puntlo , Dico rediangulum comprehenium 
Tub Tegmentis AE, EB, aequale efle reftangulo com'- 
prehenfo fub Tegmentis, CE^ ED. 

Aut eniai vtraque linea cranfirperl 
centrum, aut vna tantum, aut neutra. | 

Tranfeat primum vtraqwe perferi 
.trum,yt in prtma figura , Quoniam 
igittiromnia quacuot (egmeiua in- 
ter fe arquaiij fuiir , perTpictium cli,* 
re(flangiiin CQmprehelumitil><(^bus 
vnius linea; fegmetis sequaleeifcci, 
quod Tub duobus alterius linea; Teg- 
mentis coprehenditirr , redlangulo . ] 

^ Deinde tranfeat AB, fbla per cen-' ' 
trtim Tjdiuidatque primum reftain 
CD, bifariam iu Ej Ac propte- 
reaadangufoi redos, coniuirgacur- 
que reda DT. Quoniam igitur AB,Miiaila e/f perj . 
aqualia in T, & per inajqualia in E, (b) erit redun- " 
gulum fub AE,& EB, vna cupa quadrato -red» -TE,'- 
iquale quadrato red* TB , ideoque quadrato Vedae 
TD,cumredscTB, TD, fine «quales: Eft autem qua- ; 
dratum rede TD, (c> arquale quadratis redaVutn TE,v| €47,/»/, 
ED; Igitur redangulum fub AE, EB, vna cuniqua*} 
drato intermedia; TE , arqualc quoque erit quadrads 
redarum TE, ED, Quare ablato Communi quadrato 
redae TE^ remanebit icdangulum (iib AE, EU, «quale* 

’ ‘ ‘ " “qua- 



aj. frr. 



■f . ftc. 
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quadrato reA» ED',hoc eft, rcAangulo fubCT, & 
E‘^icum CE, ED, wAfc fiot arquales, ac J>roiMt rc- 
Aanp.uiuip f«b eis comprehcnfum,fit quadratum. 

Diuidsit ia«n AB/ianfiens per centrum reAam CD, 
non bifariam (Wemr ergo CO, bifariam in G, ducan- 

d 1. lUrque re A» FG, FD,(d) er itqucEG , perpendicula- 

** * ri* ad CD. Quoniam vero rcdlangulum fub AE > & 

e f./W.] EB, vnaaimquadrdioreAaf FE,(eJ squale ell qua- 
Idrato reA* FB,hoc eft quadrato rcA* FD; eft autem 
•quadratum redi* FE, aequale ff) quadratis rcdla- 
I rum FG, GE, & quadratum redlae FD ^ arquale qua- 
draris rcdlaruni FG, GDi erit quoque redlani»ulum 
fub AE, EB, vnadum quadratis FG, GE , aequale 
quadratis reftarum FG, GD. Dempto communi 
'quadrato redlae FG, ramanebit rtdangolum fub A E, 
& EB, vnacum quadrato redlae GE,aeqUalc quadra- 
to redlae GD. Atqui etiam redlangulum fub CE , & 

* ED, vna cum quadraro redi* GE; dg) aequafe cft ei- 
dem quadrato redlae GD: propterea 
quod redla CD, fedla ft bifariam in 
G,& non bifariam in E. Igitur re- 
dlangulum fub AE, & EB, vna cum 
quadrato redlae G E, aequale ell re* 
«angulo fub CG, GD , vna cum 
quadrato eiufdem redlae GE. Quare 
ablato communi quadrato redlx 
GE, remanebit reclancuhim fub 
AE, EB, squale redlangulo fub 
CE, ED. Quod eft propofitum. 

Tertib , demum neutra per cen- 
trum tranfeat,fiue vna illarum bi- 
fariam diuidatur, fiue neutra , Du- 
catur per centrum , & pundlum f^ 
dlionis E, redla GHj Quoniam ita- 
que oftenfum eft , redlangulum fub 
AE,EB, squale eae redlangulo fubGE,&EH, ftiic 
I AB, diuidatur bifariam, fiue non: Item redtangu- 
I Ium fub DE j &£C, squale quoque efle eidem re- 

* dlao- 
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(ub GE, & EH, fiue DC, (e^3 fit bifaria^iit 
iuK non : ent rrClangulum fiib AE, & EB , aequale 
redangulo fiibDE & EC, tjuodcft propofitdm. Si 
in circulo igitur dueredUa; lineae fefe mutuo ieceae« 
8:Ct Quod demonftrandum erat. ‘ 



r 



PROPOS. THEQR. jo. 

Si extra circulum fiimatur punftum aliquod, ab 
eoquein circulum cadant dua: re^ linear, 
quarum altera quidem circulum (ecct , alceta 
vero tangat ; C^od fub tota fecantc ^ exte- 
rius inter pun(ftum , & conuexam periphe- 
riam adumpta comprehenditur reftangu- 
lum, aquale erit ei, quod a tangente deferi- 
bitur , qiiadrato. 




E Xtra circulum ABC, fuma- 
tur aliquod pun^um,nem- 
pe, D, i quo linea ducatur DA, 
lecans circulum in C, (a) & li- 
nea BD, tangens circulum in H, 
D co redlanoulum fub O A,& 
DC, aequale efie q^uadrato rc^ae 
DB. Pfob, Tranwat en ni pri 
mum retta DA, per centrum E, 
iiiiioaturque reda EB , qu« fbi 
perpetidicularisericad DB.Quo- 
niam igitur CA, diuifa eft per 
otqualia in E, & ei addita in re 
dum,& continuum alia quae-S 
dam CD,fc) erit redangulum 
fub D A, DC, vna cum quadrato 
redae EC, hoc eft cum quadrato 
redae EB , xquale quadrato re- 






b iB.fer, 
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^47.fr». DE ; Efl autem quadratum re^x DE, fd) araiia- 
le quadratis reftartim DB, BE . Quare re£tanguluin 
fub A D , D C , vna aim quadrato E B , xquale eric 
duobus quadratis fua DB, BE . Ablato igitur commu- 
ni quadrato re^x EB, remanebit redtangiilum Hib 
DA , DC, xquale quadrat5i're«flx DB. Quodiuic 
propoflcum . f , 

Denuo non tranfeac DA, fecans per cent^-um E« 
Diuifa ergo A C 5 bifariam in P , ducantur redx EB, 
1^. f»r. EC , ED , EF , (t) erieque EB , ad DB , pcrpendicu- 
j. s#r« [larisj<f>&EF, ad AC. Quoniam igitur CA.diuiia 
6^ ftc, eft per xqualia in F, & ei addita recla CD , ( k jxric 
redangiiltim fub DA , DC , vna cum quadrato re^be 

J CF,xqiiale quadrato re^x DF . Addito igitur com- 
muni quadrato redlx FE , erit rc^angulura fub DA, 

I DC ,vna cum quadratis redlarum CF , FE , xquale 
quadratis redlarfi DF,FE:fed Quadratis redarum CF, 
't 47 quadratum retlx , EC, ideoque & 

. quadratum reflx EB: Et quadratis re<£larum DF.FE, 
fc 47.^”* xqoale (h)eft quadratum n€tx ED . Quare re^an- 
gulum fub DA, DC, vna cum quadrato redfx EB, 

. . xquale erit quadrato re^x DE . Cum igitur qua- 

dratum redlxDE,(i> xquale fit quadratis regiarum 
DB^BE, erit &redlangulum fub DA, DC, vna cum 
quadrato redfx EB, xquale quadratis redarum DB, 
BE. Ablato ergo communi quadrato redx BE, rema- 
nebit rcdangulum fub DA, DC, quadrato reclx DB, 
xquate:qiK»eftpropofitum. Si igitur extra circu- | 
Ium fummattir pundum aliquod, &c. Quod erat de- ' 
^ ' Sanonftranduni • 
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PROPOS. J7, THEOR. jr. 



Si extr4 circulum fumatur punilumaliquoJ, ftb} 
eoque punfto ia circalam cadant duae redi» j 
lineae, quarum altera circulum fecet, altera in ’ 
eum inci lat; Sit autem, quod fub. tota fe- * 
cante,lfe exterius inter pun<5l'jnfj, &;conuc- ? 
xam periferiam aflTampta , comprehenditur * ' 
redtangulum , aequale ci, quod ab incidente 
deferibitur quadrato : incidens ipfa circulum ' 
tanget. ' ' 



E Xcra circulum ABF > cuius centrum B, punflum 
fumatur D ,4 quo.ducatUr-re^a D A, circulum 
leunsinC^ Bere^a DB, incidens ir(, circulum ad T 
> 'punftiim B ; fitqiie redlangulum | 

■ fub b' A , D C , ?cqiia!e quadrato [ 
re<3iE bB, Djco bRT^ circulum 
' lanoerein 13 . f a > Discatur enim 
DF , tangens circulum , & iiingan- 
tiir redae £B , EF j .&'fi DA , non 
tranfeat per centrum E., vt eft in 
praefenti figura , iungatur quoque 
reda ED , Quoniam igitur redan- 
gulo fnb DA , DC , (b) aequile eft 
t quadratum redae ^ngentic D F : 
St eidem redangutb fub DA, DC, 
^uale ponitur quadratum redae DB^ erunt quadra- 
ta redarum DF, D.B. inter fexqualia, ideoqueSc 
xedaeDF, DB, arqiiaies Intet Te erunt. Itaque quia 
latera DF , FE j trianguli D F E , arqualiaTunt lateri» 
tMJsDB , EE , trianguli DBF , & ba£i-i D E , commu- 
nis , (c) erunt anguli DFE , DBE , aequales, (d) Sed 
•ngulus PF£ , rcdiis dl , quod DE, circulum tan- 
1 ■ ( K "«'t. 




ia ir.«N 
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gac • Iginir & angulus DB £ , re^us eric . Quapra* 
pcer perCoroIl. Propof. itf. huius lib. DB jCirfluluoi 
tanget j quod eft propofituip , Si ergo extra eircu- 
*luin Aimacur pundlum aliquod &c. 'Quod erat de* 
monllranduni» 

, ■ . 't . ■ l 

II Tertij Uhn ElmentQrum, 

■ ■' tmts^ 
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ELEMENTVM 

QVAR.TVM. ; 

. ^ wO» c * 

'i- ^ 

.definitiones. 

' ■ I. . >! « ' 

I. 

F igura redlilinea infi^ra reililineainfcribl 
dicitur, cum finguli eius figura, quain- 
Tcribitur j anguli fingula^latera eius, in. qua 
infcribitur , tangunt . ' - 



.\1 .. 



. l 

I N hoc quarto libro Euclides agic de varijs infcrip-j 
1' lionibus figucAiun rcclilinearum in circulo fadlis, ! 
&earundem circa circulum defcriptionibus . Nec’ 

non etiam tradiac de inferi- 



A 



tiVII VfclUiM ^ 

ptionibiis circuli in figuris 
rcdilineis, &de circuli de-' 
icripcionibiis circa eafdem fi- 
guras redlilincas. (^apro- 
pter paucis definitionibus 
primo loco exponit quid fi-i 
bi velit , figuram in figura 
inferibi , aut circa figuram 
deferibi j incipiens i figuris 
reitUincii , nam fianguli D,E,F, interni trianguli 
' X X DEF, 
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bCT, angant latera AP, bC, Ci^criangiili externt 
ABC, dicetur crianguluin 0£F,in triangulo ABCj 
eEeinfcriptum. 



II. 

A- , t. - ^ 

Similiter etiam figura circum figuram defirribi 
dicitur, cum fiugula eius , qua: curcumferibi- 
t r, latera, finguIos’eius fimira: angulos teti- 
gerint , circum quam illa «fcribitur. 

E contierfo triangulum ABC, dicetur deferibi circa 
triangulutn DEF, quonam fiiiglila lacera iUius tan- 
gunt llngtilos angulosillius. 

% 4 

IIL 

Figura re^llllnea in circulo inlcribi dicitur , 

: fingiUi eiti5>.figuraE, qua: inferibitur , anguli te- 
tigerint circuli periferiam. ... 

Vc a anguli A, B,C, trianguli 
ABC, tangant periferiam .circuli 
‘A B C O, dicetur triangulam in 
circulo efio infcriptuip. 






L i ty. 

' IV. 



X A 
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Figuravero redilinea circa clrcnlum defcribi 
dicitur, cunifingula latera eius, qus circuni- 
fcribitur , cgrculi peril^riain tangunc. 



A B 



p 

G 



r 









Vc -verW gratia , 'fi latera 
triangiMi ABC, tangant cir« 
p culum D£F, . . . 



I 



V. 




> 



Similiter circulus !n figu 
ra re(^tilinea infcribi di- 
IS citur , cum circuli pcri- 
feria fingula latera tan- 
giteius figurx, cui inlcri- 
bitur . , 

■ I 

- . VI. 

Circulus autem circum figuram drfcribi dici- 
tur, cura circuli peiiferia fii^ilos tangit 
cius figura;, quana circuaifcribit^ aagulo*. 

VII. 

Redia linea in circulo accommodari , feu coap- 
tari dicitur, cum eius extrema in circuli pcri^ 
fcria fuerin:- 

- ' ' JC j Quo- 
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Qiionfam enim refta linea 
AB, filis extremitatibus A, 
& B, tangit periferiam ABC, 
hinc eli quod linea rcfta 
AB, circulo aceomodata, feu 
coaptata dicitur no vero CD, 



PROPOS. I. PROBL. I. 

«• 

In dato circulo redam lineam accomodarc,’ 
sequalem dato: reda: lines , qus circuli dia- 
metro non fit maior . 

I N circulo ABC, coaptanda fit r$fta linea aequalis 
re<^ia; linae dataeD,qux tamen naalor non fit diatre» 
tro dati circuir ABC. Cum enim diameter circuli (a) 

iit omnium reftarum in circulo 
maxima, fi data rcdla diametro 
maior iorec non pofiet in circu- 
lo aptari vna ilii «qualis. Duca- 
tur ergo diameter Ac, Itaque 
fi data refta D, «qualis fuerit 
diametro aptata erit AEC, illi 
«qualis j fi vero D, minor fue- 
rit diametro , (b) ^blcindatuc 
AE, «qualis ipfiD,& centro A, 
interuallo, AE, defcribatur circulus BE, fccans 
circujiioi AliC, in B, punclo, Dufta igitur rc- 
Cia a ptindio A, ad punclum B,erit ea aptata in circu- 
lo ABC, «qualis dac« reii* D. Prob. Eft enim AB, 
(c) «qualis ipfi AEj (ed D, etiam ipfii perconftruifio- 
nem «qualis' eft ipfi AE; quare AB,& D, inter fc quo* 
que «quales erunt . In dato ergo circulo rediam li- 
neam accomodauimus, &c, Qued faciendum erat, 

PKO- 




PROPOS. V PROBL. j. 

» 

In dato circulo triangulum defcribere dato 
triangulo xquiangulum. 



l 



I 








N circulo ABC, fte de/otbenilttm triangulum 
itquiangulum triangulo dato OEF } ducatur recta 

<i H , tangens circuiiim 
in A , fiatque angulus 
GAB , angulo F , aequa- 
lis, & angulus HAC,an- 
gt|lp£, pariter aequalis. 

fiatj.extendanturq; r^ft* 

,p AB, AC, ad circumferen- 
tiam vique in punda B, 
& C, coniuogaturque re- 
da BC. Non cadet ptem reda AC , in reCtam AB, 
vel inter redas AB , AG , ex eo qu^. anguli GAB, 
HAC , hqc ell anguli F , E ,' (a> minores fine duobus 
' redis ; efient Yitcem duobus redts squales per i J.pri* 
mi , fi AC> in Ab, caderet, Vel maiores duobus redis 
£ inter AB , & AG, caderer . Dio> triangulum ABC, 
ciraibdato in&ripcum, e(Te squiangulum dato tr^tir 
euluOEF. Prdbat, EA enim angulus C,(b)cquaT 
/is angulq C| ABs ^ eidem angulo Cx AB, per conibru- 
dionem xqtialiseAangiilus F ; quare anguli C ,& F, 
inter fe xquales erunt . Similiter quia angulus B,(c> 
atquai is eA angub HAC ; & eidem angulo HAC, per 
conArudionf angulus E,xqualis:Qjiareeriintetia an- 
guli B, & inter ie ^quales. Cum igitur duo anguli^ 

f, & C , tribuli ABC , squales fint duobus aa»iU» 
E.ficF , in triangulo DEF i (d) erunt quoque reTiquf 
anguli A , & D j «quales . ^quiangUlum eA ergo 

K 4 trian- 



b }i4t«r« 

c 

I ■ 

I - 
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triaoi^ijliim AliC, trian-julo DEF. Quare 'n dato cir» 
culocfian^ulum defcripfiiTius &c. Quod faciendam 

I erat , 



T» 



/c 



,PROPOS. PROBL. 5 . T 

irca dotiiai circulum triangulum clcfcribc- 
re dato triangulo jequiaiigu* 

Ium . ' 




C irca darutn circulum ABC, defcriSendum fit 
criangiilum jcquianiiuliim dato rrianp.ulo DEF. 
Producto latere EF, vtrinque ad G, 8c H i UMnptoque 
j V centro cir» 

Clin,nem* 
pcl,duca- 
tur recla 
vtcnrtque 
AI,& po- 
Itea fiat 
anouliis ^ 
• AIR ^qua 
lis angulo 

Deo , ^ angulus B I C , angulo D F H . Deinde ex 
pundlis A, Ii, & C , educantur ad AI , lil , CI , per- 
pendiculare» Nt, IM, MN , quae circulum tangent in 
punftis A, B, C, per Coroll. Prop, i5. lib. ^.coibunt- 
que' in pundti» IN, L,M. Si enim duceretur redta AC, 
ncfcnt duo anguli NAC , NCA , duobus reclis mino- 
res , ac proinde A N , C N , coibunt &c. Nam reda 
Iiarc AC, caderet fupra redi as AI IC , quia hae angulfi 
condftujnc in I.Cfi enim fparia circa I, aequale fit qtia- 
cuor redis ex Cor. i. Prop. i <.l.i .hoc eff qiiatuor angu- 
lis fadlisi duabus rrdlis DE,DF,fi:pra ledlam GH,c;i 
. .. ' . den-.. 



: -- .oogli 



' LI% IV. t5}| 

«fentibiis , finrque duo anguli AlB , BIC duobus an- j 
gulis D£G-, D F H , sequalcs , eriti tiiquum fpacium | 
AIC j reliquis duobus angulis DE F *DFE , aqualis; L 
fed hi , (a) minores fune duoh(tis redlis ; igicur & fpa- 
tiuui AlC , minus erit duobus redi is , ac proinde an- 
gulus erit AIC ; alias fpacium iilud efiet vel xquaie 
duobus reftis , fi nimirum AI,CI , vnam redlam Ji- 
neam condicuerent ; vel inaiiU duobus redlis , H redla 
linea AI, produdla caderet fupra IC j cadit igitur ne- 
ceffario AI , produdla intra CI, ac propterea angulus 
fiet AIC, ad partes N ; & dudla redla AC, faciet cum f 
AN , CN , duos angulos minores duobus redlis iideo- ■ 
que redlx AN , CN , coibunt in pundlo N . Qtiod ro- 1 
cum dicendum erit de reliquis , quod fcilicet coeant in 
pundtis M , & 1. Q^o (lance delctiptum cft triangfi- 
l(jm NLM , circa dirciiium ABC , quod dico e(ie sequi- 
angulum dato triangulo DE F 4 Probatur. Quoniam 
enim omnes anguli in qitadrilacero AIBL, aequales 
(irnt quafuor redlis, vt ad Prop, jz. lib.i. d Clauiode- 
nion(lr.& anguli LAI.LHI.nmcduo redii pfopttfr per- 
pendiculares /A , IBj erunt reliqui AIB , & t , duo- 
bus redlis aequales . Cum igitur & anguli DEG,DEF, 
db; (int duobus redlis aequales ; Q auferantur aequales 
anguli AIB , D E G , remanebit angulus L , angulo 
DEF, aequalis. Pari ririoncoftendemus angulum M, 
aequalem effc angulo DFEj fcj Reliquus igicur an- 
gulus N , reliquo angulo D , aequalis erit ; atque id 
circo triangulum LMN ,*quiangulum triangulo da- 
to DEF. Circa datuia crgQ cif culum Quod erat 

efteienduin • 



17./WJ 
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PROPOS. 4. PR OBL. 4.' 

In dato triangulo circulum infcriberc.' 

It defcribencjus circulus iri dato triangulo ABC.’ 
Diiii/is duobus angulis ABC, ACB , bifariam per 
r 9. lib.i. rcilis BF , CD, 

qua: intra tiianguiuia 
cpeant in G , ducanturqj 
cx G,ad tria latera trian» 
guli perpedicuIaresGD, 
6E,GF, Quoniam igi- 
tur duo anguli 
GDB, in triangulo GBP, 
a:qualcs funt duobus an- 
gulis G B E , G E B , in 
triangulo GEB , vterque 
vtriquc , & latus B G, commune j (a) erunt quoque 
latera G D > G E , rqualia . Eademque ratione aequa- 
lia enmt latera G E , Q F , in triangulis GEC, GFC. 
Cum igitur tre^ redlae G P , G E /G E , Hnt arquales 
circulus ex G , ad intcmalluno G E , deferiptus tranfi- 
bit per reliqua pUnita F , & D , per CoroH. PropojT. 
I I ib, ex eo quod larera perpendicularia /Intad 
femidiametros G D , G E . G F . In dato ergo trian- 
gulo circulum delcripfifnus &c. Qupd erat effieien- 
dum , 













PRO- 



f - 




PROPOS. s- PROBL. 5- 

^ i 

C5tca datum tfianguluiii ' circulum dcfcri- ^ 

. , bere^ 

S Xc drculus defcribendus circa datum criangulum 
ABC • Diuidantur in primis duo lacera AB , AC« 

{ quae in triangulo reftangulo,. 
A , obtu&ngulo fumcnda fune 
facilitatis gratia circa rcftum,. . 
velobtufum angulum , quamuis 
boc non fit opanino neccflarium, 
^ ^ cum quxuis duo latera bifariam 

y poffint iccari > bifariam in E , & 

; . v:r — ^ ■ F , pundis ; c» quil»is educan- 
^ P tuf E D , F D , i^rpcndicularcs 

a» ^ q«» coeant ui 



I pundto D« {quod, enim cofant l 

r pafct, quia fi dufta cfltf rc^a * 

A y EF, fierent anguli EFD , FED, j 

du(^8 rediit minore* } critqiw i 
• D, vel intra triangulum, vclinj 

latere BC, vel extra triangulum, j 

f -cj Vc\ Ducancufque reil* DAjDBiPC. 
f I Qponiam Jgitur lawra AE^ EO, 

V trianguli AED, xqualia filh^l** 

yyO tetibus BE,.£0, trianguli BED, 

& anguli ad E , refti, (a) erunt * 4 * t** 
bafesDB, DA, inter fe «quales. > 
Eodemquemodo erunt DC, DA,*qualet* Cuna erge 
tres rcdl« DB, DA, DC, fine «quales , circulus delcti- 
ptu/«xD,ad intcruallum DA, tranfibit etiaw per 
^india B, & C, circa datum ergo triangulum ciK»- . : . - 
luo d^ripfimui ■ Quod erat faciendum» 
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COROLXARIVM, 

j Ex hac propof. manifcftutn eft, quod fi centruin 
I intra triangulum cadat, oittncs augulp* efle acutoi, 
I quoniam omnes fb) funt in maiori feomento circuli: ft 
vero fit in btereUC, (c; angulum bXc, illi lateri op- 
pofitum efle retium , ' x eo quod 'fit in (emicirculo. Si 
denique cadat extra triangulum (d) angultiin oppofi- 
tum BAC, obtufum efls cutn in circuli minori feg- 
mento teperiacur. Quod totum valec etiam ccon* 
utiTo » 

* 

PROPOS. PROBL. 6 . 



Iii dato circulo quadratum defcriberd,' 

S it in dato circulo ABCD, cuius centrum E, infcri- 
bendum quadratum , Ducantur ciua: diametri 
AC, BD, fecances fi? ad angulos reilos in centro E, 
iunganturque rtcfta* AB, BD,CD, 
DA . Dico ABCD, dic quadr^* 
tum inlcriptum in dato circulo. 
Brob. Nam quia latera EA, EB, 
trianguli AEB, srqualia fune late- 
ribus ECjEB, trianguli BEC,cum 
omnia fint ex centro ad circumfe* 
renciam; rurfufijue & anguli con- 
I t tenti diClis lateribus xqualibus, 

funt atquales, nempe redii , (a) igitur bafes AB, BC, 
erunt srquales . Eadem ratione xquales erunt redi* 
BC, CD, icemque redi* CD , D A , & redi* DA, AB, 
Omnia igitur latera quadrilateri ABCD, funt inter 
^ arqiialia , Sunt autem & anguli (b)rcdii cum omnes 
in fenaicircuUsexiftant.Quare quadratum erit ABCD, 
vnde quadratum indito ciiciil9dcfcfipfiaius. Quod 
C:at faciendum . ' ' 




PRO. 



\ L I-B.' IV, 






I 



PROPOS. 7. PRaBL. 7. 

i 

Circa datum circulum quadratum dcicribere. 

S it circa datum clrculuui BDHF, cuius centrum E, 
defcribendum quadratum . Ducantur dua» diamc- 
triBH, DF, fefe fecantes in E, centro ad angulos re- 
closj & pecBjDjH, educantur ad diametros li- 
neae perpendiciyares AC,CI, 
IG, G A, coeuntes in punclis 
A,C,I, G. Quod enim co- 
eant BA, DA, patet ex eo, 
quod diufla reCti BD , faciat 
cum BA,DA, diiosangdlos 
duobus re<^ IS minores , atque 
icade reliquis . Dico ACIG, 
t elTs quadratum , circa circu- 
lum deferiptuin . Prob, Ciwi 
enim anguli BED, ADE, fint 
redii, erunt BH, AG, parallelae ; Emiliterque 
erunt CI, BH, parallelae, (b) Quare & AG, CI, in- 
ter fe parallela: erunt . Eodem modo parallelae erunt 
AC, GI. Quoniam igitur parallelogrammuni dl 
.ABHG, fc) erunt lacera oppoEta AG, BII, ceqiialia, 
& anguli oppoiiti liAG, BHG, xquales: fed BHG, | 
'eft redius, igitur & BAG, rcdlils erit. Quo pariter* 
'modo oftendemiis,angulo.sC,l,G, dTc reftosj nec non 
£tiam latera AC, CI, IG, GA, xqualia effe diame- 
tris BH, DFi Quare cum diametri fint xqiiales, erunt 
&:qiiatuor latera iamdidla iriter fe xqinlia: ideoque J 
ACIG, quadratum erit, cuius quidem latera circulum J 
tangunt iiixta coroll. propof. llb, Quaproptee 
circa datum circulum quaducumdefcriprimus. Quod 
erat elEciendiiiii. 




i ** 



a 1 8 , pri. 
b i9,pri, 
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PROPOS. 8. PROBL. 8."* 

Iii dato quadrato circulum dcfcrlbcrc 

S it in dato quadrato ACIG , infcribendm cirailtwj 
Diiiifis lateribus bifariam inB,F,H ,D, ducan- 
tur rca=ae BH , D F ,fefe fecantes in pundlo E . Quo- 
niam igitur^C , GI , redfar 
xquales ftint , & parallcix, 
erunt & dimidix earum AB, 
GH , xquales , & parallelx, 
(a) Quare etiam AG, paral- 
lela eft ip/i BH,& etiam f qua- 
lis, Eadem ratione erit C l, 
pati Ilei a, & xqualis ipfiBH: 
Itemqtie reftx AC , GI , pa- 
rallelx erunt, & xquales ipH 
DF . Sunt igitur parallelogramma AE , CE , lE ,& 
GE jidcoque re^ DE , EH, EF , EB , aequales ertinc 
j reft is A B , D G , CB , A D : funt autem hx inter fc 
xquales , cum /int femiflTx xqualium A C , A G &c. 
Quare & re^lx EB , ED , EH , EF , inter (e xquales 
erunt ; ac propterea circulus deferiptus ex E , ad in- 
leruallum E B , tranfibit quoque per punfta D , H , fe 
F. Qui circulas cum contingat latera AC, CI,1G, 
GA ,per Goroll. Propof. i6. lib. j. f b ) qaod anguli 
ad B, D, H, T, fint redii j deferiptus erit in quadrato ^ 
AI. In dato ergo quadrato drculum deferiprunuA ' 
Qu|^ ejiciendum erat. 
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PROPQS. PROBL. 9 , 

Grca datugi quadratum circulum defcri- 

bere . 



S it defcribendus circulis circa quadratum A B C D. 
Ducantur diametri AC, B D , fecantes fe in E, 
piindoE. Quoniam igitur latera 
A B , A D ycriatiguli A B D, *qu^, 
Jia funt, (a) cnint anguli A b'D'," 
A D B , aequaljes j elt autem angu- 
Jiis BAD, regius i(l>) Quare ABD, 
ADB , anguli erunt fcmiredti. Si- 
militer oftendemu^, reliquos om? 
nesangulqs ad A , B , C , D , eflc* 
(emireftos,& idcirco inter (ecqua- 
les . Cum ergo anguli E A B', E ^ A , (int xquales, 
(c) erunt reclas EA , EB , xquales. Eademque ratio- 
ne EA , E D , xquales erunt j (icuti etiam E D , E 
JEt demum E C, E B . Quare circulus ex E , intcrual- 
lo EA , defcripctis , tranlibit per reliqua pundia B, C, 
, Circa datum ergo quadratum circulum defcripfi- 
jAus • Quod erat faciendum • 

PROPOS. IO. PROBL. IO. 
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I(b(cdes triangulum conftituere, quod habeat 
vtrumqiie eorum, qui ad bafin funt, an- 
gulorum , duplum reliqui . • j 

I 

S Vroatur quxuis reiSa linea A B ,quxdiuidatur in- 
C, fa) taliter vt rc^angulum fub AB,BC,xqua-i 
Ic fic quadrato reilx A C , Deinde centro A , inter. 

uallo 



a ii.^« 
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leo, BV^L^^L§M. 

U 9 Ho^ Ab j circulus BDH , dcfcribatur , in <nio Cl>) ac< 

Comodetur reda BD^ squalis 
j w ipfi A'*C ) Hid^anirque redta 
A D . Quoniam enim rcdtae 
iE:> AB, A O, «quales (iMic , erit 
W " triai^uliim A B D , ifbfcelcs, 

\ Dico ' vmimqiie angulorum 
: ABD, ADB, dupluqi efle re- 

*. liqui anguli» A. P^pi>» - Dudx 
■"''7cnim reda CD, (cj defcribi- 
' ' tiir circa triangruum ACD/ 
I u * circulus P C A^. Quoniam 

ifftrur redangulum iiib AB, BC, aequale dl‘'quadrato 
f teft» BD,' & redi BA,fecat circuluqii D C A F, Cd) 
tanget, reda BP, eundem circiilumDCAE , in pun- 
doP. QUare angulus BPC, (e^ xqualis elt angulo 
A, in alterno fegmencoCAED. Addito igitur cotn- 
pfiuniangUlbCOA', eni totus angulus ADB, xqualis 
duobus angulis CDA , C A D s fed duobus angulis 
tPA.CAD, (Ijl xqualis eft etiam angulus exter- 
ntis BCD. Angulus ergo B C D , xqualis erit angulo 
ADB, hoc eft angulo ABD, (g; cum ABP , ADB,' 
anguli fint inter fe xquaJes 's ac propterea (h) fedx 
I PC,' DB ; xqiialcs erunt » Eft autem BD, xqualis pofi- 
|ta rcdx ACjigitur& CD,ipfi C4,xqualis eritj (i)ac 
propterea anguli CAD,CD A, xquales inter (e eran». 
Angulus igitur ADB, qui iqualis oftenfus eft duobus 
angulis CAD, CDA, duplus erit alten^is eorum, ni- 
inirum anguli A, Quare & angufus A B D , 'duplus 
erit eiufdem anguli A.lfbfceles ergo triangulum con- 
llicuimushabens ,&c. Quod iacienduui fuit profHi* 
ficum, ' . . 
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l' Quoniam vero in triangulo ABD, tres anguli, (aj 
fnnt ixhialesdqbbus redis, hoc eft quinque quintis 
drtdrumTeftorum, cuidens eft, aogulum A, efis quin*, 

f “ ' ' ' ' ' “ ' - tam' 



■c. 
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iStn partem duorum redonim ; vtrumlibet autem B, 
D , duas quintas parres . Item A', effe duas quin- 
tas parces vnius redi , & vtriimuis B ,D , pariter efle 
quatuor quintas partes . Quandoquidem omnes tres 
(b) aequales fune duobus redis , hoc eft decem quintis 
vnius redi • 



PROPOS. II. PROBL. II. 

In datx) circuio pentigbnum »quil5tehim; 
arquianguluin inferibere- 






& 



S 




It in dato circulo AB , CDE , inferibendum pen- 
tagonum acquilaterum , & aequiangulain . ( a ) 

Conftituacur triangu- 
lum Ifbfcelcs FGH| ita- 
ut vterqtic angulorum 
G , & H , duplus fit re- 
liqui Fjpoftmodum ve- 
ro in circulo (b) inferi- 
:batur triahgQliqACp, 
triangulo FGH, aequi- 
^ angulum i quo pofitO; 
vterqj anguloiu ACD, 
CD A , (c) bifariam diuidatur redis CE, DB, iiingan- 
tiirqiie red?e AB, BC, CD, DE , EA . Dico pentago- 
num ABCDE , in dato circulo infcriptuni,eirc aequi- 
laterum , & aequiangulum • Probatur . Cum enim 
vcerque angulorum A C D , ApC,dqplus fit anguli 
CAD, & bifariam diuifiis) erunt quinqjanguJi 
BDC,DCE, EGA, &C AD, aequales, fd) Quarear- 
cus AB, BC,CD,DE , E A, fu per quos afeenderunt, 

atque idcirco (e) redae etiam AB , BC» CD, DE, E A, 
aequales erunt . ^qiiilaterum eft igitur pentagonum 
ABCDE . Rurfusquia arcus AB , ED , aequales fiint i 
addico communi BCD, fient aequales ABCD, EDCB. 
fO Aneuli ergo AED ,BAE , didis arcubus infifien- 
' L tes, 















eifjtrm 



fi 7* 



Digiti?ed by Googli 







< 4 ^ ■ 







litfi Et^CL. EtBM. 

tes , xqaales erunt . Eoden^ liiddb Squalet ehinf dii« 
libet horuin anguloiiim reliqui anguli. Infillunt eniih 
a:qualibus arcubus , quoruHi fingiili excernis arcubus 
xqualibiis compnnunctir. /Equiangulumeft ergo peti* 
tagonum ABCbE . Qu^re cunl eciam xqiiiiaterufa 
fuerit ofieofum , infcriptum eric daco circulo penca* 
gonum squilacerumj & xquiangulum : Quod erat 
efiieiendum • 



C O R O L L A R I V M. 

Hin^fequrtur angulum pentagoni jfqiiilateri , & 
arquianguli compleri tres quintasparces duorum re- 
dforum j vel ftx quihtas vriitis rcffi . ( a j 
enim tres anguli BAC,CAD, DAE, xqualts 
(inc, vtpote qui «qualibus arcubus inHilant, fit autem 
C A D , per Coroll. praecedentis Propof. quinta pars 
duorum redforum , vel duae quintae vnius re(fti . Erit 
totus B A E , tres quiht* duotbm reftorum j vel fex 
quintae vnius redii • 

ii, PROBL. 12. 



ditum circulum , pentagodum iquila- 
terum , & ^quiangulum dderibere . 

Ic circa datum circiifum BDFHL , dc(cribendum 
pentagbnum aeqUilaterUm , 8e sequiahgidum. Caj 
Inicribatur in dato circulo pen* 
tagonUm ^qiiilaterum , & aequi* 
angulum , cuius anguli fine in 
punctis B, D, F, H , L . Deindt 
excencroM^ad puncid B, D, F, 
H) L> ducantur red* MB , MD| 
MF , MH , MI y ( qliamuis in no* 
flra figura ad punda B,& L,non 
fintduda ) ad quas pofieaducati* 
tur perpendiculares AC » CE , 

EG, 
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E 9 I QT , I A coeuntes in pttnd^is A, C, 6, T « Da- 
enim redla !*)lF,Crunt duo anguli tDF,EFD, duo- 
bus redlis minores , 'cum fint partes redbrum an^iHo- 
rum lEDMjEFM i coibunt igitur iuxra 13. pron.reftae 
DE ,FE > ad partes E* Ecque deali)s. Et quia ipfib 
tai^iint circuhim per Coroil. propof. i^Jib. j.eric 
defcriptuni pentagonum ACEGI j cirCa datum circu- 
lum 3 quod dico efle atqu i laterum » & arqiiiangulum. 
Probat. Dudisenim redlis MEj MG , eruat quadrato 
redlz ME , (b) atqualia ^am qiiadrata ?e^arum MD^ 
DE , quam reclarum MF , F£. Quiire quadrata ro- 
^aruita MD , DE , teiitialia erunt tjuadratis redarum 
MF,FE ; demptis igitur «qualibus quadratis redarum 
jtqualium MD, MF, rentanebunt i^adrata redarum 
D£,EF, «qualia ; ideoque etiam red« DE, EF, «qua- 
les erunt « Quoniam ergo lacera DM , ME » crianguli' 
DME^ «qualia fum lateribusFM,ME,cr^UlguliBME^| 
eft ^ucem & baEs DE , «qualis baE EF,.vt oftenEim 
eft ;rc)erit angulus P M E-, anguIoE M F^^x^ualis. 
Igitur & anguli rd) bEM , FEM. Duplus Tgitur eft 
angulus DMF .anguli FME . Eodem modooftende- 
bms angiiluUi %Mn ,d^uphiHi 1 ei!eadguli GfN^snec 
Don etiam de reliquis. 'Oufi SgitUr anguli DMF, 
FMH , (e> Ent «quales , ex eo qUod inEftant «quali- 
bus circodifereiiciis ( t^/D F, PH , cUm ipl«; i 
r«^£bi« aequabbus OF , FH , auferantur : erunt & di- 
iihdij eorum EMF FMG , «quales . Quocirca cum 
dim;«bSuli EMF.,EFMy trianguli EMF, «quales Ent 
dBolufe angulis GMF, GFM , trianguli GMF,& latus 
inis adiacens M F , commune ;.f g ) erunt & lacera 
b G, «qualia , & anguli MEF , MGF , «quqles, 
eft ergtf reda EG, ipEus redxEF. EadensoM 
iKtoire bftendemus E C , redam duplam efle rectx 
Sunt autem oftenfx «quales DE , EF 3 igitur & 
CSiXiAn duphe EC , EG, «quales erunt . Simincerde- 
ttbnftrabimua, rectas Gl, IA, AC , «quales efteciii- 
llbec redarum CE , EG . iEqtiilaterum ergo eft pen- 
tt^mun AC|EGI, Rurfus quoniam oftenfum eft, 
'i: • Is aagu- 
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angulos FEKt, FGM , squales efTe , ac femifles an^< 
lorum DEF , FGH j erunt & eorum dilpli DEF,FGH, 
squales. Eademqueracioneanguli HILyLAB^BCDj 
cuilibet angulorum DEF» F G H , squales erunt . 
Aquiangulum igitur eft pehtagonum ACEGI. C^a- 
propter cura & zquilaterum Iit oftenfum , delcri- 
ptum erit circa datum circulum , pentagocium xqtii* 
laterum > & squiangulum . Quod erat elEciendum. 

COROLLARIVM. 



Ex hac demon flratione i^uitur, quod fi fn circulo 
qiiscunque figura zquilatera « &squiangula defai* 
batur,& ad excrema feuiidiamecrttrum ex centro ad 
angulos durarum excitentur tinex perpendiculares, 
conflicMere aliam figuram totidem laterum, Se angulo* 
rum equalium circulo circumfcriptant , vc patec« 

PROPOS. ij. PROBL. ij. 

In dato pcnta^iio asquilatero, & squiangolo 
circulum inTcribere . 




T Nfcribendiis fic circulus ACEGI. Diuidamur duo 
CAI, ACEjproximi (a) bifariam re* 
diis AO, CO, qux coeant in O, 
pundo,quod dico efle intra pen* 
cagonum ; nam fi d ptindlo O, 
conncdlantur redlx OE , OG, 
erit oftendere omnes 
O, ad angulos 
pentagoni ACEGI, duClas efi 
fe xquaies . Quoniam enim late- 
ra AC, CO,xrianguli ACO, 
xqualia lunt lateribus EC, CO, 
trianguli ECO j funt autem Sc 
anguli ACO, £CO,didlis lateribus contenti xquaies 

per 
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per conftru(tlioaem ; fb) erunt &ba(es AO, EOj& 
anguli C.AO, C E O, inter fe afqualei , Oitii igitur 
anguli CAI, CEG^ ponantur arquales^ &CAO, dimi- 
dium ponatur angiiH CAI, per conftru^tionemjerit & 

CEO; dimidium anguli C£G. Diuifus e(t ergo angu- '< 

Ius CEGy bifariam. Simili niodo ollendemus , reli- 
QUOS duos angulos EGI, GIA, pariter efle bifariam 
diuilbs. Qjo ftante cum duo latera AC,CO,in crian- 
gulo ACO, aiqualia lint cUiobus lateribus ECjCO, 
in triangulo ECC^ & anguli ACO, ECO, didfis la- 
teribus squalibus comprzhenfi, fine squales per coo- 
ftruAionem, (c) erit bafis AO ; bafi EO, squalis: c 4. 
quoquo modo etiam demonlkabitQr CO« CA, GO, 

£ 0 « IO, inter fe squales efie : quapropter punffam 
O, erit intra pentagonum ACEGI. Ducantur iam ex 
O, ad fingu Ia pentagoni latera perpendiculares OH, 

00, OF, OH, OL. Quoniam igitur duo anguli 
-BAO, A]^, in triangulo ABO, squales iuot duo- 
bos angulis lAO, ALO, in triangulo ALO; eftque 
Jacus AO,rubtenrum vni squalium ahguIorum,con> 
mune; (d) erunt & redis BO, LO; sqUalea . Simili* « 
terque oftendentur reliqus perpendiculares DO,FO, | ^ 

HO, squales cuilibet illarum. Cirtulus igitur de-!.* ^ ^ 

feriptus ex centro O, & interualo OL, cranfibic quo- 
que per pun^a H,F,D,B; quoniam vero latera 
tagoni circulum hunc tangunt per cofoll. propoi. i#.; 

Jib.;. eo quod angulos redlos faciant cum femidiame- 
eris BO, DO; erit circulus BDFHI, in dtto penmgo- 
np inferiptut • Qgo 4 iadendum erat . 1 J 
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l»* 

PROPOS. 14. PROPL. 14.’ 

Orca datum peutagonum «qui(aterum,& aeqiv- 
angulum circulum dcTcribere . 

S ic circa pencagoDum AKCDE, zquilaceram > & 
acquiangulum circulus defcribendus. Diuiiis duo* 
bus angulis BAE, ABC , bifa- 
riam redis AG, BG, quas 
coeant in pundo G, intra pen- 
cagonum , vc in antecedente 
propof. demonflratum efl ; Si 
coniun^is redis GC> GD, GE, 
oftendemus , vt in praecedenti 
propoC etiam reliquos angulos 
BCDjCDE. DEA, fcdos cfife 
bifariam . Eiunc ergo omnes 
anguli dimidij inter fe arqua- 
Iff, ex ep quod coti anguli aequales ponantur. Quo- 
piam igitur in triangulo AGB , duo anguli BAG, 
ABG, aequales funt » (3) erunt redae AG, BG, inter 
fc aequales. Eademque ratione erunt reliquae, GE, 
GD, GC, cuilibet iflarum aequales. Quare circulus 
4^(cnpriu ex centro G, interuallo GA, tranilbic quo- 
que per punda BjC,D, E. Circa datum ergo pencap 
gonum , ^c. Quod taciendum erat, 

PR9POS. 15. PROBL. tj. 

In dato circulo hexagonum xquilaterum , & 
xquianguluni inlcribere. 

S ic in dato circulo ABCDEF, cuius centrum G, in- 
fcribendum hexagonum aequilacerum ,& zquian- 
gulum , Duda diametro A D , ex centro O, inter- 

ual- 
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vallo D jS* defcril;tacur circulus, qui iecec circulum 
darum in piin Ais Cs ^ E» c quibus per centrum G, 
extendantur reA* CF,EB. Si icitur conneAantur re- 
A* AB,BC, CD, DE, EF, FA, inlcriptum erit in 
daco circulo hexagonum ARCDEF , quod dico xqui- 

laterum, &xqi|iangulum ef* 
fe. Prob. Cum enim reAa 
GC, xqualis fit reAx GD, & 
rcAa DC , xqualis eidem re* 
Ax DG, exdefin.Arculijerunc 
& reAx GC, DCj xquales in- 
ter (^e: Id^oque triapgulum 
CDG, erit xqui laterum. Qua- 
re tres anguli in iplb (a) erunt 
xquales inter (erqui cum xqua- 
les fint dqpbus reAis, cb)erit 
quilibet il iorum, nempe CG D, 
tertia pars duorum rcA^r^m , Eodem modo erit ap- 
«ulus DGE, tertia pars duorum rcAorum . Sunt au- 
fcm tres anguli CGD.DGE,EGJE, (c) xquales duo- 
bus reAis . Heliquus igitur, angulus E G F , erit quo- 
-que tertia pars duorum rcAorum , Sunt ergo tres an- 
guli CGD,DGE, EGF, inter fe xqualesj quibus aim 
etiau) f d) equales fint ad verticem anguli SG A,AOB, 
BGCj erunt fcxanguli a4 centrum G.conftituci xqua- 
les . (c) Quare circumferentix, quibus infiflunt, ( f ) 
ac propterea reAx AB, BC, CD, DE, EF , F A, xqua- 
les erunt . Quapropter xquilaterum eft hexagonum 
ABCDEF« Rurhis,qiiia circumferentia BC , xqua- 
Its eil circumferentix fi comunis addatur CDEF, 
xrunccircumfereacix B C D E F, AFEDC, xquales. 
Anguli igitur ipfisinfiftentes BAF, ABC, (g) xqua- 
les erunt. Similiwrque ollendemus , reliquos angu- 
los BCO, CDE. biF, EFA, xquala e^ puilibcc 
adorum ; quia nimirum quilibet infiftic arcui copipo- 
fito ex quatitor arcubus xqualibus, nimirum ex tot, 
quot lacera continet figura inlcripta demptis duobus. 
Kz qtto fiCjaogulos omnes xqualibus arcubus infillc- 
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re. Quare aEqiiiangiilum quooae cft hexagomioi 
ABCDEF. In dato ergo circulo hexagonum atquila-» 
rerum, & arquiangulum defcripfimus , Quod facien- 
\ dum crac • 

corollarivm; 

I' 

Hinc manifeftnth eft, HeiiagonUatus arqualeel|e 
jfemidiamccro circuli : NamDC, latus hexagoni atqui- 
le eit feitiidiametro DG, ex defin, circuli, 

PROPOS. 16 . PROBL. I 

In dato circulo quinti decagonum ki^uila terum, 
& atquianguluin defcribere 

S ic in dato circulo ABC, infcribcndum Quintide- 
cagonum atquilaterum, & atquiangulum . In dato 

circulo confticuattu 
criangtilum (a) f qui- 
laterum ABC , quod 
ociam atquiangu- 
ium erit ex CoroII.’ 
prop.quinrz libri 
(b) Eruntque tres 
arcus AB, BC,CA, 
«quales » Qualium 
igitur partium ^qua- 
lium quindecim elt 
cora circumferentia 
ABC, Calium quin< 
que erit arcus AB, 
qui ex didis tertia pars eft circumferentiae . (c) In- 
fer ibatur rurfis in datocirculopeuragonum atquilatc- 
rum, 8t acqutanoultim ADEFG, applicans vnum an- 
gulum ad ptindum A: (d) eruntque quinque arcus 
AD, DE,EF,FG, • aequales. Qualium igitur par- 

ciura 
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tiuni tqualium quindecim eft tota 'Circumferentia 
ABC, talium trium erit arcus A D , quinta pars exi- 
ftens totius ciratmferentiar . Itaque .cum arcus AB, 
wotineat tales partes quinque, & arcus AO, trcs} con- 
tinebit reliquus arcus DB, duas . Diuilb ergo arcu 
DB, fdi bifariam in H, erit arais BH , pars decima d |0.rcr^ 
quinta totius circumferentiar. Quare du^a redta BH, 
nbteodetdedmamquinum partem totius circuBife- » 
rentiat} cui fi aliae quimiordecim, (e^ aequales in cir* 
culo accommodentur, in circulo infcriptiim erit quin- c .y 
ckieagonum aequi laterum , quod f Q & aequiangu- • 



Ium efi, cum eius anguli fubtendant arcus aequales,! 
nempe compoficos ex is. arcubus «qualibus omnes,! 
Vt perfpicuum ell . In dato igitur drculo ^mnudeca- 
goMm , &c« Quod faciendum erar. 

Pari modo per ea , quae fiipra ad propof.ix, i|, 

I4. huius lib. dida fiinc de pentagono , deferibemus 
etiam circa datum circulum quintideragonum «oui- 
laterum , & «quiangulum • Nec non etiam in dato 

J uintidecagono aequilacero , & «quiangulo circulum 
eferibemus j & tandem circa datum qttiotidecago- 
Bum circditoi deferibemus. 
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VCLIDIS 

ELEMENTVM 

QVINTVM. 

. DEFtUlTlONES. 



P 



I. 



Ars cft m^imdo magnk^inis , 
maipds, cum minor metitur * ’ 
maiorem. 



E Vclklcs in qu^uor anteccdentibfij libris qi^aci* 
tatem coQtimviin abfolme confiderauit ; in noc . 
aurem libro illam eandem quantitatem examinai; qq? , 
abfblitte , fed prouc ad aliam refenur, hoceft qua.- 
cenus comparata ad aliam cum illa aliquam propor- 
tionem habet: nullatenus defcendendo ad vllam quan- 
titatis fpeciem » vt ad lineam , fuperficiem , vel cor- 
pus, fed iblummotlo in genere quantitatis coiitiiii* , 
proportiones ei^ppqik.^ Quare yt inflitutiim feruet 
finitiones ad proportionum dcmonftrationcs neceua- 
rias proponit. ^ . ' ' • 

'in primw inquit,magnitudinem ilUm nunqroqu^j 
inaiorem aliam magnitudinem mctitur,[^rtcn^ifpp):l- 
ijtfi.Vte«g.quonia magnitudo trium cubjcorj^ te; woi- 
pta metitur aliam mqgniuidinl jju 

ma 



Digitized by Googie 



lyi EFCL, E VE M. 

ma magnieado minor , dicitur pars fecundin 
ttidinis , nempe maioris . E contra vero quia magni- 
tudo trium cubicorum non metitur magnitudinem de- 
‘I cem cubicorum, ideo magnitudo j.cubico^-um non di- 
I cicur.pars magnitudinis lo.cubitonim. Namcer fuoi- 
pta non adatquac , & quater excedit , quod totum re* 
quiricur,vc vna magnitudo dicatur pars alterius. 

Aduertendiini' tamen efi, quod pars apud Mathe- 
maticos •& duplex , nam alia eft pars aliquoca , alia 
aliquanta . Pars aliquoca dicitur illa , qux metitur 
• fuum totum, icaut aliquoties repetita totum futim con* 
ftituac , vc eil numerus z, cum fi. cum 9. &c. coi* 
latus . . . 

Pars vftro aliquanta dicitor illa, qua; adaeijuate non 
metitur (uum totum ,fed aliquoties fumpta vel tpfuoi 
excedit , vel ab eodem deficit jcuiulmod i pars eft nu- 
merus i|. collatus cum fi. 7. 9. 10. tfi. &c. 

Si autem qunracur quaenam ex ifiis partibus fuerS 
ab Euclide definita . Kefp. (quidquid ali j dicant ) lb> 
lam partem aliquotam per datam Euclidis definicib- 
nem dehniri , cum quia hxc folummodo metitur fuum 
cotum , cum etiam quia , vc ex iib.7. confiat, pars ali- 
quanta in numeris ab Authore huius libri non dicitur 
pars , fed partes . Nam numerus 4. non efi pars nu- 
meri fed dux parcet tertiat j quales fOntduo hi- 
narij, 

II. 

• / - 

Multiplex autem eft maior mluorisj dim mi- 
nor medmr inaioreiB • 

. .. f 

* " t . 

Q Vandoenim vna magnitudo ab alia metitiir, vt 
numerus 8 ,qui metitur d numero 4, tunc com* 
menfiiraca magnitudo multiplex dicitur commenfit* 
rancisjvndefequitur quod ii duae magnitudines mi- 
, norcs duas aUas mai^es xqtie metiantur » hoc eft voa 
I ‘ ' iii-« 
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teinor in viii maiore toties concineatur,quocies aicera 
minor in altera maiore vtcxemp.gratia i$«relpe« 
&d & 5. dicuntur zque multiplices • 

' III. • 

» ' ■ * 

Ratio cft duarum magnitudinum clufdcm gc* 

; ' neris mutua quatdam , (ecundum quan- 
• ■ ' titatem , habitudo . 

Q Vando enim du* quantitates eiulHem generis, 
vt duo numeri, dti* fd perficies , duo iblida&c. 
Comparantur inter fc fecundum rationem quantitati» 
liam , hoc eft quatenus vna maior elt , vel minor , vel 
arqualis alteri ,iiuittimodi comparatio, (eu refpedus | 
mutuus , appellatur, ratio , feu Proportio» lila vero | 

3 uantitas»^ quz ad:aliam refertur , dicitur abEucIi-r 
e, & alijs antecedens proportionis : Ea vero ad quam 1 
alia relertur confequens proportionis, | 



i C'.. i * i O 

1 





f ^ 

Propordo vefo, cft rationum fimilitudo . 



I N hac quarta defiaicione id , quod propordo eppel» 
latiir , illud ipfum aGrzcis AnaIogia,'& dquam» 
plurimis latinis proporcionalitas dicitur. 'Quemadmo* 
i dum enim compafauo duarum quantitatum inter' le 
dicitur proportio 5 ica- comparatio duarum ,- vel plu- 
rium propnttionuni inter le, proporcionalitas (olet 
nuncupari • Quia enim prwortio numeri it.ad 4,, 
j eadem eli ac 9. ad ^ . hinc ett quod habitudo inter has 
f proportiones proporcionalitas dicatur . 

I Aduertendiim tamen ctl' id , quod dicit Clauius in 
I hoe loco,quamp^ur}mQs^cili€ecMacheIll4ci€0scompa• 

, • > , 
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rat;onem duarum quantitatum ptoportidnrtn , habitu» 
dihem -aurem proportionum proportionalitatem ap- 
pellare. Quod fane no$ etiam impofteruni obferiia» 
bimus . 

Mult» autem prj*portionum habitudines, ittipro- 
portionalitates d fctiptoribiii aflignantur, videlicet 
proportionalitas Arithmetica, Geometrica, atque Mu- 
■fici , feu ArmOnica ; quamuis Euclides in hoc libro 
I circa Geometricam tantummodo verfetur.qiiac duplex 
I aflTignantur Continua fcilicet , atque Difcreta . Con» 
tinuaeR , in qua (ingulat quantitates intermediar bis 
fumuntur taliter, vt ntilla fiit proportionum interru- 
ptio ,fedquatlibet intermetiia quantitas fit, & antece- 
dens, & confequens . Vt fi dicatur , qu* cft propor» 
tb A , ad li , eadem eft B , ad C , &c. Difcreta verb 
proportionalitas cft illa , in qua fingul* quantitates 
intermed ae fcmel tantum accipiuntur , taliter vt fiai 
proportionum interruptio, niillaq; quantitas fitante- 
I cedens, & confequens j vt fi dicatur, qwe eft propoi> 
I tio A, ad B,ea eft C, ad D, &c, 

JPROPORTIONIS 

! Diuifio . 

\ 

O Vot fiiit geneta proportionum apud 
Mathematicos , & quic 'fint praccipu* 
prbportioiiahVates compehdiofc exponere opere 
prttium duxi, non folum yt ea , quse ab Euclide 
in J.& (5- libro demon ftrantur , rebus materia- 
libus accommodari polltnt, verum etiam vt ea, 
Mathematicis, & Philofophis de motuum 
proportione difputahtur , clarius incellig^ queant. 
Proporiio igitur ab Euclide definita diuidi- 

tur 
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tifl* iti fjrdpdrtfbnem Raridnalem , & Irrarionar 
lem. Rationalis eft illa, quaj in numeris potcft 
exhiberi r & hac modo (e habet proportio illa; 
q i* cadit inter lineas, quarum vna eft io.palrrt, 
altera vero eft i o. palni) htec enim proportio clh 
dens inter has duas lineas per numeros 20, & t ^ 
exprimimr. Proportio Irrationalis eft illa,' 
quae in numeris non poteft exhiberi; cuiufmod? 
eft proportio diametri alicuius quadrati ad latus ‘ 
cfufdem quadrati : quod Cotum ab Euclide in 
I o. lib. demonftratur . 

J AliJ N^ero aliter explicant huiulmodi propor- 
I dones , dicendo ftilicet, proportionem Rationa* » 

I lem cadere inter quantitates commenfurabilesj ; 

I nempe iHas, qua lubcnt vnam communem par* 

I tern aliquotam , f^u quas eadem ntenTura com- 
munis metitur. Et hoc modo fehabet linea lo. 
pal. & linea 8. pal. Nain linea 4. pal. eft pars ali- 
• quota tam linex 20. quam 8. pal. Nec aliter nu- 
meri di/cuntur commenfurabiles, nam faltem 
Vnitas omnes metitur. E coiuravero Proportio 
Irrationalis eft illa, quae cadit inter duas quanti- 
^ tates in commenfurabiles , nempe illas , quae hiil- 
^ lafii habent communem partem aliquotam , feU 
j qtiarum nullam communem menfuram polfu- 
j itfus reperire . Huiufmodi autem fe habent hae 
j duae quantitates; nempe diameter quadrati, cSc , 
j, latus eiufdem quadrati; licet vtraque iftarum 
^ quantitatum habeat partes aliquotas, fcilicet di- 
j, midiatam, tertiam, quartam , &c. attamen nulla 
jj pars aliquota vnius quantitatis poteft aliam 

■ ' quaiv; 
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quaiititatffn metiri, vt ab Euclide ii» io.|ib>jdp^ 
*iilonftratum ftiiti 

. Exmododidtis colligitur in numeris, (blam^ 
proportionem Rarionalenvrqjeriri, quia (altem 
vnitas omnes numeros metitur j at vero in quan* 
titate continua non (blum proportio Rationalis» 
j verum etiam Irrationalis inuenitur . Alij poftea 
I ^iter proportionem pamri (i^ent, nempe inpro» 

~ portionem Aequalitatis, & Iiuqualitatis . Prima 
qtb illa, qu2 camt Inter duas quantitates squales» 
vt inter duas lineas, quarum vtraque efl i o, zoa. 
vd ioo* palmorum’, ^c. Proportio vero Ina:- 
iqualitads elt illa, qux cadit inter : duas quantita- 
tes insquales, vid^cet inter duas lineas , quarum 
vna eft 20, palm. alcera'40, do, i bo, &c. 

. Notandum tamen e(l quod duo proportionum 
genera vldmo loco a(Hgnata, cum. prioribus ta- 
lem habait connexionem , vt fcilicec omnis pro- 
portio Aequalitatis fit^femper Rationalis, non 
autem e contra *. Item onini^ proportio Irratio- . 
oalis eR (emper nccelTario Inaequalitatis > ac none 
conuerTo,vtcoii(idcraaci patebit. 1; 

Ommida ig|tur Aequalitas proportione,qiix 
vteius fabdiuidi nequit , nam omnes quancita* 
tes aequales eandem femper habentjpropordo* 
nem xqualitadsj hac in quam .omnvlia adaHam 
proportionem Inxqualitaris tran/«mus^; 

Inaequalitatis proportio rubdiuiditur in pr<^. 
jKMtionem maioris, & minoris inaequalitatis.Proj;,” 
jJ>ottio maioris Inaequalitatis eft, quando maior 
I quapduscunira^rc confertur jhaneque pro- 
*i - ' por- 



Sv 



i 
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portionem habet numeras 20. ad i ©.compara- 
tus . E con^a veropropordo minoris ilnaequali-i 
catis eft , quando‘mbior q!iaatitas‘ cum itiaiore 
confertur vteftn. meras to«ad ao. comparatus^ 
¥el quando linea 4. palm. cum linea 10. palm. j 
confertur. Neque enim eadem eft propoitio<^, 
ad I o, ac I o, ad vt clare patet, vel mediocriter 

in Algebra; regulis verfatis . 

• Verum in hoc locd dumtaxat fermonem ex- 
citamus circa proditiones maioris, vel minoris 
inarqual itatis , quatenus folas proporriones Ra-, 
tionales comprehendunt : de reliquis vero pro- 
portionibus Irradoiialibus ini o..libi agunt Au- 
diores; . 

Q^rc Rationalis proportio minoris, vel ma- ; 
ioris In9qualitatis in 5. genera diftribuitur i vide- 
licet in Multiplicem, Superparticularem , Super- 
partientem , Multiplicem Superparticularem, & 
Multiplicem Superpartientem , cum hac folum 
di{crimine,quod in proportione minoris hif qua- 
litatis lingulis vocabulis piraeponitur pr^pofitio 
SVB, dicendo fub multiplicem , fub fuperparti- 
cularcm , &c. • ■ - , 

Ex his quinque • proportionum . generibus alia 
liint iimplicia, alia compofita. Simplicia funt 
cria priora, reliqua vero duo compoflia. • 

Quod autem proportio Rationalis nuipris, vel 
minoris in$qualitatis adaequate in quinque affi-. 
gnata genera diftribuatur pofita iftorum gene- 
explicatione oftendemus 

. M . t>E i . 
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DE PRDPORTIONB 
' Multiplici. 



»■ 1^ Roporrio multiplex defioimr » quod-fit ha- 
1 bitudo maioris quantitatis ad minorenif 
* quando maior minorem taliter aliquoties conti- 
net, vt minor metiatur maiorem. Hanepropor-» 
donem habet numerus lo. ad 4. fiquiefem xo. 
J quinquies comprehendit 4; Quot pariter diceo- 
j dum venit circa lineam 20. p^um ad liueam 
•i pedum comparatam , &c. . : - 

j Huiufmodi proportio Tub le infinita conrintt 
genera ; nam fi in proportione multiplici maior 

3 uantitas minorem bis tantummodo contineat^ 
icitur proportio Dupla : fi vero ter contineat, 
dicitur tripla , fi quater quadrupla , fi decies de- 
cupla , &c. 

Hoc pofito facili negotio definiuntur fpecies 
'proportionis multiplicis ; fiquidem proportio 
tripla nil aliud eft quam habitudo maioris quan- 
titatis ad minorem taliter, vt maior ter minorem 
complodatur . Pariter proportio odupla eft il- 
la habitudo maioris quantitatis ad minorem, 
quando maior minorem odies comploditur, vt 
, . numerus 48.’ ad habet proponioneni odu- 
piam, quia odies ipfum d. continet. Quod tq- 
d "tiim valet aiam de* reliquis fpeciebus, Propop* 
y donis multiplicis. 

I ■ DE 
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£)E PROPORTIONE 
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I Efiaitur ;proportIo . Supcrpardeularis , 

' quod fit hibitiido maioris quantitatis 
minorem, quanlo maior miuorem (^d^i 
dumtaxat continet, ^iofiiper vnajn eius partem 
aliquptam,(cilicct dimidiatam, 5.4 5. &c.HaiK 
proportionem habiet , numerus 5. ad 2 . Nam nu- 
merus 5. (cmd continet 2, & infuper vnitatem, 
xjuaeeft pars dimidiata ipfius a* Item linea 12. 
pedum ad lineam p. pedum propofitioiiem ha-^ 
p^luperpanjculyem, quia (cilicet prior lin^^ 
li^ercontinet Mneriorem , & infuper line^ 5. 
pedum, puxeft j.parsiincae p. pedum. 
sj* Haec pariter proportio in infinita gendrafiib* 
diuiditur . Nam f\ illa' pars aliquota in inaibn 
quantitate contenta cft dimidiata pars imuoris 
quandeaps yconftituitur proportio fefquialter^ 

Ii autem ;Cft tertia pars, infurgit proportio fefqui- 
tertia; fi ‘quatta,fefquiquarta jficeutefima,fefquK 
centefima, &c. V ndc mediante hoc vocabnlo fo- 
ciles erunt definitiones omiiinm proportionum 
,/uper pardcularium . Proportio enim fefquioc- 
ca^a,e^I quando maior qiiantitas minorem feinel 
pic}udit, & infaper o^uam partena minoris 
. qu^itatis .• rqualis cfi: proportio inter P* & 

inter 45. ^40. Siquidem p. femelcbntH i 
vnitatem , qua; eft o^taua I 
M a pars 
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^ pars ipfius 8 * ficuti ctiarn 45 . femel continet 40 J 

& infuper y . o(5laua pars ipfius 40. 

DE proportione 

Superpartiente . 

S Vperpartiens proportio dcfiirtur , quodfic 
habitudo maioris quantitatis ad minorem, 
[quando maior minorem femeldumtaxatconti- 
I net, & infuper aliquot eius partes aliquotasnon 
efficientes vnam aliquotam. Huiiifmodi pro- 
portionem habet numerus 8. ad 5. Siquidem nu- 
merus 8. femel continet y. & infuper tres vilita- 
tes, quamm quaslibet eft pars aliquota, nempe 
quinta huius numeri 5. Ipfe autem ternarius ex 
' illis tribus vratatibus compofitus , non eft pars 
aliquota ipfius numeri y. 

Et hic eft aduertcndiim, quod in data defini- 
tione di(ftum fuit, partes illas aliquotas fimul 
fumptas non debere conftitiiere vnam. partem 
aliquotam, quia fic di ftinguimus proportiones 
fuperparticulares a fuperpartientibus . Dantur 
enim quxdam proportiones , quae' primo alpc- 
j diu videntur fuperpartientes, cum tamen rcuera 
’ fint fuperparticulares : vt patet inter numeros. 

10.&8. Qiiamiiis enim 10. femel contineat 8, 

' & infuper duas vnitates , quarum quaslibet eft 
^ odtaua pars numeri 8 , quia tamen illae vnitates 
fimul fumptas conftitu 11 nt binarium, quod eft 
quarta pars numeri 8, ideo ifta pro|X>rtio non 

, . - eft 

» — - 

;Ic 
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> 
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V 

Hirupctpar(:leiis,rcd fuperpardcularis, nempe > 
fdquiquarta,. • . ' ' ■ , . ‘ 

T>ariter huiufrnodi ‘proportio fuperpattiens 
habita ratione partium aliquotamm diuiditur 
in genera infinita : fi ^im ihaior.quantitas mino- ■ 
rem femd comprehendat. St duas eius partes ali- > 
quotas modo fupra afiignato, tunc confiirgic 
proportio fiiperbiparticns.i fi autem maior quan- 
titaties minorem fcmel comprehendat, & hiruper ) . 
tres partes aliquotas>^nc conficitur proportio 
fupertripardens , ’ 

i VIterius quodcunqliccxaifignatfs generibus» 
habita ratione denonninafionis partium aliquo- 1 
tamiri, adhucdiuiditur ingenera infinita . Hinc 
proportio Suporbipardens inter duas . 
quant^ invquales, quarum maior fempl cond- ' 
ne« minorem, & duas eius partes terdas , dicitur . 
fuperpard^s tertias j & fi ili* du* partes fuerint . 
quiilta?.‘appeliabiturrupcrbipaitiens quintas, 8cc» 
^,Si autem qiijBtatur quomodo coguofd polHt 
an vniis numerus habeat communem menfuram 
ciBn alio nec . Refpondeo hac totum manifij* 

(Uri ab Euclide in lib, 7. ia -quo loco afiignat > , 
regtilom inueuiendi communem menfuram du* 
merorum, illoTque numeros, qui communem |. 

non habent pr*cet.vmt4Cfm,vtS.& 5 «, ' i 

primos vocat. 

- » • 
* ' • • t 
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DE PRORQRXIO^f 






Multiplici ruperpahicularfc; 

D Effnirar profwttio multiplex TuperpasS» 
cularis , quod Hz habitudo maioris quan« 

I dtads ad minorem, quando maior minorem ali- 
quoties, vt bi^ ter*, vd quater, &c. continet , Bt 
praeterea vnam eius partem aliquotam . Huiu^ 
modi proportio eft, quam 'habet numeras 9, ad 
4 . Continet enim p.- bis 4 ^ » (& quo ad iftam par- 
tem haec proportio conuenit cum multiplici 
nempe cum Dupla, ) •& v}te;r 4 U& comprehmdiit 
vnicatem, ous quarta j^ars' numeri 4 . (& 
qUantum ad hoc ifta proportio cbnuenk cum fiH 
t^particulari; nempe felquiquarca: ) qua de re* 
tucc proportio optime multiplex fuperparticula* 
ris, ideR ex multipiidy & Tuperp^culari refuti 
Ufts,appcliatur. r 

'DiuiditurpoRea proportio iRa habkaratboK 
proportionis^multi^icis in gendra tnhoita, cxy 
prorfus^modo , quo di^am db dc multi^tq: 
nempe in duplUm fuperpanicularfm, triplam fu^-v 
pef^artichlafeni , &c« & infuper vnam parcens ■ 
diiuoris aliquotam . 

^ Denuo quodciinque ex afHgnatis generibus . 
i^ infiaiu genera fubdiuiditur,haoita femper ra- 
tione propordonis fupcrparricularis : Nam pro^f 
portio^ tripla fuperpaiticularis CQndncc fub £f 
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ttlplam fcTquialteram , quando fdlicet maior 
quantitas minorem ter contineat , & vlterius di- 
midiatam ciiis. partem; triplam fefquitertiani, 
triplam fefquiquartam, &c. 

' DE PROPORTIONE 
Multiplici fuperpartiente. 

D Emum Proportio multiplex fuperpartietis 
definitur , quod fic habitudo maioris 
quantitatis ad minorem , quando maior aliquo- 
ties minorem comple( 5 litur , & infuper aliquot 
dus partes at quotas non efficientes vnam aliquo- 
tam. Huiufmodi proportionem habet numerus 
1 1 . ad 5. Nam 1 1. ter complectitur 5, & infuper 
duas vnitates, quae fimul fumptae non conftitu- 
unt vnam partem aliquotam , vt patet . ^ 

Diuiditur primo harc proportio habita ratio- 
ne proportionis multiplicis in duplam fiiperpar- 
tientem, triplam fuperpartientem, quadruplam 
fiiperparticnttm, &c. 

Quodliber poftea iftorum generum, haWta ra- 
tione numeri parciuna, fub fe* continet infinita 
genera . Vt v. g. fub tripla profwrtione fuper- 
partiente continetur tripla fuperbipardens, tripla 
rupertripartiens , tripla fupsrquadripartieus , &c. 

Deraum quaecumque iftarum proportionum 
tiabita ratione partium aliquotarum, in genera 
adhuc infinita fubdiuiditur . Yc v.g. tripla fu- 
ccrtriparcicm diuiditur in triplam fupertripar- 

M ticutem 



1 
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tieiitcm qiiaitas , in tfiplajn fiipertriparticnt^ni • 
qiiiatas-,^>.*7. S. &c.* Qnarum proprias clcfini- 
tiones-atli gnare at dictis; iacile quicumque de- • 
promere poterit . 

DE PROPORTIOI^. 

I Rationalibus minoris 
. , . Inaequalitatis. 

O Mnni illa,qii* haClenus di(5l:a fuiit de qmV • 
que proportionuniratioiialiiim generibus •: 
circa proportiones maioris inaequalitatis, funt 
I pariter intelligcnda circa quinque proportionum . 
• genera corrclpondentia proportionibus minoris, 
ina^ijiialitatis, prinnittendo folum prjepofitiont^ 

S VB; Nam ii' in addudtis exemplis minores , 
quantitates conferantur cum maioribus habe- 
bunt proportiones minoris inxqualitatis . Eo 
autem prorfqs modo, quo_fe habet loo. ad i, 
ita I . ad I oo. Hinc cft, quod cx didtis prportio 'i 
lOo.ad I, eft centupla i ita r.ad loo. eft fub* 
centupla^ hcqaedifcurreado de reliquis propor- ' 

* tion jm gaicrib s. ’ ' j; 

HjcC fnntilla genera, in qure proportio Ratio»' 

• naiis tam maioris, quam minoris inxqualitatis di- 
iiiciitur . Quod vero alia non poflint affignari 
probant A uthores.,, & pnxdpae Clauius, inhoc 
loco ; 6c ho:c conijiendiofe lidia fufficiant circa 
quinque proporrioiium Rationalium genera, ; 
I * . , plura 



pforaduplens Qamumcoo{ti4t, qui h$nc,ini< 
t^iam, & ^iasQtiam quan^lurimas. (apieui^r 
meexpofuk.. ^ 



I j . «' • -> , 

. . . i . w k j t. ' 
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De Pr 

, ab Euclide- definitivi ^ 

■l" ... ■ ' -■ ,". ‘\ t; Vj- 

P RoporticHialltasab Euc^e de^^tampbj^ 

. ra gtawra parcitur, praecipua 4 txf^^ 

funt,- viaelicet Pippoitioiiaiitas . Arithinetica^^ 
Geometrica , & Mufica, .-Oup, Arpiouica j - quae 
proportionalitatisj geuer^ BWdo > & alij\ vo* 
cantur m^eutes , I .3 .t . 

: Arithmetica p^omoiialteHl qpgfldo 
vd piares nuipcri per eandem differentiam pro- 
grediuntur 3 vtfunt jfti numeri 4, 7, 10, 
iSy Scc, ; ^ ,/U ■ • 

Geometrica vero proportibnalitas eft quapdp 
tres, vciplures numeri eandem habent propor- 
tionem, quam quidein Euclides dedniuit , quia 
hatcprop^c proportionalitas dicitur, liue Ana- 
logia. Vti v.g. ifti numeri i, 6 » 18, 54, &c. 
quilibet autem iflorum uumerocum ad (iium 
anteccdentda triplam habet ‘proportionem , ac 
propterea huiufmodi numeri cucuntur geometri- 
ce proportionales. 

Demum proportionalitas Mu(ica,fiue Hat^ 
mouica eft quando tres numeri ita ordinantur, 
vt eadem fit proportio maximi ad minimum, 
qus differenda: inter nidores duos ad differentia 
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raticMicm ititer fe habere dicu^ 
tur» qux muitiplicacae po^Tiiac feft' ^ 
inuiccm fuperarc. : - - 



E Vclides ?n eertia definitione duarum magnittldt* ' 
Qum ciiirdem generis habitudinem rationem vo» 
cauic , i quam, nos cum al«^ quamplurimis. proportio^' >'} 
nem dicimus: nunc 'vero idetn Auther in hac quinta i 
definitione exponit quidnam requirant dux quantita- | 
'tcseiufdem gencrisad hoc,yt inter fe proportionem • 
habere dicantUr . Ait tghur , illab tantumniodoma- ; 
go^tudines dici pi^ortionon inter fe habere , qUa* 
ruiti vtraque multiplicata ita augetur «,vt alteram can* 
dom Tuperet ; fi vero almucra quantumuis multipli- ^ 
cate numquam alteram excedat nullam proportionem , 
intir fe habere dicuntur • Uinc^^diameter , 8c Lame ' 
quadrati dicunmf 'habere proportionem, licet irratio- 
nalem, quia latus per i'; multiplicatum diametrum ex- 
cedit , £ contra Vero tJAlligitur ex ifta definitione non , 
iblum inter lineam finftam , 8e infinitam, verum etiamsi 
inter angulum cotita^us, & enguluro redilinetifiiiPlf 
nullam <ud proportionem, quia linea finita quomodo- 
cunque tnultipikata qinquara potelt fuperare lineam ^ 
infinitam nec tn^luskbatadus quantumuis multipli- 1| 
catus, tamen lemper minor exiltitquouis angulo recH- 
lineo etiam mioimo^ j% ad U« |ib,|, acmoafira- f 

gum|u4, “ ‘ I 
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vt 

• 

. -In eadem ratione dicahtar efrcmagnltudlac^ 1 
prima ad feoindam , & terda ad quartam, cum 
brimsB, &tertif asqujE mulriplicia, a fecunda?, 

& quarta: aeque multiplicibus ( qualifcunque fic 
haec muliiplicatio ) vtrumque ab vtroque vcl 
wia deficiunt , vel vna aequalia funt , vel voa ex- • 
tcduntj fi ea, quae inter fe refpondcnt,furaaa; * 
tur. ' i ' ‘ ■ ' ” - ' ■ , 

. - : • f • • 

1 , ' . . • ^ ^ ; 

;t Nhacdelinidone EucHdesexponJe quafnani condi* 

X cion^s apud Mathematicos requirant magnicudino^ t 
vc eandem dicantur habere proportionem .-Quod ^ r 
tum efficit confugiendo ad. xarum aeque piulciplicia^ , 
vt comprehendat omnes magnitudinum. proporcionoi, j 
tam rationales , quam irrationales . Sint igitur qua-.. i 
tuor magnitudines A>^ prima ; B , fecunda .;C , tertia; • 
& D ,. quarta i fumaiirurque primae , & certiae aeque : 
multiplicia rccandiunquamcunque multiplicationem} < 
E, quidem ip/itis A , prima: ; & F , ipfius C, tertiae: 
J[^f nuo fumantur fecundae , & quactae.«.alia:xque mu I- ' 
tipticia fecundum quamlibet multiplicationem $ G, 
quidem iphus B , fecundae } & H , ipliusD., quartae . 
C^o pofito^fl fumpta aeque, .mulfiplic», prout inter fe . 
r^pondent.conferantur, nempe multiplex primae E, , 
cujm multiplici fecunde Q ; &-niulcipIex tertiae F, . 
cum multiplici quarte H ; deprehehfumque i'u9ut fe? < j 
eundum quafcumque multiplicationes ea taliter inter 
fe flare, vc fi £ , multiplex prime magnitudinis A, 
Iminus fuerit , quam G , multiplex fecunde magnitu- 
dinis B; etiam F , multiplex tertie magnitudinis C, 
minus fit, quam M , multiplex , quarte magnitudinis 
P : Aut fi E, equalti fuerit ipfi Ga etiam F^equalefie 
- /V ' " ' ' ipfi 
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?pli H ! iitiit denique, ii E, maius fuerit quam Gj etiam I 
F , maius fit quam H : quod totum ml aliud efi quam |; 
vtrumque ab vtroque vel vna deficere , vel vna xqua- 
lia cfle , yel vna excedere i hocque iemper fuccMat 
nec in vllio genere multiplicium contrarium pbfitc re- 
periri .‘-QUo liante d’cerur eadem elhpropottio primae 
magnitudinis A , ad fecundam B ^ quae eft proportio 
tertiae C , ad quartam D. 

Similiter fi quatuor quantitates concedanturtan- 
dem habere proj^rrionem, (incedendum quoque erir,J 
quaelibet aecjue multiplicia primae , & tertiae collaca' 
cum quibuslibet aeque multiplicibus fecundx,^ quar- 
tae , habere defe^Us , aequalitatis, 'aut^excefiiiseah- 
dem condicionem, cum definitum^ & definitio debeant 
■femper reciprocari, ' -- 

Quod totum vt 
melius intelliga- 
tur, placet vnum!i 
exemplum in nu-’ 
meris adducere,ex 
quo apparebit de- 
fe^us , aequalitast I 
& exceflus in ipfis 
multiplicibus , vc 
fupra didtum efl 
acceptis. 
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autem eandem rationem !iabed<.^ 
- ' • • tes^ proportionales vbeenturi' -' -" " ^ “j 

^ J ^ . * s ,k • % 7« W • V i- - . 

^ I magnitudinum AB, GD , eadeiiV^ prdpdrfck» 
ad b; quae ad D , iftjc magnicudines proportio- 

i !. 1 I 



naies dicentur» 

-•'1 • 
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^ Cum vem «que n«ltipl« pt’.^ 
«Unisexcefferitmul^^f^^^ 

"TS 'iS: 

nc^» hab«e dicemr . quam tetua ad quar- 
tam. 



I tix iumptjiuCTim»H>- j-or-h-nUiroq; tue- 

&,q„,r« alia »q«' 

nt aliquando t liiw “ Vmuliiplea terti* ma- 

maiuseffe multiplici^ vel mini» ,.»el 

^ lU. non effe effe proportionem ptup« 

^SrnrtidNradfccSU q«»t.,ti« ad quam». 

■ 

Proportio auOT m tribus termitis pauciffimis 

^ confiftit. 

^ ■ , 

I D ,.qnod Euclide. 

* proportionem vocant ipfum In* 

proportionis ab ipfoEucWe *vt ctiaffl 

^SsistSi- 

«« ia onSnipiopottionaliute repetiti, vt mini^, 



Digitized by Googk;.. 



iretCQrminot, fi ju^ric propoRroaaliu^contmiu « & 
quacuor « fi fueric difcreu •. • ■ -v: r n* ^ b’ 

X» 

, Curt vepo tr^ magt>i*tiidin.« fuetint -!pJ|?pr! 
portionales j Prima ad tertiam cibiplicaum^^^^^ 
donem habere .dicimr ,ciu$ , qum; hab(i‘’ ad 
fecundam : At cnm quamprmiagnitudines pro- 
portionales fuerint 5 Prima ad quartam tri- 
plicatam rationem habere dicitur, dus ,,quaaii 
habet ad fecundam , Et fempcr deluceps, viio 
^plius, quamdiu proportio exdtcric. ■ . ’ 

P Ro clariori intelllgeciahumj definitionit eft aduer- 
cendjin ,quod fi tucfinc magnicudines A,B»C,D, 

£ j&Ca continue proportionale y itant eaden) fit pro- 
portio A, ad B,qux B,ad Ci&C ,ad O , ad 
E f proportio A p priinx magnitiidini8| ad C j tertiain 
tnagoitudinem dicetur duplicata eiu* proportionis^ 
quam habet A.prirna magnitudo ad B, nwgnitiidinem 
kcundam : quoniam inter A, &C ,du* proportiones 
reponuntur ^qux xqua^es fiint pn^portioni A , ad B, 
videlicet propoitio A , ad B i & B, ad C , vt propterea; 
proportio A » ad C > intercipiat qiiodammoilo propor- 
tionem A,’ ad B, duplicatam, ideft bis ordine jp^>fiuip. 
Infuperobandem rationem proportio primar migni- 
tudinis A, ad 'quartani 0 , drcetiir' triplicataeius 'pro- 
portionis,qu^ habet A,ad B, &c, ' "ji 

Aliqui interpretes exponunt hanc definitionem di- 
cendo , quod in pluribus quantitatibus 'proportionali- j 
I)us prima ad tertiam habet duplicatam, rationem ciu^; 
quam habet ad fecundam ; quia illa iftiUs fit dupla; 
quod tamen falfilTi mu m cft . Quis namqtie affirmabit , 
taifiis numeris continue proportioflaUbus » 5 . 5* 

- -pro. 
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de proportione 

Multiplici. 

'i pj Roportio multiplex definitur , quod-fit ha- 
bitudo maioris qiiaiuitacis ad minoreni, 
quando maior minorem taliter aliquoties conti* 
net, vt minor metiatur maiorem . Hanc propor** 
tionem habet numerus lo. ad 4. fiquidein 20. 
quinquies comprehendit 4. Quod parte dicen- 
j dum venit circa lineam 20. pedum ad lineam 5, 
• pedum comparatam , &c. 

Huiufmodi proportio fub fe infinita continet 
genera j nam fi in proportione multiplici maior 
quantitas minorem bis tantummodo contineat^ 
dicitur proportio Dupla : fi vero terconnneat, 
dicitur tripla , fi quater quadrupla , fi decies de* 

cupla, &c. . , . r • 

Hoc pofito facili negotio definiuntur ipecics 

proportionis multiplicis; fiquidem proportio 
tripla nil aliud eft quam habitudo maioris quan- 
titatis ad minorem taliter, vt maior ter minorem 
complebatur. Parte proportio obupla eft il- 
la habitudo maioris quantitatis ad minorem, 
quando maior minorem odies complebitur, vt 
. numerus 48. ad 6 ^ habet proportionem obu- 
\ piam, quia obiesipfum d. continet. Quod to- 
tum valet etiam de reliquis fpeciebus. Propor- 
tionis multiplicis. 



l 



fc * 



DE 
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PE PROPORTIONE 

Superparticulari. . 

D Efiaitur .proportio . Supcipardcularis , 
quod fit hibitudo maioris quantitatis 
ad minorem , 16 maior minorem fond 

dumtaxatcontinetj&infupcr vn^n eius partem 
aliquptam,fi:ilicct dimidiatam, 5.45. &c.Hanc 
proportionem hab^ .numerus 5. ad 2 . Nam nu- 
merus 5. (emel continet 25 & infuper vnitatem, 
quxefi; pars dimidiata ipfiusi. Item linea 12. 
pedum ad lineam p. pedum propofidonem ha- 
bet ruperpanjcul^em , quiafcilicet prior Iin^> 
rcmel continrtpo&riorcm , & infuper lineam 5. 
pedum, qua; eu pars line» p. pedum . 

Haec pariter proportio in infinita genera fub- 
diuiditur. Nam ;fi illa’ pars aliquota inniaibri 
quantitate contenta cft dimidiata pars minoris 
quantitatis, conftituitur proportio fefquialtera, 
fi autem ;Cft tertia pars, infurgit proportio fefqui- 
tertia; fi quartajfefquiquarta j fi centefima,fefqui- 
centefima, &c, Vnde mediante hoc vocabulo fa- 
ciles erunt definitiones onniiam proportionum 
/uper particularium . Proportio enim fefquioc- 
tau^^eft quando maior quantitas minorem iemel ^ 
includit, & infaper othioam partem minoris 
qu^itatis ; qualis cfi proportio inter p. & 8 f 
itcit^;intcr45» 5 c, 4 o. Siquidem p. femel conti- j 
i^#;&iDfup€r-vnan vnitatem , qux eft o^ua j 

M 2 ‘ pars ;1 
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pars ipfius S* ficuti ctiarn 45. femel continet 4oj 
&inruper j.o( 5 tauaparsipfius 40. 

DE proportione 

Superpartiente . 

S Vperpartiens proportio definitur, quodfic 
habitudo maioris quantitatis ad minorem, 
I quando maior minorem femeldumtaxatconti- 
I net, &infuper aliquot eius partes aliquotasnon 
'efficientes vnam aliquotam. Huiufmodi pro- 
portionem habet numerus 8. ad 5. Siquidem nu- 
merus 8. femel continet 5-. & iiifupcr tres vnita- 
tes, quarum quaslibet eft pars aliquota, nempe 
quinta huius numeii 5. Ipfe autem ternarius ex 
illis tribus vratatibus compofitus, non eft pars 
aliquota ipfius numeri $, 

Et hic eft aduertcndiim, quod in data defini- 
tione di(5tum fuit, partes illas aliquotas firaul 
fumptas non debere conftitiiere vnanxpartem 
aliquotam, quia fic cliftinguimus propoitiones 
fuperparticitlares a fuperpartientibus . Dantur 
enim quadam proportiones , qua:' primo al^- 
j €lu videntur fuperpartientes, cum tamen rcuera 
fint fuperparticulares : vt- patet inter numeros 
10.&8. Quamuis cnimTo. femd contineat 8, 
& infuper duas viiicates , quarum quxlibet eft 
Vodauapars numeri 8 , quia tamen illae vnitates 
jfimul fumpta: conftituimt binarium, quod eft 
I quarta pars numeri 8, ideo ifta projxirtie non 
] - eft 



tlR.ur; I*I ; 

feftfupetpamensjfed fuperpaitlculans, nempe '• 
fticjuiqasrta,. • . ’ 

■Pariter huiufrnodi ‘proportio fiipcrpatticns 
habdca ratione panium aliquotarum diuiditur 
in genera infinita : fi enim mawr.quantitas mirio- - 
rem (emel comprehendat, Si duas eius partes ali- . 
quotas modo fupra afiigiuto, tunc cOnfurgic 
proportio fiiperbiparticns i fi autem maior quan- 
titates minorem femel comprehendat, & irifuper ) 
tres partes aliquotas,jtunc coiificitur proportio J 
fupertripardens,to ' 

} VIterius quodcunqriccxaifignatis generibus» 
habita ratione denominationis partium aliqiio- 
tartirii,adhucdiuiditurm genera infinita. Hinc ; 

proportio Superbipardens inter duas 
quantitas inxquales, quarum maior fem^ conti- ' 
neit minorem, & duas eius partes tertias , dicitur . 
fiqjerpartiens tertias 5 & fi.illae duae partes fiierint , 
qiiiritaeappeilabiturruperbipartiens quintas, Scc» 

► ^Si autem qiimtur quomodo cognofei poffit . 
an vnus numerus habeat communem menfuram 
cisu^io nec Refpondeohac totum manifi^ ■ 

fiari ab Euclide in lib, 7. in *quo loco affignat 
reguloJTi inucniendi communem menfuram nu- 
merorum, illofque numeros, qui communem 
mcafuram non habent prxter.viutacem^vt .• 

prjnaQs vocat. , . i j 
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bE propOrtion© 

Multiplici 










'V?- ;A> ■ 

D Eftnirar profwrtio multiplex ruperf^BSfe 
cularis , qu<^ lic habitudo maioris quatit ' 
titads ad minorem, quando maior minorem alk 
quoties, vt bi^ ter-, v«I 'quater, &c. continet , 8 r . 
praeterea vnam eius partem aliquotam . Huiu^ 
modi proportio e((, quam habet numerus p. ad 
4 . Contiiietenim p;bts 4 .*(&qudad iftampar<*> 
tem haec proportio conuenit cum multiplic^/.. 
nempe cum Dupla, ) & >}eepiu& itdmprehea^ 
vnicatem, dus eft quarta |;iars’ numeri 
quantum ad hoc ifU proportio cbnuenit cum 
{^particulari,' nempe refqu^uaita: ) >qua de re' 
haec proportio optime multiplex fuperparticnlab* 
ris, ideft ex maldpHci, & ruperparticnlari refut» 
tam, appellatur, 

'Diuiditarpo(leapro|>ortio i(3a habkari^tloii*< 
proportionis^multi^icis in genera mfiiiita , eo-' 
prorfus modo’, quo didtum ^ de multi^i<;|D 
nempe in duphim fuperpatdcularfm, triplam 
{jerparcicUlateni , &c* 6 c ioTupcr vnana parteiw^ 
ihiuoris aliquotam . ^ 

5 Denuo quodcimque ex aflEignatis genefiS^ . 
i|^ infinita genera fubdiuiditur,haoita femper ra- 
tK>ne proportionis fuperparricularis r Nam pro^ 
portio tripla fuperparcicularis condnet fub Cm 
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triplam Tcrquialteram, quando fo’I?<jet maior 
quandtas minora ter contineat , & vitcrius di- 
midiatam cius, partem 5 triplam ftfquitertiam, 
triplam fefquiquartam, &c. 

' DE PROPORTIONE . 
Multiplici ' fuperpartiente. 

D Emum Proportio multiplex foperparriem 
definitur, quod fit habitudo maioris 
quantitatis ad minorem, quando maior aliquo- 
ties minorem comple^litur , & infuper aliquot. . 
das partes akquotas non efficientes vium aliquo-, ^ 
tam . Hniufmodi proportionem habet numerus , 

1 1 . ad 5. Nam 1 1 . ter compleatur 5, & infuper 
duas vnitates, quar fimul fum^ non conflitu- * 
unt vnam partem aliquotam , vt patet . 

. Diuiditur primo hax proportio habita rano- 
ne proportionis multiplicis in duplam fuperpar* 
dentem, tripbmTuperparticntem, quadruplam 
fl^siwpaiticntdii, &c. , 

Quodlibet poffea iflorum §enerum,h^ta ra- 
tione numeri partiuiri, fub .fe' continet infinita 
genera . Vt v. g. fub tripla proportione fuper- 
partiente concinetur tripla fuperbipartiens, tripla 
upertripartiens, tripla fupsrquadripaRiens, &c. 

'X>emum quacumque iRarurii proportiomim 
nabita ratione partium aliquotarum, in genera 
adhuc infinita fubdiuiditur., Vt v. g. tripla fu- 
pertripartieai diuiditur in tripla^ fiipertripar- 

M .if licntem 
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tientciTi qiiaitas , in tfiplajn fiipertripartient^tn ) 
quintas^ 7. S. &c. Qnarum proprias defini- 
tiones a»Ii gnare di< 5 tis;£acile quicumque de-' 
promere poterit . 

DE PROPORTIOI^. 
Rationalibus minoris 
Inaequalitatis. 

O Mnri ilIa,qiT« hai 5 lenus di(fl:a funt de quln-^ 
que proportionum rationalium generibus : 
circa proportiones- maioris inaequalitatis , funt 
pariter intclligcndacircaquinquepropoitionum | 
genera corrdpondentia proportionibus minoris 
inaequalitatis, prarmittendo folum praepofitiont^ 

S V B 5 Nam fi’ in addudtis exemplis minores . 
quantitates conferantur cuin maioribus habe- 
bunt proportiones minoris inxqualitatis . Eo 
autem prorfus modo, quo Cc habet 100. ad i,‘ 
ita I . ad 1 00. Hinc eft, quod cx didis prportio^ 
160. ad I, eft centupla i ita i.ad 100. eft fub* 
centupla^ fiaquodifairreado de reliquis propor- ' 

* tionitn gencrib s. ’ 

Hxt fiintilla genera, in quic proportio Ratio-' 

‘ nalis tam maioris, quam minoris inatqualitatis di- 
uiditur . Quod vero alia non pofiint afitgnari 
probant Auchores^ & praecipue Clanius, in hoc . 
loco ; cx haec coinpendiofe dida fiifficiant circa 
I qnifique proporrionum Ratio;wlium geiiera, 

I' ^ ^ plura 



«4 



pfura cupiens Qauiam con{'i4t , <ju? hanc . ma- j 
tdriam, &.alias etiam quan^lurimas (apienti^- 
meexpofuk.;. ■ j . ... 



'i' 



« * » M f' * • » •* 



pe, Proportipnalitatibus 
. ab Euclide definitis. - - ^ 

P Ropordonalltasab Euelide definita in plu* 

. ra ^encra partitur, prarcipua harc 

funt,- viaelicet. Pipportioiulitas Arithinetica^ 
Geometrica, & Mufica».dnKt Armonica j-qu» 
proporticnialitatis; genera jA' B oetio >& alijs vo* 
cantur medietates .. ,, • ^ 1 ? 

: Arithmetica propottionalitas eft qugndo trcsi_ 
vdpUires numeri per eandem differentiam pro- 
grediimturs vtfunt Jfti numeri 4, 7, lo, 13, 
^tc* -1 ' o . * ' ' . * ■** . ' 

Geometrica vero proportlbiialitas eft quapdo 
tres, vciplures numeri eandem habent propor- 
tionem, quam quideni Euclides deflniuit , quia 
hacc proprie propottionalitas dicitur, liue Ana- 
logia . Vt 1 V. g. ifli numeri z, 6, 1 8, 54, &c. 
quilibet autem ifiorum numeronim ad fuum 
antecedentem triplam habet ‘proportionem , ac 
propterea huiufmodi numeri cucuatur geometri- 
ce proportionales , 

Demum propottionalitas Mufica , fiuc Har- 
fnoiiica eft quando tres numeri 'ita ordinantur, 
vt eadem fit proportio maximi ad minimum, 
qux differentiae inter maiores duos differentia 

* ;>* 
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.htCTciuos mfnbrcs . ' Vtr. g. hi tres numeri 
i<5yin quibus eadem eft prbpoitte) maximi numeri 
^ 6 j ad minimum 5, quae differentiae inier^rnaximu' 
& mejium 4, pimirum numeri 2, ad diferen* 
^iaritriit» minimum 5.. ideft ji. 

i(cum vtraque prQjpoitio fit dupla) coiiftTtuiTnt 
proportioliaiiVfcfi^^ Hai^rfionicam. 

' Huiufmodi autem propordoiialitas dicitur 
I Muficaj quiapferumqtic eius ritemeri‘ hab^iI-« 
las propoitiones, -in quibuS eeinfiftuot Miific^’ 
confonandae, Vt patet in addudto exemplo , nam '' 
inter 6 i & 4V cft propohio fHquialtera coitftitu-^ 
jbis conlbimti^ , qiwe -Diapente i -liue Qumtil ' 
dicitur . Inter 4> & 5, eft proportio i^quiterda' 
‘conftiftiehscbifronkhdarti,- quam DiatefTef bff,fea 
quarti- vbcai^t .* Deirnirm irtter extremos 6, 

51, cernituf . ptoportib dUpla cb^Ultilehs coiilbi.'’ 
nantiam, quamDiapafon, fiue obUuam appci«‘ 
i^t'i ” 'CCo'iq rv., ‘-S 

, * A 

^ ' Etiain quantum ad ifias trcs proportionalitatea 
optimum cenfeo aduertere ea , nuat d Clatira in 
3cholidPropof.'i5, Itb. tf/eruditmiine proponuntur - 
'circi iitas propoaionalitase» : quibus pronunc breur» • 
cati fiudendp relidis inceruptamdeliuiciOQUiu lib, f,' 
cxpofitiQQcm denuo aggrediamur • , 



* 
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radonem iiitelr Te habere dictui 
tur , qux mulripIicataB poflTuat fcfc' « 
inuicon fupcrarc. : - . - 

E VcIides in eeitia definitione duaram magnitudi- 
num ciurdem generis habitudinem rationem vo- 
cauic ,;<piatn nos cum altp quamplurimis. proportio^b' 
nem dicimus: nunc 'vero idem Auther in hac quinta r 
definitione exponit quidnam requirant dux quancita- 1 ' 
teseiufdem generis ad hoc,vc inter ie proportionem ■ • 
ha^re dicantur . Ait igitur , illas tantummodo raa- 1 ; 
gifitudines dici proportionem inter fe habere, qua- 
rum vtraque multiplicata ita augetur ,,vt alteram ean- 
dem fuperec ; fi vero alterucra quantttmu» mulcipii- 
catt numquam alteram excedat nullam proportionem 
inter le haber« dicuntur • Hinc diameter, & latus 
quadrati dicuntur bsbsre proportionem, licet irratio- 
mlem,quia latus per i", multiplicatum diametrum ex- 
cedit . £ contra Vero iMiligitur ex ifta definitione non 
iblum inter lineam finftam , 8e infinitam, verum etiam jri 
inter angulum coata^us , & angulum redki lineum ]r4i 
nullam dari proportionem, quia linea finita quomodo^ 
cunque tnultiplkata niinquaro potelt fuperare lineam 
Infinitam ', necangulus^ibatadlus qiiantumuis multiplis _ 
catus, tamen lemper minor exiitiequouis angulo re^- 
lineo etiam miaimos ^ demoafira- U 

' . Jl 



• i 
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. - In eadan ratione dicuntur efTc mi^Ituduic^ - 
prima ad fecotKiam , & tertia ad quartam, cum 
primae, & tercig icquae multiplicia, a fecundae, 

& quarte aeque multiplicibus ( qualifcunquc fic 
haec muldplicatio ) vtramque ab- vtroqiie vel 
vna deficiunt , vel vna aequalia funt , vel viu ex- ' 
jteduntj liea, quae inter fe refpondcnc,{uraaa; * 

• tur. , ' : ' ■ ■ ' ” " ■ ■ • 

• ■ ' ' . . ■ : 

N hae definitione Euclidesexponit quafnam omdi<* 

X tion^s apud -Mathematicos requirant magnitudine*»;’ 
vc eandem dicantur* habere proportionem .-Quod to- 
tum efficit confugiendo ad. xarum xqiie pniltiplici^^ , 
vt comprehendat omnes magnitudinum, proportionef» j 
um rationales , quam irrationales ..Sini; igitur qu^r. i 
tuor magnitudines A>’prima j B , feciinda^yC , tertiaj 
& ,D^. quarta i fumanrurque primaB_,& Certiae aeque 
multiplicia fecandumquamcunque uiwciplicationem) < 
£, quidem ipliiis A , primx j & F » ipfius C > tertiae : . 
Jl^fnuo fumantur fecundae , & quartaei,_alia;xque mut- - 
tipjidcia fecundum quamlibet multiplicationentj G, 
quidem ipfius B , fecundae ; & H , ipfiusD , quartae . 

^ C^qpofito^fi fumpta aBque,.mu.I$ipiici3,prout inter fe 
*| rmpbndenc,conferantur, nempe multiplex primae E, ; 
cum roiiitiplici fecundae Qi & multiplex tertiae F, . 
cum multiplici quartae H ; deprehenfumque fufut fc- ; j 
eundum qualcumque multiplicationes ea taliter inter 
ie ftare, vt fi E , multiplex primae magnitudinis A, 
'minus fuerit , quam G , multiplex fecundae magnitu- 
dinis B; etiam F j multiplex tertix magnitudinis C, 
minus fit, quam U , multiplex , quartx magnitudinis 
P ; Amt fi £, xquaUt fuerit ipfi G a etiam F > aequale fic 

' ' ipfi 
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ipfi H : iittt denique, fi E, maius fuerit quam G) eciatn 
F , maius fit quam H : quod totum nil aliud efi quam 
Vtrumquc ab vtroque vel vna deficere , vel vna aequa- 
lia cfle , yel vna excedere i hocque femper fuccraat 
neie in vllio genere multiplicium contrarium poflit rc- 
periri QUo liante dreerur eadem eli-propottio prim* 
magnitudinis A , ad fecundam B} qus- eft proportio 
tertia? C , ad quartam D. 

Similiter fi quatuor quantitates concedantur^can- 
dem habere proj^rtionem, concedendum quoque tnr,J 
qua? libet atque multiplicia prima?, tertia? collata' 
cum quibuslibet atque multiplicibus fecundat, quar- 
ta? , habere defe^Qs , atqualitatis , 'aut exceflliseali- 
dem conditionem, cum definitum, & definitio debeant j 

.femper reciprocari, •' -- 

.1 ^ 

Quod totum vel 
melius intelIiga-1 
tur, placet vnum? 
exemplum in nu-’ 
meris addticere,ex 
quo apparebit de- g 
fe^us , arqualftasi j 
& excefius in ipfis 
multiplicibus , ve 
fupra didhim elh 
acceptis, , 

■ ' ’ i - r . . . • . • 

> * I 

VIL’ 

J- • . . . ^ ,, , 1 , ^ ^ ; 

autem eandem rationem liabea- 
- ^ • tes* pixMaottioaales vbctntijri'-*'— 

*■- t • .*•*••> Jm ^ \ • > 

I magnitudimimAB, CD , caderA-ft pi'dpdrfei6 A,l 
ad B; qu« ad D , iftat magnitudiaes proportio- 
nales dicentur, 

.•"t,- .I'" ...-u-jv <■ i‘i m;)*» 

• 1 a J * 

ynh , 
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- Cum vero *quc multiplex prim* magnitu- 
dinis cxccirerit multiplicem fecundae 5 At mul- 
tiplex tertiae non exceflerit multiplicem qua- 
XX j.tunc prima ad fecundam maiorem ratio- 
nem habere dicetur » quam tertia ' ad, quar- 
tam. 

' V. < 

1 . N hac definitione Hticlides declarat , quam condi- 
tionem habere debeant quatuor magnitudines, ita- 

t ut prima habeat ad fecundam maiprem proportionem, 
quam tertia ad quartam , dicendo Si primat , & ter- 
nae fumpta fuerint zqux mulcipUcM-) 4tem fecundat, 
& quartae alia atque multiplicia , deprebeniiimq^ fue- 
rit aliquando ( licet non femper ) multiplex primas 
. maiuseffe multiplici fecundat , at multiplex tertiat ma- 
ius non effe multiplici quarta:, fed vel minus, vel 
i atquaie , dicetur maiorem effe proportionem priqic 
' magnitudinis ad fecundam, quam tertiat ad quartam. 

f' IX.' ■'*- 






i 



Proportio autem In tribus terminis pauciflimis 

confiftit. 

I D , qnod Euclides rationem nominat Interpreta 
' proportionem vocant ; illud vem j, quod nomiiie 
proportiontt ab ipfa Euclide appellatur, id ipfum In- 
terpretes pariter Proportionalkatem locant, vc etiam 
^pra monuimus » (^pniam vero omnis proportio ha- 
.bet tern^ippn^./tikoalf nt^ , & confluentem y & 
cum proportionalitasflit rationum /imilitudo y.necefie 
eft inomniproportionaiiutereperiri, vt minimum, 



r i f # . 
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trestcrminoi, fi jueric pcopoa.^alica%c(Hmnia« &i 
quacuor • fi fuedc difcreta .. ^ ' 






'X* 

, . Cum vepo tr^ fuerliit ^^S 

portionales , Prima ad cerciam dbiplicax^. ra- 1 
tionem habere .dicimr ,ciuf qu^ haba' ad 
iecuiidam : At cnm quatnprvmagnitudines pro- 
portionales fuerint 5 Pritha ad quartam tri-l 
plicatam rationem habere dicitur. eius ,,quam- 
iaabet ad fecundam > Et femper deiueeps, vao 
^plius, quamdiu proportio extiterit. ’ , ’ 

P Roclariori incelligccia huius deHnicioti'g aduer- 

' tendum ,quod fi tuci int magnitudines A,B>C^D, 

£ ^&c• continue proportionales , itauc eadem fit pro- 

r irtio A, ad B,quae B , ad C C • ad O »&,D , ad 
, proportio A, pnmz magnitudinis;, ad C, tertiam 
magnitudinem dicetur duplicata eius proportionis, 
quam habet A,prirna magnitudo ad B, nugnitudinem 
^eundam : quoniam inter A, &C jdu« proportiones 
reponuntur , qu« asqua‘es fune pn>portioni A , ad B, 
videlicet propottio A , ad B , & B, ad C » vt propterea^ 
.proportio A , ad C > intercipiat quodammodo propor- * 
tJonem A,' ad B, duplicatam, idett bis prrtinc^fitai|i. 

In fu per <^an^ em rationem proportio primar magni- 
tudinis A, ad quartam' I) , dicetiir' triplicata eius pro- 
portionis, qu^ habet A, ad. B,&c. ' ''.j 

Aliqui interpteies exponunt hanc definitionem d|-| 
cendo , quod iii pluribus quantitatibus proportionali-} 
bus prima ad tertiam habet duplicatam, rationeiii ciu^l 
quam habet ad fecundam ; quia illa iftids fit dupla; 
quod tamen falfifli mu m eft , Quis namqiie affirmabit 
IQ i ft is. numeris contique proportioflalibus a5* 5* *. 

' - - . - • - • ‘ -pro. 
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fl^oportro«ett ad i.duplair efle proportioiri» sf) 
'I ad 5. cum ilU iftias fic quintitplaJ^' ’ • - • 



* Hbmolog*, fcii''(im'acs; ratione maguitudmes; 

dicuntur antecedentes quidem antccedciir 
; " ' ' tibus i confluentes verO con- ■ 

* ;r:r.;^-T - 'feqiientibus. 

Kirr';:,; • •. :: . . 

, * 4 ^ 

E Velides fopra definiuic , proportiaoalitaccm effe 
f proportionam fimilitudincm ’5 nunc vero expo- 
nit , ettaoiterminos, feti quantitates dici fimiles , vel 
homologas. Docet enim '^antecedentes magnitudines 
appellari hcmologas, (eu hnuies proportione inter (e, 
nec non etiam confeqiicnrcs. Si enim eft proportio 
I ad 6/]uar C,ad D i dicetur quantitas A, limilis quan- 
I citati C 5 & B, fimilisquantitan D, Cum enim habeant 
(imilitudinem proportionum, neceflfeeft etiam, vtram- 
que magnitudinem antecedentem vtrique confequenti 
eodem modo atqualem , maiorem « vei minorem Cj^ 

' ilere>vt in ^«defin. monuimus, 

XII. 

Alterna rado, efl Tumptio antecedentis ad ante* 
cedentem, &confequeutis ad confequentem. 

I N hoc loco Praeceptor explicat lex modos argumen* 
candi in proportionibus . Primus dicitur proportio 
alterna , feu permutau : Secundus, inuerfa, feu e celi- 
is Crario: Tertius, compolido rationis ,"feu coniunfta 
propdrtipnalitas : Qarciis, diuilio rationii!, veldifiun- 
Jiftaprpportiorialitas: Quintus, conuerfio rationis, fiue 

J * Cuerft proportionaJitas ; ^Sextus demum , cft propor* 
V ^ ' ' tiq 
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cie ex vqualitate , (eu acqtia pro|>ortin , ‘ J 

Quantum igitur ad primum’ dicit Euclides , AIter«! 
na j feu permutata proportio eft , cum poAtis quatuor 
magnitudinibus proportionalibus A, C, D, infertur 

earraem e(Te proportionem antecedentis A, ad antece- 
dentem Cj quam habet conrcquens B , ad conlequen- 
cemD. Vnde Authores lic formant huiurmodi argu* 
mentationem i Si eft vt A, ad H , ita C , ad D } igitur 
permutando ^ (eu viciflTim erit vt A, ad C, ita B,ad D. 
Quod verohzc argumentatio (it bona ad Propof. 
huius libri demonftratur , dummodo tamen quatuor 
magnitudines fiat eiufdem generis « 

XIII. 

« • • 

Ihncrfa ratio , cft fumptlo confeqtientls, ccu 
- antecedentis, ad antecedentem, veUicad ‘ 
^ ■ confeqiientehi . 

? •' i 

% 

S I ftierint quatuor magnitudines proportionales A, 
B, C,D, hoc modo , vt A , ad B, ita C , ad D , & 
inferamus ita effe confequens B , ad antecedentem A>- 
vt confequens D , ad aliud antecedens C ; dicemur ar- 
gumentari ab inuerfamroporeione. Authores (ic for- 
mant idatn argumencKionem . Vt eft A, ad B, ita C, 
ad .D : igitur conuertendo , vel c contrario erit quo- 
que B , ad A , vt D , ad C. Quam argumentatioiiem 
bonam eiTead C919II, propof, 4, huius libri ofteaden- 
duiaeiii* • 




■ifiuk 






SP^CL* BLEM. 

• i _ . . 

XIV, 



Compofioo leonis , cftJiimprio anccccdcntts 
cum conTequottCjCcu vnius, ad ipfam . 
confequentem . 

S it prop«rtift AB , «d BC » qu*DE « ad^F S ieailK* 
^tiirque cam "pariter eife proportionem tbttts 
AB . & BC , fioiui . ad coniMuentem BC , <)i»m habtt 

* totumDF,exDE.&EF, 

compofitum » adconfeou^* 
cem EF ; dicetur huitiOnodi 




argumentatio compoiitio ii* 
tionis • ex eo quod ex'iutw 
dente '& eorif^ueate ccotn* 
ponatur, aliud antecedent. 
Mifquc verbit fit h*c argumcntitio. Vt AB , ad BC, 
ita DE, ad EF ; ergo componendo eiit vt AC, ad BC, 
ita DF ,ad EF. 'lk>nitaa huius argil«i*eft«tteBi*c^^ 
hiaturinhoclib. propof.iS. 

Quo argumentandi n»odo addi poflunt alii duo,quo» 
rum primus dicitutcompofitio ratibnixconuerlajquan- 
doYcilicet fnmitur antecedens, & confequen* , vt voa, 
qu* cum antecedente conferatur dicendo. Sieftvt 
AB; ad BC , ita DE; ad EF ; ergo eft etiam AC, ex an- 
‘iecedentc , Be confeqttcnte compofita ad anceccdajtem 
*AB,'vc eft DF/pariter cx antecedente^ confejpwn* 
te conilata,ad antecedentem DE. Quam argumeiifa* 
tionem efle validam ad Bropof. 1 8. huius lib. demon- 
ft rabimus j in qua hoc dicendi modo vti poterimus: 
Er»o per compofitionem rationis conuerfam &c. 

A Iter, poftea modus dici potefl , compolitio rationi* 
contraria j quando nimirum eadem magnitudo ante* 
I cedens refertur ad antecedentem , & conlequqntem, 
! ceu ad vnam , Vt fi eft AB, ad BC, vt DE »ad EF , in* 
l feri- 
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'frrfmns cempoficionem'raii<Jms contriiriam j loitur erit 
vt AB « antecedens ad'ft>tam AC, ita DE-, ^ceceOTO» 



ad ipilm DF ; qu<^ pariter ad Propof.xl.huiua often-j 
detur • . 



• XV.- : ; 

Diulfio rationis, eftfumptio exccflus,qub an- 
tecedens fuperat confeoaentem , ad 

conTequentem. 

\ 

V Erbf grafia iidicatiif qu* propoitin eR tbtm* 
Ab, ad CB, eadem elt totius PE, ad.FE : igitur 
evit &cxceflus AC , ( quo antecedens confequeniem 
fuperat ) ad CB , confequentem , vt exceflus DF , aUj 
conrequcntcm FE. in h^cargumcntaeiqyc 
iti loquentur :'ergo diuidendo &c.-Harc iiiatio o ten^ 

denda erifad Propof, J7, huius lib. 



XVS. 



! 



1 i I 

Conuerfio ratioriis eft fumpdo ahtecedams ad 
' exc'^iim , quo antec^cf^ fiipefat ip- . 

; . ‘ fam coafequ^t^.? j . 

S I hoc modoargiinicntetur 

tudo AB ;; ad CB , iti tota DE , ad FE *• 

- - ' • etiam efii «dw AB,{ 

A IV ad AC, exceflum,vc 

6e i id □'F , dicemur 

A P" perfdhucrfiohcmratio* 

■‘■U « y» ^ ^ r - nisirgumenrtti.-Vnde 

cr«o per comierfionein 

Na” ’ 






fi?<? EVCL. ELEM. 

racion»&c. Qui modus argutnencaodi confirtliatur ia 
CoroU.fiopof.1 9, huius libri , 

xvir. , ; 



Ex qualitate ratio cft, fi plurcs duabus fint 
I magnitiiciines , & his aliar multitudine pires, 
qu2E binjE , & in eadem ratione fumantur : cum 
; I vt in primis ma^iitudinibus prima ad vitimam, 
fic & in fecundis magnitudinibus prima ad vb 
timam l^e habuerit. 

' Vel aliter. Sumptio extremorum per fub- 
f dudUonem mediorum. < 






fX 






<A 



S int pliires tnignitiidines duabos’A,B,C,& totidem 
D* E,F, fintque bin*, & bin* in eadem ratione, 

hoceft A, adB, vtD,ad 
E,&B, adC, vt E, ad F. 
Si igitur colligatur, pro- 
pterea eam efle proportio- 
nem primae magnitudinis 
A , ad tertiam C , quae ^ 
D .quartae ad F.fexuni; 
dicetur huiufmodi " argu- 
mentandi forma ex aeque^, 
_ _ _ - _ - liue ex aequalitate, in qua 

AS C P £ JF icilicet extremae magniui* 

"dines (ubdtnSis medip 
colliguntur habere vnam , eandemque proporcioaem 
inter le. ^ 

Quoniam vero duobus modis licet ex aequalitaeeu^ 
giiere , videlicet ordinate procedendo, vel ordinem 
perturbando , Euclides duabus (equentibus definitio^ 
nibiis exponit quid fic ordinata % & quid perturbata 
proportio, 

XVIII. 
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Orduiata ptopottio eft, cum fuerit,' ^em- ' 
admodum antecedens ad couTequeritem , ita an- 
tecedens ad coufequcntem : fiicrit edam , vt 
confequens ad aliud quidpiam » ica coofequens 
ad aliud quidpiam • 



S T fuerit A^adB^vcD^adEi nirfiifque vt B , con- 
fequens ad aliud quidpidm , nempe ad C» ita c<m- 
fequens E^ad aliud quidpiam nempe ad F j dicetur u- t 
lis proportio ordinata ; ouia idem ordo tam in primis, , 
quam lecundis magnitudinibus (eruatur • Huinlmodi 
argumentaciodemonllratur ad PropoCaa« huius lib. 



Perturbata autem propordocft,' ^‘m tribus • 
pofitis magiiitudiiiibus , 8c alijs, qua; (int his 
idulcicudine pares, yt in primis quidem magni- ^ 
tudinibus fe habet antecedens ad conlequentem, 
iu in fecundis magnitudinibus antecraens ad t 
confcqnenrem : Vt autem in primis m^nitudi- 
nibiis coniequens ad aliud quidpiam , uc in (e> 
eundis magnitudinibus aliud quidpiam ad an- 
tecedentem , , , 



S T fic quemadmodum A, ad B,ici B,ad F; deinde vt j 
in primis magnitudinibus B, confequens ad C, 
alrtid qti dpiam, ica in fecundis magnitudinibus aliud 
qnidpiani D, ad antecedentem E, tunc huiufmodi pro- ' 
portio nuncupabitur petturbata , ex eo quod non ler-. 

N 5 ’ n«uf 




|t^8t E^€LIBL§M. 

lietur idem ordo in rnagnitudinam proporcionibuic 
Haaceffe optimam arautiteinit^neni in propof. zj, 

' ' Kithic 'libri demonfiratur. 
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I 1 

nuhis - libri demon ftratur. 

' Aduertfdu tamf eft^propofi 
tienem tam ordinaradn» l)ui 

^rturb^tam' extrjemorupv 

5 ^ ' eandem propprcipnem Tem* 

. ■ yr ; pg|, inferre esf aequalitate, 
p / I ' 'eteiam fi plus quam tres ma; 

[ i, 1 i X gnirudines proponantur j vl 

A B C H! F Propof. zz. & zj. huius 
' ■ , ' • ■ : ■ , ' 1 *'» ■« 

P R d P O S. t. V Trtt O R. _ 

Si fiiit qnptcu0qiie magmtudiaes qaotnmque 
' magiiitudinutri «qualium numero, (Ingu^ 

" fingulamm, aequen\ulppliccs 5 quam mulfr 
t plex vnius eft vna magnitudo , t^iunuldpli* 

• CCS erunt & omnes omnium- 

I - 1 A -- 1 ft-.xirc CJ" ; t j 

S I fint^quotcunqimagnitudinef A8,CO,toeidctnnu* 
rgnitudiouip 8,.P,«que mtllcipi cei - Pico ma- 
gqitUdioet A li . C bmul tam effe multiplicef ma- 

gnittidiilum E,F,iimul,quam eft multiplex AB , ipwut 
V ' ' 1.^ * E, vel CI>,ipfiusP. Prob,' 

k ' I*' t Cura enim AB, G D, fint 

> Vi arque lOuIcLplices . iplarum E, 

-V .* & 5 AB. diuidatur in ma- 

snitudines 'A G, GH, HB,“ 
ipfi E, afqualet,‘etum CD/ 
in magnitudines CI> IK, KD, 
ipli F , atqiiales dhiideturi 
^ eruntqu e magnitudines C I, 
^ IK, KD,tot ntimero.quot funt 
magnitudines AG, GH , HB, 
tam mukiplex eft AB,iplius E,qtja multiplex eft 

‘ — CP* 
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CD, ip/iiis F; Quoniam vero AG, & E, atqiiales* fune j/ 
irucr fc fi ipfis addantur a?quales CI, & F, (a) erunt l 
AG,CI, fimul aequales ipfis E, & 
modoerunt GH, & IK , fimul aequales ipfis E, & f , fi' 
mul j Ncc non etiam HB, & KD, fimul ipfis E, &¥, 
fitnul «quales erunt . Quoties »K>«ir E, m AB, vel 

F, tnCD, continetur, toties etiam E, F, fimul in AB, 

CD, fimul comprchendunwr; Weixiuc quam multh 
plex eft AB, ipfius E, tam funt multiplices AB,CO, li- 
mul iprarum E, & F, fimul, vt conflat ex 
defin. huiiu libri . Quare fi fint quofeunque 
dines , qotcunque magnitudinum , 8cc, Quod er»c «- 
mooflrandum • 

SCHOLIVM. 

Hxc propofitioin quacunque proportione ad pro^ 
pof. IX. huius libridemonftacurj nempe umm pro- 
portione rationali^quam irrationali* 



PROPOS. 2. THEOR. a. 

Si prima fcciindx aeque fueriut multiplex , atque 
tertia quartae j fuerit autem, & quinta fecun- 
dx xque multiplex atque fexta quartae erit cc 
compofita prima cum quinta , fecimdlfe xque 
multiplex, atque tertia cum fexta , quart* , 

^ Tt prima magnitudo AB, tam multiplex fecu^» 
S C,quam eft multiplex tertia DE , 
fus tam multiplex fit quinta BG , lecundx ^ . 

multiplex eli fexta EH, ipfius quare* F. Dico pr - 

mam AB, vna. cum quinta ctt”tStia 

tiplicem cflefecund* C. 

D£, vna €Utn i'cxc4 EH> compofita « ipfius ’ 



i r 



laocj EFCL.ELSM. 

Prob. Ci!m enim Ali, DE, fint xqiie mntcipliccs fp 2 

(arum C,& Fj erant 
in AB, toc magnitu- 
dines aequales tpii 
C , qtiot (ime in 
Cl— ? xquales ip/i 

' _ F, Eadem ratione 

erunc & in B G, tot magnitudines aequales ip/I C, 
quot fune in EH, aequales ipfi F. St igitur aequalibu* 
miilrifudinibiis AB, DE, addantur xquales iriulcictidi- 
nesBG,EH, toties comprehendetur C, in AG, auo- 
ties F, in DM. Ideoqitetam multiplex ericAB, prmu 
componta cum quinta BG, ipfiiis feciindx O, qtiam 
multiplex efl DE, tertia compofita cum fexta EH, 
iphusquartx F. Si itaque prima (ecundx xque fuerit 
multiplex , Scc. Quod erat oflendcndiiui , • 

S C H O L I V M . ; . 

Hoc totum pariter concltSdlturab Euclide in omni^ 
genere proportionis ad propof. 14. huius libri , 

PROPOS. THEOR. 5.' 

Si /it prima (ccunda: xqiicmultiplex , atque ter* 
tia qinrtx; fumantur autem aequerhultipliccs 
prinix, & tertix : Erit & c.v xquo , fumpta- 
rum vtraque vtriufquc xque multiplex , altet4 
quidem (ecundx, altera vero quartx . 

Tt primamagnituda A, tam multiplex fecundx B, 
qinmmulcipfexeft tertia C, quartae D, (timan- 
I nuque E, & F, aequemiiltiplices ipfarum A, & C, 
j E,, quidem ipfius A, & F, ipfius C, Dico cx aequ» 

■ tam 





A 1 1 \K 

tafn nwltiplicem e(Tc E, ipfius B ,feain<f*; quaminul. 
Hplexcft F, ipfius D, quartae . Prbb. Cum enim E, 



Hi 



Ci 
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Mi- 
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Si F, fincxquemtiltiplicet 
^famm A, & C; fi di* 
itribtiannir E,& F, in ma- 
gnitudines ipfis. A, &C» 
aequales • vt v. g. in EG« 
GH, HIj xqnalea ipfi A; 

Sc FK, KL,IM,aiquaIe« 
ipfiCi Erunt toc partes 
in E , aequales ipfi A, quot 
funt in Fj aequales ipfi 
Ci (^oniam vero E G> 
FKjXquales fiinc ipfisA, 

Sc Ci^nc autem A,& 

C » aequ^tiltiplices ipfa- , 

. rum B, 8rp , cx hyp<> | 
Aefi : emnt fe EQ, FK, carundem B, l^aequemulti- * 
plices . Quoniam igitur EG, prima magnitudo eam 
e|l multiplex fecundae B, quam eft multiplex FK, cel- 
tia, ipfiusquartatD: Item GH, quinta tam mdltiplex ^ 
elt eiuiHem fecundae B, quam multiplex ICL , ^xca I 
eiulHem quartae D, (a) Erit compofita ex pri- j ti 

ma, & quinta tam multiplex ‘fecunda; B, quam eft I . 
multiplex FL, compofita cx tertia , 8f fexta , ipfius J 
quartae D. Rurfuiciim fit WH ^prima tam 'multiplex j. 
fecundae B ,quam multiplex ell tertia F L , quartx f 
P,vt iam demon ft ratum eft : fit aittena & HI, quinta * 
tam multiplex fecundi B, quam eft l M, fexta multi- 
plex ipfiusqiur X D: (b) erit & EI, compofita cx pri- 
ma , Si quinta tam multiplex fecondx B , ^quam eft 
FM, compofita ch tertia, Sc fexta ipfius qinrtx D.’ Ea- 
demque eft ratio, fi plurcs fuerint partes in ipCs E, Sc 
I; fi ergo prima fecundxxque fit multiplex, atque 
tertia quartae, Eec. Qjiod 9ftcQ4cQdum erat. 
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SCH.GI.IV, M. 

Hac theorema non fblum in maonitudinlbus 
multiplicibus , fed etiam in omnibus proportion^tu . 
oiteodetur ad propof. zz, huius lib. 

PROPOS. 4. THEOR. 4. 

Si prima ad fecundam eandcnv habuerit ratio- 
nem, & tertia ad quartam; Etiam a:quemul- 
tiplices primae , & tertiae , ad aequcmultiplices^ 
fecimcioe, & quartae, iuxta.quamiiis ijiiiltipli- 
catiouem, eandem habebunt rationem, fi^ 
pro vc inter (e rcfpondent, ita fumptae fuerint. ‘ 

V ' \> 

S it proportio Aj ad B, qu* C, ad D, fumanturque , 
prtmx A, & cerciae C, xqiiemiilpplicet B , & Fj 

Item fecundae B , & 
quartx D , aqiic mul-' 
tipIiccsGifc Hjiuxta 
qiiamuis naulriplicacio- 
nem : fiue enim E , F,l 
«que multiplices fune 
Jpfarutn A,C, ficuc 
G, H , ipfarum B , D,. 
iiiie non . His poficit' 
condat ex def. 6. hu- 
ius libri, fi E, deficit» 
i G, etiam F, de ficic 
abH } & fi E , zquaiis 
cd ipfi G , etiam F, 
cquaiem ede ipfi H; & 
denique fi E, excedit G, etiam F,cxcedere H;alioquin 
iUon edet eadem proportio A, ad B, quzC,.adD, 
contra fuppofitum • Dico iam multiplicia primx , dP 

C«J> 
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certix non folum vna deficere i multiplicibus fecun- 
dx« ac quarrx^ aut vna xqiialia enfe,auc vna excedere, 
vt diximus, fed eandem quoque proportionem habere 
inter (e, nimirum ita elTe E, multiplex primx A, ad 
6, multiplicem fecundx B, vt F, multipica tertix C, 
ad H, mulcif)licem quartx D. Hoc elt fi rurilis, £« 
ftatuatur prima magnitudoiG, vero fecunda; F, ter- 
tia , & H, quarta*: fumanturque ipCirum E, F, xque- 
multiplicia qualiacunque ; Item ipfaTumG,H, alia 
quxeunque etiam xque multiplicia ; Multiplicia ipfa- 
rum Ej F,d multiplicibus ipfarum G, H, vcl vna defi- 
cere , vel vna xqualia efle < vel vna excedere , prout 
vultdefin. 6. Rnrfus capiantur K , ipfarum F, 
xque multiplices; nec non etiam L , M , xque multi* 
plices ipfarum G , H . Quoniam igitur tam multiplex 
efi E, prima ipfiut A, fecundx quam F,rcrtia ipfius C, 
qizartx ; fumptxque funt I, & Ki multiplices ip* 
iarum E, F, primx, ac tercix : (a) Erunt ex xquo ) ,K« 
xque multiplices ipfitrum A, C|fecundx , & quartx. 
Eadem prorfus ratione erunt L,M,ipfarum B, D.xque- 
miiltiplices. Et quia ponitur proportio A , primx ad 
B, fecundam,quxC, tertix ad O, quartam; ofienfe- 
que funt I, K, xque multiplices primx,& tertix A^C; 
item LjM, xque multiplices fecundx, 8c quartx B, 
D, (b) fit vt fi I, multiplex primx deficit ab L , mul* 
tiplici fecunvix, etiam K, multiplex tertix necellarfo 
deficiatab M,multiplici quartx :& fi I, aequalis elt 
ipfi I, etiam K, necefiario fit xqualis ipfiM; & de- 
mum fi I, excedit ipfum L, etiam K, necefiario ipfam^ 
M, excedere debeat :Idemque oltendecur in quibuf- 
cunque xque multiplicibus magnitudinum E, & F; 
nec non magnitudinum G, & H; quia (emper* hxc 
xquemultiplicia, quxeunque fine, (c; xquemultipli- 
cia quoque erunt magnitudinum A,C,& BD. Itaque 
cum I, & K, fint xquemultiplices primx E, & eertix 
F; Item L,& M, xquemultiplices fecundx G, ^ quar- 
cx Hjofienfiimque fit, fi I> multiplex primx mToor 
fuerit , qui^m L, multiplex fecundx ^ multiplicem ter- 
tix 
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ti* K, mmorem qtjoque cflc , qdam M , mtilcipirceai ' 
quartae; fi xquaJIs, aequalis; fi minor, minor; aeque 
hoc totum contingere in quacunque miiftiplicacione:' 
fd)eritvtE, prima ad G,‘ fecundam ,ica F, tertia ad 
H, quartam . Si igimr' prima ad fecundam eandem 
habuerit rationem ',&c. Quod erae demonftranduniJ ' 

, ’ / C O R 6 I 1 A R I V M, 



[ • Ex modo didlia facile detnonftrabitUrlnuerCi ratio, 
quamEucIidcsdef.j j, explicatiit jhoc elt , fi qiiatuor 
‘magnitudines fuertht proportionales ; eafdem e con-‘ 
tra,feu inuerfti ratione proportionales cfle. Sic enim 
A, ad R, vt C, ad D. Dico efle cohuertendo, vc B, ad 
•A, ita D, ad C. Sumptis enim E, & F, aequeraulti- 
plicibusipfarum A, primae, Sf C, tertiae ; Item G,H, 
xqtiemuIciplicibiisB, fecundx,& D,quartae: quoniam 
ex eo, quod A, prima ad B, fecundam fe habet vt C, ’ 
I tertia ad D, quartam, fa) neceflario fcquitiir fi E,. 
I multiplex primae minor fuerit quam G, mulciprex fe-‘ 
|aindx,vel xquaIis,velmaior,etiam F, maftipliccm’ 
jtcvtiae minorem effe,vel aequalem,vel maiorem,quam 
H, multiplicem quarta; ; quo fianteperfpicuum cfl ii 
i contrario G, maior fuerit quam E, vel aequalis , vel, 
minor,ctiam H,maiore fore.vel aequalem,vel minot^,* 
qpa F,fecundri quIcUnq ; multiplicatione fiimpu fue- 
rint hxcxque multiplicia. Si enim' vtraque E, F,' 
minor eft,quarn vtraque G, H, erit c contra vtraque 
G,H, maior quam vtraque E, F, &c. Itaque quo- 
jniam prim® B, & terti* D, fumpta funt aeipie multi- 
plicia G, H; item fecundae A, & quart* C, aequemul- 
tiplicia E, F; oftenfumque efi G,H , vd vna excedere 
£,F, vel vna aequalia efie, vel vna deficere ,recandiim 
quamcunqtie multiplicationem ea multiplicia fuman- 
tur ;(b.> cric vtB, prima ad A, fecundam, vtD, tertia 
^ ad G, quartam , <^od erae demonllrandum. 
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?ROPOS. y. THEOR. 5. 

Si magnitudo magnltudinisjEquefueritmal- 
'tiplex, atque ablata ablate j Etiam reliquare- 
liquac ita multiplex erit , vt tota totius . 

I Ta multiplex fit tora AB , totius CD , vt eft multi- 
plex ablata AE, ablata- Cf . Dico reliquam EBjta 
efle multiplicem reliqua: F D , vtcfttota AB , totius 

CD. Probatur. Ponatur 



A 









E E cnun EB, ita multiplex 
—t — — f cuiufpiam mai^nitudinis, ■ 

videlicet ipEus GC, vt eft j 
AE , miiltiplexipnus CF, 
vel tota AB, tetius CD. 

Quoniam igitur AE,EB, 
arque multiplices funt iplarum CF , GC ,• (a) erit tot» 
AB , totius GF , Ita multiplex , vt AE , ipfius CF , hoc 
eft omnes omnium , vt vna viiius : Sed tam multiplex 
etiam ponitur AB, iplius CD , quam eft multiplex 
AE , ipfius CF . Igitur AB , tam eft multiplex ipfius 
CF, quam multiplex eft ipfius CD ;atque id circo (b> 
zquales funt G F , CD i ablatq igitur commnni CF, 
'atquales remanebunt GC, FD, Tam multiplex igitur 
erit E P> , ipfius FD, quam multiplex eft ipfius GC; 
Sed ita multiplex pofita fuit ER , ipfius GC , vt AE, 
ipfius CF , hoc eft vt cora AB , totius CD. Quare tam 
. multiplex eft reliqui EB , reliqua? FD , quam eft tota 
.AB, totius CD. Si magnitudo ergo magnitudinis 
aeque fuerit multiplex &C. Q^od erat dcmouftran* 
dum • 
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SCHOLIVM. 

H*c prdpofitio vniuer«cdcmonftrabitur Propof.i jt 
in qua magnitudincf cuiufcunqiic proportionis cxhi- 
‘bcntar, 

\ , 

PROPOS. 6 - THEOR. 6 - 



Si du« 'magnitufiiiies duarum; magnitudinum 
fint aeqiie multiplices , dccjuscdam detra<St* fint 
carunacm a:(]ue multiplicas: & reliquae cifdcm 
aut aequales funt, aut aeque ipferum multiplices. 



1 



l 



S int magnitudines AB, CD, »qne multiplices ipfa- 
rum E, F j & dctradlae AO, CH , eariindem E, J, 
aeque multiplices . pico reliquas GB , HD , aiit etic 

aequales eifdem E , F , aut 
cette eatundem aeque m«U 
tiplices . Prob, Cum enim 






& 



c 









E» — * 



H D 



A B , fic multiple* ipfms E, 
& ablata quoque AG , ciuf- 
dem E , multiplex jerit re- 
liqua G B , vel zqualisipfi 
E, vel eius multiplex : aliaf 
inatqualif, vel non multi- 



* picx magnitudoadditamuN 

J tiplici componeret multiplicem , 

<1 Sit igitur primum G B , atqiialis ipfi E . Dico eium 
f I HD, ip(iF,efle aequalem. Ponatur enimCI ,»q« 

. I Iis ipfi F. Quia enim prima A G , tam eft m«ltip>e 
ij fecundx E ,qu;im tertia CH, multiplex elt qi^r at i 
V & quinta GB, aequalis cft feaind» E, ficut & CI, 
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ea ciqualis e(l qtiartar F ; (a) Eric AH^pnma<aim qum*. a i\ 
ea ita multiplex (ccunciac E, vt HI , tertia cum rcxta| 
multiplex eft quartar F : AtquiCD, ipfius F, er^it quo-j* 
que tam multiplex, quam A3, o»|iltiple»4Ul:^r^i.E.' 
'jEquemultiplicei igitur funt HI ,CD , fplitis F , (b)( 
Ideoqtie arquaics inter f« .- Quare dempta cdinmuni| 

.CH , remanebunt C I , H D , atqgales. Cum igitur. 
CI,pofica litxqualis ipfi F >eriq^oqueHD , ei dena 
'F » xqualis , Quod eft propufitum . ( 

Sit deinde GB , multip jex ipl iu^ E . Dicoi^ quo- 
'«queefleHD, mulciplicem^iius i-.l*(^ta'nl1nqtie CI,. 

'ita multiplici ipHiis F , vr eft multiplex GB, ipfius E^ 

;(c) erit vt prius AB, ita multiplex ipfius E,vt eft multi- 
plex HI, ipfius Fiquareiten»m(d; xquales erunt H I, 
'CDjatqueadeodempta communi CH , rejiqux et iain 
C I , HD , xquales erunt: Sed C I , eft ita multiplex 
ipfius F ,vt eft GB , ipfius E , ex hyp^thefi. Igitur & 

HD , tam multiplex erit ipfius F, q«am GB , ipfius E, 
quod eft propofittmx. Si igitur dux magnitudines dua- 
rum magnitudinum fint atquz muliiplices &c, Quud 
olicndendum erat • . T ■ 
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H 6 c pariter oftendetur Propof. £44 in oirni^enerc|| 
proportionis. . ^ 
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PRO PO S. 7. THEOR. 7. ! 

Aequales ad eandem , eandem habau ratiori^ :j 
& eadem ad asquales. 

S Ipt dux magnitudines A,B, inter l’e xquales, St 
tertia quxuis C. Dico A, & B, habere eandem 

prtv 
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proporeioaem ad C* Itemqoe vicitnm C, ad ipds A» 

- & B, eandem quo- 

1% ]|^ que proportionem 

“ ' ■- ‘ habere , .Prob. Su- 

£1 manturenim 

xquemulciplices ip- 
farum arqualium A> 
Bj(a) eruncque D, 
£, aequales inter fe. 
Capiatur^ demio T, 
vccupque mulciplmc 
iplitts C. Quoniam 
^ ig;ieur D,E>aequaTes fune vt vtraque, vel niinor fic 
I quam F/ vel aequalis, vel maior, iuxta quamcunque 
I multiplicationem ea multiplicia iiimancur . Quare 
cum D,E> arquemnltipltces primae A, & tertiae B, mi- 
noret i^t ipia F» multipHci fecundae, & quartae C, 
I (eft enim C, indar duarum magnitudinum^ vel aequa- 
b V Ict, vel maiores, 0 >) erit ea proportio primae, A,ad C» 
i fecundam, quae.temae B,ad eandem C, quartam. 

' Eodem modo oltendemus F,vel minorem ede vtra* 
que D,E, vel vtriqueaequalem , vel maiorem . Igitur 
cum F, multiplex primae, ac tertia; C,vna deliciat d 
D, et E> arquemultipli^ibtfc fedmda; A, & quartae B; 

. - vel vna aequalis , vel maiorj Cc^erie quoque ea pro- 
“ **• I portio primae C,ad ItKiundam A, quae terti* C,ad 

i quartam Bi quod ed prppolitum . Pol&t autem bre* 
uiusodendi h*c (ecunda pars percoroll. 4, .propoC' 
ex inuerfa ratione . Cum enim iam dt odenfnm ede 
A, ad C, vt B, ad erit conuertendoC, ad A, vt C, 

ad B. Aquales ergo ad eandem , eandem habent ra- 
tionem ;& ea^eoi ad squales* Quod erae dempn- 
draodiun» 
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PRO- 
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Inaequalium magnitudinum maior adeandem , 
maiorem rationem habet,quam minorrEt ca- 1 
dem ad minorem maiorem rationem habet, t 
quam ad maiorem . - 



S 



.H 

h- 



c 

-t— 



c 

1 - 



I 

r- 



A 



E 

Hh- 



B 
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K 

■ 



Inc inarqual» magnitudines AB, maior , & C ,mi- 
ner,terciaauteraqU2libetD. Dico proportionem 

AB , ad D, maiorem 
e/Te proportione C, ad 
eandem D. Ec e con» 
uerfo maiorem cfle 
proportionem D , ad 
minorem C ,quam ad 
AB, maiorem. Prob. 
Intelli"atur enim in 
maiore magnitudine 
AB , magnitudo AE, 

' . • squalis minori C , fit- 

que reliqua EB. Dein- 
de vtraque EB, AE, squaliter niultipltcetiir hac lege, 
vcGF, multiplex ipfius EB, maior quidem iit quam 
Dj At HG, mQltiplex ipfius AE, non fit minor ea- 
dem Difed vcl squalisjVel maior , Quoniam igitur 
du* IG, GH, arquemultiplices funt duarum BE, EA} 
^a) erit & tota F H, ita multiplex totius Affl vt HG, j 
apniisAE,hoc eft cum squales finepofitz C, 

AE. Capiatur quoque ipfius D, multiplex IK, quas 
proxime maior fit qnam HG . Abfcifa ergo LK , quas 
atqualisfit ipfi D, non critIL, maior q iara HG, Salias 
IK, non eflet multiplex ipfius D, proxime maior quam j 
HGj fcd & IL, maior quoque eflet quam HG . I 
fi IK, dupla fit ipfius D, pcrrpicuom dr IL, noaeflel 
maiorem q«am HGyCam >IG, polica fit minor quam • 

O D,hoc I 



1! • 
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EVCU e IBM. 

d Dthoceftquatn IL,)& ^dctrco HG, erit vel cquilt* 
** fpfi ir,.yel («aior: l^q{iiaFG«maior^(l470(i(a quan 
Dj LK‘, vero x«|ualis eidem D; erit quoque PG« ma* 
ior quam LK. Cum e^o HG» non minor ftc quam 
II , vt demonUracum ea, ied yel aequalis , vel ma^or^; 
erit tota^Hymabr quam IK. kaque cum PH, HG, 
fincaequcnuiitiplices primx AU, tercix Cj^que 
IK, multiplex ipfius qux ad inftar eft fecundx , & 
quartx : fit autem FH, multiplex primx maior quam 
IK, multiplex fecundx: at HG, multiplex tertix non 
^iit oMio^quana lK*nmlciplqx quartx , immo min^ 
|‘.ex hypothefi.f fumpcaenim e(l IK , multiplex ipljiu 
P, maior quam HG,) fa) erit maior proportio prU 
mx A3, Ad P, fecundam , quam C, tertix ad D, 
quartam;- . 

Quoniam vero e contrarb IK, multiplex primx D, 
(poiVttur-enim nunc D, prima, ac tertia; C, fecunda; 
^ AB, quarta) maior eft quam HG , multiplex iecun* 
dxC; At -IK, multiplex tertix D, maior non eft quam 
FH, multiplex quanx AB, immo minor, cum FH, 
maior fit, quam IK,vtoftenfuqi eft : Cb) erit maior 
proportio D,<primx ad C, fecundam, quam D, ttrtix 
ad AB, quarum; quod iuit propofitum . Inxqualium 
igitur nyign^udiavun maiorad eandem • &c. Quod 
cracofteode^um. 



V^O^OS. 9. theor. p. 

t 

M eandem , eandem habent rationen^ 
i squales funt inter .fc: Et ad ,qijas .eadem 
eandem habet radonein,hs quoque inter fe 
(lint squales. , 



H Abeant primum A, 8rB,eandem rationem ^adC. 

Dico A, & B, efte inter fexquates . Sic .dpa>i| 
fi fieri poteft, altera , nempe A, maior, & B, miioor; 

1 (a) eitit j 
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^11 1 

(a) igitur awior ptoportk) majons A<a4 C.qium 
' . otiooris B eandem C; 

quod «it corura fu^f oii- 1 
tum. ^lon rc^o jn^rqua*' 
lei funt A,5c B,fed aqua- 
les . Habeat deinde ,C, 
eandem proportionemad 
A,&B. Dico rurfui A, 

& B, eflearquaies. Nam , fi altera , nempe A^ eflct 
maioryj&; B,UHner;^bi} h^beict Ct^dB, minorem, 
maiorem proportionem, quam ad A, maiorem j qu<^ 
pariter eflet coatra hypothefin. Non igitur maior erit 
A,jquam B,frdaequ^is. Qu* igitur ad eandem, ean- 
dem habent rationem « &c. Quod fuit demon*.] 
ftrandum • 

/■*' * i 

PROPOS. I©. THEOR. i®* 

Ad eandem magnitudin^ rationern haben-;j 
riiim', qu« maioremjrdtioncm habeP » iUa ma- 
ior eft ; Ad quam autem eadem maiorem | 
rationem habet, illa minor eft . ' *■ 

i » 

« 

H A^at in primis A, ad C, maiorem proportionem,' 
quam B, ad eandem C. Dico A, maiorem cflei 
a]uam B, Prob, Si enim A, 
Joret ipfiB, aequalis, (a> ha- 
berent A,&B. eandem pro- 
portionem ad Cj Si autem Ay 
tninor eflet quam By (h> habe- 
ret B, «naior ad C/proportit^ 
nem maioicm^quaro Aj U>i- 
OoradeandemC.qliod cfl fomra fuppofiw * Non 
efti®itur Ay*quaJlby vet muaorquavjv ij, Icd maior, 
«abeat Secundo C, ad' B, maiorem proporii^emy 
«uam ad A, Dico patker B, minorem dk qu^m A. 
^ . . O • Non 
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41 » evcl: 

Non enim arquaIiseritB« ipfi A; (c> alioqut habertt 
C, eandem proportionem ad A,& B,quoci cft con- 
tra hypothenn. Neque vero B, maior erit quam A,(d) 
alias haberet C, ad minorem A, m;^iorem proportia> 
nem, quam ad B, maiorem ; quod magis eii; contri 
luppomum . Minor igitur cft B, ^uam A, quod eft 
propofictim. Ad eandem ergo magninidinerd ratio- 
nem habentium , &c. 'Quod erae denionftrandum. 

PROPOS. ti. THEOR. II. 

eidem funt easdem ratiooes , & inter fc 
funt easdem . 

• . 'i 

S int proportiones A,ad B, & C, a3 D, exdem pro^ 
portioni E, ad F . Dico & proportiones A , ad B, 
& C,ad Dj eaCdem efle inter (e (ecundum defin.tf.hoc 

' eft iumptis 







C 

—i 

L 



atquemalti- 
plicibus ip> 
larum A,C; 
item atque* 
multiplici- 
bus ipiartioi 
ByDjftmper 
' cotingerCjVt 

multiplices ipiarum A,C, a multiplicibus ipfarfi B.O, 
vel vna deficiant , vel vna aequales fint, .vel vna ex- 
j cedant. Sumantur enim ad odines antecedentes IA, 
C,£ jxquemultipiices quascunque G,H,Is & ad om- 
nes confeqiientcsB,P,F ,aliar quacunque Muemtil- 
tiplices K, L,M. Quoniam igitur ponitur efle Appri- 
ma ad B, 1'ecundam , vt £, tertia ad F , quartam ;(a) 
fit vt fl G , multiplex primae defleiat d K » multiplice 
fecundas , deficiat quoque I , multiplex tertias ab M, 
multiplici quartas : fi aequalis, xquaiis: fi maior , ma- 
ior : ti>) Sed ( vt eodem modocfkncletur ) fi I, minor 

aJ ‘ eft. 
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eft i quam M , vel «qualis , vcl maior , ef! quoque H, 
minor j vel «qualis, vel maior quam L, propterea 
quod ponitur e(Te £, prima ad F, fecundam, vc C, cer* 
tia ad D, quartam . Quare (i G , multiplex primz A, 
defieic d K, multiplice fecundz B , deliciet quoque H, ■ . 
multiplex terciz C , ab I , multiplice qtiartz D . Et fi 
G, zqualis e(t , vel maior , quam K , etiam H, «qualis 
erit , vel maior , quam L. Idemque oUendetur acci* 
dere in quibufainquc alijs «quemultfplicibus . (c) I c 
Quapropter erit A, prima ad B, (ecundam , vt C,cer- ! ?«»»* 
tia ad O, quartam . Qu« i<;;itur eidem funt exdem ra< 
tiones, & inter fe fune e«dem . Quod erit odenden* 
dum. 



PROPOS. ij. tHEOR, II. 

Si fueriiit quotcunqj njagmtiidii>es propor- 
tionales quemadmodum fe habuerit viu ante- 
cedentium ad vnain cooTcquentiiim , ita fe ha- 
bebunt omnes antecedentes ad omqes confe- 
qii entes. 



I D quod Euclides in Propof.i. huius libri de multi- 
plici proportione demoofirauit, odendic hic de om> 
ni genere proportionis etiam irrationalis. Sint ergo 

quotcunque 
magnijtudi- 
nes A, B,E, 
I,C,D,pro- 
portionales, 
hoc eit fit 
A, ad B , vc 
E, ad F, & 
C,adD.Di* 
covteiivna 
amecedea* 

O j cium 




» 

.1 



i > 

1 > 



Digitized by Googli 



a 






c S,dtf. 

^Mim, 



k EfdLELBM. 

t'inh atf Vfi(iai ct>nf«fuent'uni , nitBfiriity A , ad B » 
pfl? ofiitici antecedent"* finv-tl A, 1 , C, ad omnes cofi* 
(eqoentfjf fintii! B,F,D. Probat. SHmptfi enim G,I, 
H , 3ft|uerrmltiplf cibas artfecedentiiini j S: K , M, I, 
araifemafifiplfciblis conrequertfiuii»} (a )ftfrurrt omnes 

G, f, H, /imtii omnium A, E, C, fitmd ka «ubipHcet 
vcvnaVnim, nempe vt G, iprius A j fiiJ omnes K,M,L, 
fimnl ownitim S P, I>, fimul ita multiplices , vt vn^ 
vnius , nfmirurt» vt JT , ipfiui B . Qudliiam vero poni- 
tUf effe A' , pfimn ad B , fecundam , vf E , tertia ad F, 
qu^ttaif! j & Vt E , prima ad F, fecundam , ita C, ter* 
tia ad D . dtiartamj fb; fit vtfi G , irHikipfex prim# 
A, deficit a K, multiplici fecundae B, deficiat quoque 
I, multiplex tertix E , ab M , multiplici quartx F , & 

H, ab Lj JBt fi Gixq«u|i*efi.ipfi KcVj#l maiofr, xqua- 

lisquoque fit 1 , ipfi M , & H , ipfi L , vel maior , Ac 
proinde fi G» m»noreft, vel xquahs» vel maior «qium 
K, & omnes G, I, H, fimul , omnibus K , M , t mino- 
res fint , ve4 xqttilc#, Vel maiores , (c)' Quocirca eft 
vt A , prima ad B , fecundam , ica A, E, C , tertia ad 
BfFfDjquartam , Si itaque fim epto^unque magjniui* 
dines preporcionaies &c. dctnonftrau* 

jlum . 




PLOliqs. t}. THEOa. ij. 






. , V • • 

si prim» ad (ecundam eandem habuerit ra- 
tiofictti , efUam tertia ad quanapi j tertia vero 
ad quxniiii maiorem rationem habuerit , quam 
‘qiiirtta ad jfextani : Prima quoqae ad (ecun- 
|•aan:t maitJrem rationem habebitjtjuamquirt* 
Ita ad ic:£t^n . - - r 

S it A , prihia^ll •, fectindain i vt C , tertia ad 
quartaitr; fit autem proportio tertix C , ad quar- 
I tam Dj maior quam quinta E , ad fex:am F . D co & 
1 f. ' pro- 
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proponionem A , primz ad B , fecundam efTe maio- 

quam 
quinte ad 

^ — H 



c 

A. 

B 

HH 

K 



K 





^ fextam , 
^cudum de- 
finitioni 8, 
hoc eft sCp- 
tif jtquemul- 
tiplicibus ip- 
farum F, 
contingere 
poflCjVtmul- r 

tiplex prini» A, excetfat miiltipliccm fccund» B , ac I 
multiplex terti» E, non excedat multiplicem quart» I 
F. Sumptis enim G, H, I, zquemulciplicibus antece- 
dentium j & K, I, M, zquemultiplicibus confequen- 
tium, cum fit A, pfiitia ad B, fecundam , vt C, tertia 
ad D, quartamj(a) fit vc fi G, multiplex prim» <x- 
ctiferit K, multipjicem fecund» j excedat quoque H, 
roufifiplexc^tijt iplam L, multiplicem quart», &c. 
Afqdando H,exCedifipunt L, (b)non neceflariot, 
exCidit ipfam M, fed »quafis aliquando erit ^ vel mi- 
nor; ex eo qiuxl irtaior ponatur proportio C; primz ad 

D, fecundam, quani E, terti» ad F, quartam. Igitur fi 
C, excedit K, non neceffario I, excedit M. (cjl Maior 
ergo eft prof^rtid A, primz ad B, fecundam , qitanf . 

E, terti» ad F, quartam. Quapropter fi prima adH^I 

eundam eandem habuerit rationem , quam terti» adj 
fartam, Qijdd dlt^ndeadum erat, | 

I 



atf. 

qnintit 

b t. i,f. 
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L.' PROPOS. ‘ 14 . THEOR. 14 . 

^ » ■ f 

'Siprinia ad fecimtlam eaudejia-iiabacrlt rador. 

; ^ hcfri, quam tertia ad quartam. : Prima vero 
‘ qiiam tertia maior fuerit , erit & fecunda raa- 
. ior quaijiquartavQ^d fi prima fuerit ®qua- 
5 'lis tertiae, erit & fecunda aeqiulis quartae, fi ve- 
^rd minor; &minorait’: ; -* >• 4 

S it enim A, prima ad H,, fecundam % vc C, tertia "ai 
D, quartam. Dico fi A, maior fuerit quam C, 

• ' ' etiam Ej maiorem fore quam D; li 

^ ' aequalis, jequalisj fi minor, minor. Sic 

' primum A, maior quam C, Ca) qua- 
' propter proportio maioris A, aaB, 
maior erit quam proportio minor» 

' C, ad eandem B. Quoniam’ igitur 
„ eft C,- prima ad D, fecundam^ vt A, 
tbrtia ad B, quartam ; Proportio au- 
tem^ tertiae A, ad quartam E,vt often- 
• . _ j ' Ium efi, ’ maior eft quam quinex C» 
adie^amSif^^^ maior quoque erit proportio C, pri- 
|n* adi), fecundam, quam C,'quint* ad B, fextkin; 
(c) Mmor c(l.ergoD,quamBiide(^uc B, maior criq 
quamD". Qubdeft propofitaro, , , 

■' Sit demde ^ «qualis' ipfi C,iddrco (d) erit A» 
^dB, vt C, ad U, (^ibhiam igitUr C, ai' 

p, &C,adB,e*dem funt proportioni A, ad B,|(e) 
ierunt quoque inter fe caedem proportiones C, ad D,& 
C, adB. (f ) Ideoque aequales xrunt B, & D. Quod 
'eli propofitum . 

Sic tertio A, maior quam C, (gj cricque propter 
^hoc maior oroportio C,piaioris ad B, quam A, mino- 
fisad eandem B. Qijoniara igitur eft C, prima ad D, 
fecundam, vt A, tertia ad B, quartam; eft autem pro? 

portio 
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portio A, fertix ad B> quarcaia minor, quam C, quin 
tx ad B, fexca. (h) Minor quoque erit proportio C, 
primx ad D,fecundam,quam C/]uincx ad B, fextam; 
{i) IdeoqueR, minor erit quam D, quod eii propoli- 
tum / Si igitur prima ad fecundam ‘eandem habuerit 
rationem, &c. Quod erat demonftrandum* 

PROPOS. 15. THEOR. 15. 

Partes cum pariter multiplicibus in eadem 
funt ratione , (i prout fibi mutuo rcipon- 
dent, ita fumantur. * 



> C piircHim A, & 6 , xquemulciplicea CD , tc Ef. | 
^ DicoiueiTeCD, 8d£F,vt AjadB. Prob. Gamj 

eBimCD,&< 
^ IF.fintxque 

C^C3H'U multiplices 

» < h- ♦— »^l ipfarum A,& 

BjConcincbi- 

A.— I cur A , tociea 

^ • in CDj quo- 

ties B , in Ef , 

Biiiidamr ergo CD , in pdrtes CG, GH, HP, xqua- 
Ics ipfi A ; & EF, in partes EI,IK, KF, xquales ipfi 
( 2 ) eritque CG , ad EI , vc A , ad B , quod CG , & A, 
nec non etiam EI, & B, xquales inter fe Cnc. Eadem* 
que ratione erit GH, ad IK , & HD , ad KF, vt A , ad 
B : (b) ideoque CG, GH , HD,ad EI, IK , KF ,caa-. 
dem habebunt proportionem. Quocirca vt CG , ad 
EI, hoc eft vt A, ad B,(c) ita erit CD , ad EF, nempe 
omnes CG, GH, HD, hmul ad omnes EI, IK, KF , fi- 
naul: quod eft propoEcum . Partes itaque cum pari- 
ccr multiplicibus &c« Quod erae dernooUrandum • 

PRO- 



i zo.^i. 
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PROPOS. i£. THEOR. i«. 



■f ' 



Si qaatuop magratiidines proportionales foc-- 
rint, 8c Vidflfini proportionales " 
erunt . 

^ : i w 

• » 

I ,N hoc loco demonftraciir altern» , fitie permutata ir 
proportio , feu rati6 qui exjflfeata fuit (fefin. ix, 
huius libri • Sit enhn A , ad H , vt C , ad D. Dicfo yi- 

cllfim , feu permu* 
tando efle quoque 
4,^C,vtl5,adD. 
Probatur , Sumiy 
rar e/fim ipCirum , 
A, B, primi, &fe. 
eundi iqucmulci* 

plrce$E,&Fjiceni 
ipfarumC,D , t‘er- 



H 



E 






4 



hS* 



B 

r»- 






Ch-i 

Dm 



-f-l 



Hv+H 

f- tii, ac quarti ique 

. , ‘ multiplices H, 

eritque t, ad F,vt A,ad B , cum E, & F, fint pa- 
jtiter mftltipliccs partium A, &B. Eadem ratione eri;, 
<S, |id M, vt C, ad D . Cum igitur proporti6rit:s E , ad 
C f ad , lirtt eiderri proportidiii A , ad Bi j ti) 
drunt & ipfi irrtdr fe eafdcnii. Riirfus qffia proportio 
nes*' ‘ ^ - 



€14.51»/. 



d def . 



Mm p a j «^vwijmuui ^ iva j 

quartam , (c) (^are ff E , prima maior eft qtiain G, 
teitia , Vel iqualis' , vel minor, erit qhoque F , lecun- 
da maior quam quarta , vcl iqualis, vel ihinor, in 
quacunque niuitiplicatione accepta Enc iqtiC mutc!^ 
plfcia E, ft t , ic arquemultipTlcia G, fl . (d) ER 
tur A, prima ad C, fecundam, vt B, tertia ad D,quar* 
tam( cuna £, & F , fine iqucmultipliccsprimi A , ac 

ter- 



. 'L 1 “B. ^ »19 

cerrfcB) AtG, & H ,*quctnultiplfces C , fecunde, 
& D , quarte , & ill» ab hi» vna deficiant , vel vna 
eqnale» fint , vel vna excedant &c, ) quod eft propo- 
ficum. Si erooquatuormannftudinet proponionalt» 

iiierint&c. (^od ofiendendtmveMt. 

! 

PROPOS. 17. THEOR. 17. 



Si compofk* magiiitudioes proporticMatles fiw j ' 
rii*, hx quoque diuiix pre^ttio- • 
nales erunt . 



t > 



H 



A 



n I ■ 1 1 1 
l- H H? ' 

K £• 



rt 



M O 



*• » 

Oc loco demonfirat luclide» diuifionem ratio- * 
his , qiiam dcfin.i 5 . expUeauit, Sint aiim cotn-1 

pofite ma- • 
gnitttdinei 
AB,CD,«e 
DFjFE, pro- 
portionale» 

)ioc eft fit 
AB, adCB, 
vt D E , ad 
FE. Dico &l 
diuiiat ealHI I 
proportiona- 
le» elfe , hoc eft > vt eft AC, ad CB , ita cfle DF , ad 
FE , in ilio fcnfii,quemdefin,K. expofumiu». Cap‘an- 
curenim iplarum AC.CB, & DF, FE , «quOTuIciph- . 
ce* eodem ordine GH, HI,KL , IMjfa^ * 

ha multiplex ipfiu» AB, vt eft GH , ipfius hoc eft 

vt KL , ipfiu» O F. Sed vt eft multiplex KL, ipfiu» [. ^ - 

DF,(b) ita quoque multiplex eft BM, ipfiu» DE. Er- 
go arauemultiplices funt GI , KM , ipfarum AB ? DE. 
Capijincur rurfus in MO, xqueinultiplicc» ipfarum 
. A CB, 



4 
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Cfi j FE Qddniam icitur fic eit mulciptexr AI « prillli ^ 
fecundxOl, vc LM , tertia quartae FE : Item tam eft 
muitipVex IN, quinta fecunda: CB,quatn muiciplex eft . 
C MO , fext|^ 4 qiiartx F£; (c) Erit & AN , fic multiplex 

I (ecundx CB^ vt LO, multiplex eftquartscFE . Itaque i 
‘ ,cum fit AB, prima ad fecundam CB, yt DE «tertia ad 
FE , quartam } fum^nxqtie fint xque multipliecsGI, 
XM , primx , ac tertiat. AB , D£ r Itenfi feamdz , & 
d 4 , 4ef, quartx CB, FE xqiie multiplices HN , lO, (d)fityc 
fttimfi, ^ multiplex primz AB, deficit ab HN , multipli* ^ 

cifecHodx CB, etiam KM, multiplex cettix DE , de*- 
ficiat ab tO, multiplice qtiartx F E : Befi «qualis, 
«qualis : fi excedat , excedat . Qaod fi deficiat tam 
GI ,ab HN , quam ICM , ab lO, blatis communibus 
HI, LM , erit & G H , xqualis ipfi IN , & K L , ipfi 
MO. Ec fi denique G 1 , excefieric ipfam H N , & 
XM, ipfam LO ^ ablatis conimuirlbus > LM , extie*^’ 
dctquoque.GH^tpIam IN, Sc KL, ipfam MO. Quam*]^ 
obrem cum GH , KL , fumptx fint xque multiplftres 
primat AC i Sc certix DF : Item IN ,,MO , xque mul> 
tiplices fecufidx CB , & quanye ^i oftenfumque fic 
( in quacunqi^ multiplicationi: iI1« xqueftiultiplices 
fuerint acceptx) atquemultiplices primx , Sc rercix ab 
xqiicmultiplicibus(ecundx,BcquarcX|VeI vna de* 
ficere,’velxqtjaleseflre,vclvnacxcederej(e> erit AC, 
c g, , aj CB, fecundam, vt DF, tertia ad F£ , quar- 

tam ; quod fuit propofitum . Si igitur compofitx ma- 
gnitudines proportionales fiierint , Seci Quod often’ 

I dendiim erat , 
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♦ 

PROPOS.i8.THEOR.iS. 

Si diuiYje magnitudines fuerint proportionales, 
hx quo^ucconipofita: proportionales 



'truns . 



'f 



I 



N hoc loco Euclides demonftrat compofftionem 
rationis , quam definitione 14. defcripfic. Sint 
-V ^ ... eoim^cHuifa: magnitudi 



■A’ 



B 



iC 



E 



••r 



nes AB, BC,'& DE, EF, ;• 
proportionales , hoc efl 
AB,adBC,yt DE,adEF.: 
Dico & compofitas pr6« 
portionale.s eOe, hoce^h 
vt AGy ad DC, ita-cfie 
DF,ad EF Prob. Sieniov 
non eft vt AC, ad BC, ita DF, ad EF,. habebit DF.ad 
a4iq(Ufn magnitudinem minorem, ipfa EF i vel raaio* 
rtmi eandem proportionem quam AC, ad BC, Ha- 
beat primum DF, ad c3F, minorem- ipfa EF , fi fieri 
poteft, eandem proportionem ,quam AC, ad BC. 
Quoniam igitur cflvt AC, ad BC , ita DF, ad GF.-' 

• <■*) Eritdiuidendo, vc AB, ad BC, ita DG, ad GF: 
fed vt AB, ad BC, ita quoque poEca eft D E, ad EF: 

• fbj' Igitur erit etiam vtDG, prima adGFj fecun- 

dam, ica DE, tertia ad E F, quartam ..Cum ergo DG, 
prima maior fit quam pE , tertia 5 fc) erit, quoque 
GF, fecunda maiorquam EF, quarta, pars maior to- j 
to, quod efl abfiirdum. . J 

Jj(dcm prorfus fundamentis detnonflrabitnr abfur- 1 
duiij, nempetotum minus ru;< parte, "ii dicatur 
ad HF, maiorem ipfa EF, eandem habere proportio**| 
tiwem.quam AC, ad BC. Cum enim DH,'piima 
minor fit quam DE,tertiaj fd) erit quoque HF, fe- 
cunda minor quam-BF, quarta, totum minus parte 

qifcd I 



•.'* V » 

aij.fif/, 

bil.fift. 






d' 



'4.9*^^ 
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quod eft abfiirdum . Non igitur habebit ad minorem 
ipfa EF, at>t ad maiorem eandem proportionem, quam 
AC, habet ad BC. Quod ctt propofitum. I«qu^ 
diuif* magnitudines fint proportionales, &c. Quod 
erat demonftrandum . 

PROPOS. ip. THEOR. ip. 

Si qucmacimodum totum ad totum , ita ab- 
latum fe habuerit ad ablatum : & reliquuiA 
ad reliquum fe habebit ,, vt totum ad to- 
tum. 



I D , quod in Propof. dfinondratona eft de multi- 
plici proportione , hoc loco de omni proportione, 
etiam irrationali demonuratur . Sit enim tota AB, ad 

totam CD, vt ablat a AE, 






A 

t- 



4-+ 



E 

- 4 - 



+ 



B 

— I 



c 

»- 






F 

-f- 



D 



ad ablatam C F . Dico & 
reliquam EB , effe ad re- 
liquam F D , vt eft tota 
AB, ad lotam CD. Cum 
enim fit AB ,ad C D ,vt 
AE^adCFi (2) erit& 

permutando AB , ad AEj 
r . • rn A c 



.Mi Vt CD,adCF. (b) Diuidendo igitur erit EB, ad AE, 
I vt FD, ad CF. (c) Quare permutando rurfus erit EB, 
, vt AE . ad CF , hoceft vt tota AB , ad totam 
CD . cum pofita fit AB , ad CD^ vt AE , ad C F . Si 
igitur quemadmodum totum ad totum &c« Quod erat 
demonftrandum . 

COROLLARIVM, 

Ex his facile demonftrabitur modus iilc argiisacn- 
candi in proportionibus ,qui defiimitur d conuerfionf 
vaiionts , iuxta id. definitionem • 

Sic 



"'cSle 



J 



1 
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. Sitenim vt AB,adER » itaCD ,ad FD . Dico per 
conuerfionem rationis eflTc quoque vt AB , ad AE , ita 
CD , ad CF . Curo enim fit , vt AB, ad EB , ita CD, 
FD ; (a) Erit quoque diuidendo vt AE , ^d EB» ita 
CF,ad FD. Igitur&conuertendo, vt EB,afI AE,ita 
JX>, ad C F : (c) Ac propterea coroppocnclo quoque vt 
AB, ad AE,ita CD, ad CF. <^qd fuit propoiuqni , 

PROPOS. 20. T.HEOR. 20. 



I 



air.fMl. 

ci 8.5«/' 



Si fuerint tres magnitudines , & aliat ip/is nu- 
mero aequales , qua» bina; , & in eadem ratione 
fumantur ; • Ex xquo autgn prima quam ter- 
tia maior fuerit,erit & quarta, quam fexta ma-' 
ior . Quod fi prima terti» fuerit aeqpa^TS , erit; 
& miarca jcqualis fexta» ; ^n.illa minor .hail 
quoque minor erit . I 



-j 



S 



a 8. fui. 



Inttres magnitudines A,B,C,'^toiiderojb,E,F, 
fitque A, ad 6, vtD, ad £ : & B,ad C, vt E,ad F;> 

(it Wt#iPfrinium A 
_ roa maior ,quagi C , ^tfrtia.l 

w I Dico & D , quartam efie^ 

M I T maiorem F jlexta . Cunr^ 

J. I » T T enim A/»aior fit-q«a«iC,i 
TTllii erjc^i\aior..pi>ppprtiq 

^ A A,adB,fl4amC,aA». Eft| 

A a> tC. '*• ^utejB vt A.adB.itaD^ 

ad E i maior igitur pro-^ 
portio quoque (bj erit D, ad E, quam C, adB. At vd bij.fi»». 
C, ad B, ita eft F, ad b . ( Cum enim fit B , ad C , vd ’ 

E, ad F , erit conuertendo vt C , ad B , ita F , ad E • J I 
Maior jgrftur proportio etiam eritP , jjuiH»if jl 

ad E . fc> Qyarc D , maior cr« qium F . Quod fuje j c 
propofitum , I 

De- I 
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j Dcinde^t A ^ squalis ipfi C. Dico Zc D , squalent 
I efTe ipfi F. Com enim A , iit ip(i C , squalis , ca) erit 
I eadem proportio A, ad B , qus C , ad B ; e(l autem vt 
J A« adBjItaD , adE. (bj Icitur erit D , ad E ,vc 
I C, ad B ; At vt C, ad B, ita eft F, ad E , per inuerfam 
rationem , vt fupra ; Qttare erit quoque O , ad E, vt 
F« ad E. rc). Ideoque squales erunt D , & F . Quod 
eft propofitum . , 

Demum fit A, minor quam C Dico & D , mino- 
rem efte quam F. Cum enim Af minor fitoiiam Cj(a) 
erit minor proportio A ,ad B , quam C, au B. Sed vt 
A,adB,ita D^adE. (bj Minor quoquo eritproper- 
tio D , ad E 4 quam C , ad K, Vt aUtem prius contier- 
ttndo eft vtiC, ad B, ita F, ad E . Igitur minor quo* 
qOe proportio erit D , ad E , quam F , ad E . (c> Ac 
(wopterca D« minorent quam F . Quod eft propoft- 
cum. Si ftnt itaque tres magnitudines , & alix iptis 
anmero squales &c* Qdod erat demon ftrandnm , 



I ’ PROPOS. *r. .THEOR.,21. 



»1 • 



Sintftrttes ma^mdines, .& alis ipfis numero 
; zquale$,quz bins,& in eadem ratione fumati 

i tur 5 fiicritquc perturbata -prtim propono; 
, ex xquo autem prima^ qiiam totia maior 
I fuerit: ait & quarta ,quam fexta, maior. 
Quod fi prima tertir fuerit fqualisj erit & 
quarta squalis fbxtx 5 fin illa minor, hzc quo^ 
l , que minor erit. 



S int tres magnitudines A, B, C, & totidem D, E, F, 
qus btns, & in eadem ratione j fumamur , fttqoe j 
perturba^ carum propordo , hoc eft , vt A^ ad B, Ita 

fi,ad I 
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1 

1 

A 



1 I 1 1! 

B C D E F 



I, ad F, & vt Bj ad C, iu D j ad E . Sie autem primo 

loco A , prima maior, 
quam C, tertia . Dico & 
D 3 quartam efle maior 
ren» (exta F, 'Cum enim 
A, maior Iit quam G; (a) 
erit maior proportio A, 
ad B, quam C3 ad B : eft 
autem vt A, ad B, ita E, 
ad F:(b) er^o maior quo- 
que proportio eft E,ad F, 
'quam C, ad B. Quoniam vero vt B, ad C, ita eft D, 
ad E, erit conuertendo, vt C,ad B, ita E, ad D. Qua- 
re maior quoque erit proportio E, ad F3 quam E, ad 
D' (c) Idcoque maior erit D, quam Fj quod eft pro- 
pofitum . 

Deinde Iit A, ipli C, xqualis. Dico D, quoque 
ipfi F,eflexqualem. Cumenim A, fic xqualis ipfi 
(d) erit A, ad B, vt C, ad B: ftd vt A, ad B, ita eft 
Ej ad F: eft autem ex inuerfa ratione, vt Cj ad B, ita 
B,ad D, vti prius . (e) Igitur erit quoque , vt E, ad 
F, ita E, ad D; ( f ) Atque idcirco D, ipfi F, xqualis 
erit . C^od eft propofitum . 

Sit tertio A, minor, quam C. Dico& D, minorem 
efiequam F.Cum enim A, fit minor j (g> erit minor 
proportio A,, ad B, quam C, ad B: Vt autem A, ad B, 
*ta eft E, ad Fj (h) minor ergo eft proportio E, ad 
Fjquam C, ad B. Quoniam vero, vc fupra , cx inuer- 
>a ratione eft vt C,ad B, ita E, ad D; erit quoque mi- 
*K>r proportio E, ad F, quam F, ad Dj (i) Ac propte- 
fca D, minor erit quam F. Quod eft propofitum. Si 
Igitur fine tres magnitudines, & alix ipfis numero 
^ualcsi 6cc, Quoi oftcndendum erat. 
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PROPOS. 2». THEOR, 22* 

Si fii\t qaotciuique magnimcliiies, & alis 
numero f quales, qii^ biiis in eadem radcme 
fumantur: Ec ex squalitate lu eadem ratio- 
ne erunt . 

I N hoc thtorenute demonftrac Euclides modum ^ 
argumemandi in proportionibus «x «qualitate, 

quando proportio 
ordinata . Sint eoia^ 
primum tres nugiucn*; 

I dines A, S, C,& ali« 
tres D, £,?; fitque A, 

O ad B, vt D, ad E; 8e 
B, ad p, vt £, ad F. 
Dicoqu v^ue ex «qua- 
litate ede Aj ad C> vt 
D» ad F. Sumptis tniit 
iplarum A,D, «que- 
multiplicibui G, & H: 
Ic# ip(arumB,E,«qiM* 
multiplicibus l,KiKe« 
iprarum C* F, «quemultipIicibusI,M. Cum enim fit 
A, pnma ad B, (fundam , vc D, tertia ad E, quar- 
a 4. 5»i. tafn» (*i «rit quoque G, multiplex primz A, ad I, 

’* * multiplicem fccund«B,v«H, multiplex tertis D, ad 
multiplicem quarte E. Eadem ratione , cum £t ^ 
b4. jmi, primaad C«i^undam, vt E, tertia ad F, quartani } fb) 
erit I, multiplex primxB, ad L, multiplicem fecun- 
dz C, vt k, mditipiex tertis E, ad M, multiplicem 
I quarta F. C^oniam igitur fune tres magnitudines C, 

1 1 , L, & alis tres, H, k, M, qus bins in eadem ratio- 
cio.jMM. j vtfi Gj prima fuperat tertiam 

1 1} fuperet quoque neceflario H, quarta fextam Mj & 
j flsqiia- 



B 




1 1 1 1 1 
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fi xqtialts y arqaalis j & fi deficiat , deficiat . C^iare 
cum G.H, xqitemultiplices primat A, & terti* D, vel 

vna deficiant ab LyM, *qiiemultiplicibus fixund* C, 

& qiurt* F, vel vna zquales fint , vcl vna excedant 
in quacunque multiplicatione fumpta fint ea nuiiti» 
piteia i (d) erit A, prima ad C, fecundam , vt D, ter- 
tia ad F»qiiartam . Quodeft propofitum . ‘ 

Deindefint plures magnitudines tribus , ita vt fit 
etiam C, adN, vt F, ad O. Dico etiam effe vt A, ad 
NyitaD, adO. Cum enim fupra fit oftenfum intri- 
bui magnitudinibus, efle A, adC, vtD, adF: poni-i 
tur nunc C, ad N, vt F, ad O, erunt tres magnitudi- , 
nes A,C,N,& ali* tres D, F, 0,qii*bin* in eadem' 
rationsfumiintur $ ergo ex «qualitate in tribus ma- 
gnitudinibus oftenla, rnrfus erit vt A, ad N, ita D, 
ad O, Bodemque modo idem oftendetur in quinque 
magnitudinibus per quatuor j ficiit idem in quatuor 
demonftramm fuit per tres, &c. Quare fi fint * quot- i 
cunque magnitudines, &c. Quod erat oftendendum. 



PROP. 25. THEOR. 2$. 

tm magivtiidincs, alixquc ipfis numero 
squalet, qu* bin* in eadem ratione fuman- 
tur , fuerit autem perturbata earum propor- 
tio : Etiam cx squalitate in cadem ratione 
erunt. . * 



I N hoc theoremate demon fi ratur ratio ex «qualita- 
te , quando proportio cft pwturbata , Sint enim 
tres magnitudines A,B,C, & ali» tres D, E,F, fitque 
pertiubau carutn proportio, hoc cft fit w A, ad B^ita 



quim. 
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E, ad Ei& vt ad C, ita ad E. Dico pariter ex 

arqualitate cfle vt A, 
ad C , ita D» ad F, 
Sumptis namque ip- 
farum A, B, D,arque- 
multipticibus G,H,I; 
Item ipfartim C,E,F, 
atquemultiplicibus K, 
1, M, (a) erit vt A, 
ad Bsita G>ad H« ciiBi 
G , H , fint ipfaruni 

A, arquemtiltipJi* 
ces . Ac vero vt A, ad 

B , ita cft E, ad F; (b; 
igitur vcG, ad H, ita* 
quoque eft E, ad F: 
fed vt Ej ad F, (cj ita- 

qiioqfle eft 1, ad Mjquod LjM.fint ip(arum£,F, 
«quemultiplices , Igitur (d) erit quoque vt G, ad H, 
ita L,'ad M.Riirfiis quoniam cli B, prima ad,C, fe* 
eundam, vt D,tertia ad E, quartam i (e^ erit quoque 
vt H, multiplex primae B, ad K, multiplicem fecundae 
C, ical, multiplex tertiae D, adL,.mulciplicem quar* 
taeE. Quia ergo funt tres magnitudines G, H,k, & 
aliae tres 1,1, M, quae binae in eadem ratione fumuntur* 
eflq; earA perturbata proportio i cum oftenfuro fic ede 
vt G, ad H ita I,ad M;& vt H, ad k, ita I, ad Ls 
( f) fic vt fi G, prima fuperat tertiam k, fuperet pa* 
riter quarta I, fexcam M; & fi aequalis, aequalisifi mi- 
nor, minor . Quare cum G, & I, aequemulti pi ces 
primz A, & tertiz D, d K,& M, zqbemultiplicibns 
fecundz C, & quartz F^ vel vna deficiant , vel vna 
«quales fint, vel vna excedant ; erit (g) vt A, prima 
ad C, fecundam, ita D, tertia ad F, quartam, quod eft 
propofitum . Itaque fi fint trcs magnitudines , &c. 
Quod erat offendendum , > . 
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PROPOS. 24. THEOR. 14. 

Si prima ad fecundam eandem habuerit rai* 

.. tionem , quam tertia ad quartam 3 habue- 
, rit autem & quinta ad fecundam eandem 
rationem , quam fexta ad quartam : Etiam 
, compofita prima cum quinta , ad fecundam 
eandem habebit rationem , quam tertia cum 
fexta, ad quartam. ‘ ^ 

I D, quod Propof, ». demonftrauit Euclides de fola 
proportione multiplici, demonftrat hoc loco de 
omni proportione , etiam irrationali . .Sic enim A B, 

prima ad C , fecundam , vc 
DE , tertia ad F , quartam: 
Item BG , quinta ad C , fe- 
cundam , vt EH , fexta ad 
r , quartam . Dico ita efle 
AG, compofitam ex prima, 
ac quinta , ad fecundam C, 
vteft D H , compofita ex 
. tertia , & fexta , ad quar- 
tam F . Cum enim fit vt 
BG , ad C , ita EM , ad F i erit coniiettendo vc C, ad 
BG. ita F, ad EH . Quoniam icitur eft AB, ad C , vti 

DE,adFj&C,adBG.vtF,adEH}fa>eritex 

atqtiali AB, ad B G , vt DE , ad EH,(b>Componendo 
igitur erit vt tota AG , ad BG , ita tota DH , ad 
Itaque cum rorfiis fit AG, ad BG, vt DH , ad EH : K 
BG . ad C , vt E H , ad F : fc) Erit ex aequali AG , ad 
C, vc DH , ad F. Quod eft propofitum . Si ergo pri- 
ma ad fecundam eandem habuerit rationem &c,Quod 
erat demonftrandum . 

P , PRO- I 
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J 

PROPOS. ij. THEOR. t 

Si quamor magmmdiacs propordonsdes 
rint: Maxima, & minima reliquis duabus 
I maiores erunt. , ' 







S it enim AB, ad CD,vtE,ad P. fitqj AB, omnium 
maxima F, minima . Dico duas AB, & F,fimul 
c0e maiores duabus CD, & . Auferatur enim 

ex AB, magnitudo 
AGjZqualistpfi E:& 
exCD, alia CH>arqua* 
'lisipfi F Erit igitur 
AG.^d CH,TtE,ad 
F , hoc cft vt A B , ad 
CD. Quareeuih fit to. 
ta AB, ad totam CD , vt ablata AG , ad ablatam CH: 
Erit quoque (a> vt cora AB. ad c6tam CD , ica reliqua 
GB , ad reliquam HD : EU autem ‘^A B ,' cum fit om- 
nium maxima , maior quam CD : igitur tc GB , maior 
ericquam H D . Quoniam vero A G, Be £ , aequalei 
funt , fi iphs addantur aequales F, & CH , nimirum F, 
ipfi AG, &CH, ipfi E j fient AG , & F , fimul aequa- 
les ipfts E, & < 'H, fimul . Additis Igiturinaequalibus 
GB, & H D , fient A B, F, fimul maior quam £, & 
CD, fimul , cum GB , fit maior quam HO. Quodeft 

I ' propofittim. Si ergo quatuor magnitudines propo^ 
tionalet ftmku Scc, <^od erat demoaftraiidofiu 
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PROPOS; i 6 . THEOR. i». 

r 

Si 'prima ad fecundam habuerit maiorem pro- 
portionem, quam tertia ad quartam : habe- 
bit conuertendo fecunda ad primam maio- 
rem proportionem , quam quartam, ad ter- 
tiam. 



H 





Abeat enim A , ad B , maiorem proportionem* 
quam C * ad D • Dico proportionem B , ad A, 

minorem efle proportione 
D ,ad C.l ntelli^atilr cDim 
efle E , ad B , vt C , ad O; 
eritque proportio A, ad B, 
maior proportione E , ad 
B j (a) ac propterea A,ma- 
ior erit qaam E. (bj | 
re minor ertt proportio B, ' 
ad A, maiorem , quam B, ad E, minorem : Sed vt ett 
B, ad E , ita eft conuertendo D , ad C : ij{itiir propor- 
tio B, ad A , minor quoque efl quam D /ad C, ^od 
tft propofitum • 



3 lO.ffll* 
b t. f »>• 



PROPOS. 27. THEOR. 27. 

si prima ad fecundam habuerit maiorem pro-] 
portionem , cjuani tertia ad quartam t Ha- 
bebit quoqi viciam prima ad tertiam maiori 
proportionem, quam fkunda ad quartam. 

^ I enim A , ad B , habeat maiorem proportionem, 
quamCjadD , Dkopermutaado maiorem quo 

P 4 que 
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que eflfe proportionefn AJ 
H 2 adCiquamB ,adD. In* 
tel ligatur itaque exidere 
E,adB,vtC,ad D ,eric* 
que proportio A , ad B, 
maior etiam , quam E , ad 
B ; r a ) Ideoque A , erit 
maior quam E. (b) Qtia- 
re maior erit proportio A, ad C , quam E , ad C . (c) 
Quoniam vero permutando e(l vt E> ad C , ita B j ad 
D, ( <jdm polita fit E, ad B, vt Cj ad D. ) Igitur pro- 
portio A , ad C , maior quoque erit , quamBj ad D, 
I Quod ell propofitum . 
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PROPOS. 28. THEOR. 

Si prima ad fecundam habuerit' maiorem pro- 
poriiioiicm , quam tertia ad quartam : Ha- 
bebit quoque compofita prima cum fecun- 
da , ad fecundam maiorem proportionem, 
quam compofita tertia cum quarta, ad quar- 
tam . 

V > ' . 

S it maior proportio AB, ad BC, quam DE , ad EF. 

Dico & componendo maiorem elle proportionem 
AC, ad BC, quam DF,ad EF. Intelligartir autem efle 

GB,adBC,vtDE, ad EF; 







eritque proportio AB, ad 
BC, maior quoque ,quam 
GB, ad BC . (a) Ideoque 
AB, maior quam GB. Ad* 
dira ergo communi BC, 
j fier AC, maior quam GCj 

• (b} ic propterea maior erit proportio AC, ad B C, 
' quam GC, ad BC. Sed componendo , (c) vt efi GC, 
ad BC, ita efi DF, ad £F, ( quia pofica fuit GB , ad 
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BC \ Vt DE , ad EF. > Ergo maior etiam erit propor- i 
eio AC, ad BC , quam DF , ad EF . Quod fuit propo- f 
iitum • I 



TROPOS. 2p. THEOR. ap. 



1 

! 



Si compofita prima cum (ccunda ad fecundam 
maiorem habuerit proportionem, quam com- 
pofita tertia cum quarta , ad quartam : Ha- . 
. bcbit quoque diuidendo prima ad fecun- * 
dam maiorem proportionem , quam tertia 
ad quartam. 

S it maior proportio AC ,ad BC,qtiam DF »ad EF. 

Dico & diuidendo maiorem efle AB, ad BC,quam 
DE, ad EF . Incelligatur autem efle GC , ad BC , vc 

DF, ad EF,eritque propor 



c 



E 






a lo.jol. 
b 8/j»», 



tio AC, ad BC,maior quo- 
que proportione G C , ad 
BC: (a )ideoqj maior erit 
AC, quam GC. Ablata 
ergo communi BC i maior ^ 
erit A B , quam G B : (b) i 
Ac propterea maior erit proportio AB ad BC , yiam 1 
GB%d BC : fc) Sed diuidendo,vtefl GB , ad BC, ita j ci7.9**'« 
eft DE , ad EF . ( pofita namque eft GC , ad BC , ve 
DF , ad EF. > Igitur maior quoque erit proportio 
AB,«lBC;qn»n»DE.a<iEF. Quod fuit ptopofi- 
cuna. 
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PROPOS. 30. THEOR. 39. 

Si comMfita prima cum fecunda , ad fecun- 
dam habuerit maiorem proporrionem, quam 
• ^ quarta, ad quartam; 

Habetet per conueriionem rationis , prima 
cum fecunda , ad primam minorem pro- 

portioneni , quam tertia. cum quarta, ad 
tertiam. ^ ’ 

/ 



-t—t 



B 



-1 



It m.tar proporti» AC, ad BC . quam DF, ad tK 
Dico per esuuerfioaan rationu, miuornn clle 
proportionem AC, ad A B, 
quam DF, ad De • Cum enim 
fit minor proportio AC, ad 
BC <,uamDF,ad £Fi(a>cr« 
ot diuidendo maior proportio 
ab, ad BC, quaiW DE , ad EF. 

erit proportio BC, ad AB,quam EF , ad DE • fc) Ac 
proptena & componeodo minor erit piopaiio mia. 

lAC,adAB,qiumt«m.Dr.adDE. Opedcilpio- 
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PROPOS. 31. THEOR. ji. 

Si fiat tres magnitudines , & alix ipfis numero 
xqualesjfitque maior proportio prim* prio- 
rum ad (ccundatri , quam prim* pofterio- 
jrum ad fecundam ; Item feciuid* prionifB 
ad tertiam maior, quam fecundx pofterio- 
rum ad tertiam : Erit quoque ex xqualitt- 
te maior proportio primx priorum ad ter- 
tiam , quam primx pofeeriomm ad ter- 
tiam. 



CM 



-• 1 1 -4 



S int tres magnitudines A « B, C • 8c alis numero 
ar<|ualeiD, E» F, Etque maior proportio A , ad B, 
quam D, ad £ : Nec non etiam maior B , ad C , quam 

B,adF. Dicort 
aqua litate ,maio*;| 
rem quoque cfle'* 
propottionem A, 
ad C,quara D,ad 
I, Concipiatur 
euim effe G,ad 
C,vt£,acl Fjcrit' 
que propterea 



•ropoitio B, ad C, maior quam G, ad C| fa) Ideoque 
B, maior erit quam G. fb; Quare maior erit projwr- 
«io A, ad G, minorem ,quam A, ad B, maiorem: Po- 
nitur autem proportio A, ad B, maior quam D , ad B. 
Ergo multo maior erit proportio A , ad G , quam U, 
•d E . Quo ftante denuo imelti^arur efle H , ad G , W 
D, ad E } eritque propterea maior proportio A, ad G* 
quam H, ad G i f c) Ideoque A , maior erit , quam H. 
Cd) Quare maior quantitas A, ad C, habebit maiorem 
proportionem , quam minor quantitas H j tdMo*^® 
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C : (c) Sed vc H , ad C > ita eft ex aequalitate D j ad 
F.(QiioniamvtD, adEjitaeft H,adG,&vtE ad 
F, ita G, ad C. ) Q^re maior quoque proportio eric 
A, ad C, qu:^m D, w F . Quod elt propoiicitm , 



PROPOS. 51. THEOR. 51: 

Si fint tres magnitudines, & aliae ipfis numero 
• sequdes , fitque maior proportio prima: prio- 
rum' ad fecundam, quam fecunda: pofterio- 
rum ad tertiam : Item fecundce priorum ad 
. teitiam maior , quam primx pofteriorum 
ad fecundam : Erit quoque ex «qualitate^ 
maior proportio primx priorum ad tertiam, 
quam primx pofteriorum ad tertiam • 



S Inc tres magnitudines A, B , C , & alix numero x- 
qualcs D, E i F , litque maior proportio A , ad B, 

, quam E, ad F . Item 
maior B,ad C, quam 
|I> , ad E . Dico eflc 
qtic^iie ex qualitate 
maiorem proportio- 
nem A ,adC, quam 
D,adF. Intelliga- 
tiir autem ellieG ,ad 
C, vt p,ad E ; erit- 
> que proportio B , ad 
C, tnaior quam G, ad C: (a) Ideoque B , maior eric, 
quam G. (d> Quare maior eric proportio A, ad G, mi- 
riorem , quam eiufdem A , ad B , maiorem : Eft autem 
proportio A, ad B, maior quam £, ad F, Mulco ergo 
maior eft proportio A, ad G, quam E, ad F. Quo po- 
fico imelligatur riirfus efTe H , ad G, vt E, ad F- 
eritquc proptcrca maior proportio ad G, quam H, 

ad ' 
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*d G: fc) Ideoque naior erit A, quam H. (d) Quo- 
circa A, maior ad C, maiorem habebit proportio- 
nem, quam H, minor ad eandem C: (’e) At vt H, ad 
C, ita cft ex xqualitate D, ad F. (quoniam vt D, ad 
£, itaeft G, ad C; Et vt E, ad F,ita cft H, ad G.) 
Maior ergo eft etiam proportio A, ad C, qUam D, ad 
I, Quod eft propufttum , 



d 8. 9»/. 



PROPOS. ss- THEOR. 55. 

Si fuerit maior proportio totius ad totum, quam 
ablati ad ablatum ; Erit & reliqui ad' reli- • 
quum maior proportio, quam totius ad 
totum. 



S it maiorprojx)rtio totius AB, ad totam CD,qiiara 
ablati AE ,ad ablatum CF. Dico etiam propor- 
tionem reliquae EB, ad reliquum FD, maiorem efle, 

quam totius AB, ad co- 
tum CD . Cum enim 
maior fit proportio AJJ, 
ad CD, quam AE, ad 
CF, (3 ) erit quoque 
permutando maior pro- 
portio AB,ad AE,quam 
CD, ad CFj (b) ac propterea per conuerfionem ratio- 
nis minor erit proportio AB, ad £B, quana CD, ad 
FDi (c) permutando igitur minor quoque erit pro- 
portio AB, ad CD, quam EB, ad FD , hoc eft EB, re- 
liquaad reliquam FD, maiorem habebit proportio- 
nem ,quam tota AB, ad totam CD • Quod elt proh 
poficuin • 
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PROPOS. 34. THEOR. 34. 

( ' 

Si fint quotcunque tnagmmdines, & alias ipfis 
numero asquales, fitque maior proportio pri- 
mae priorum ad primam poftcriorum, quam 
' , {ecuQclf ad fecundam; & hxc maior, quam 
ttrriar ad tertiam r ficque deinceps : Habe- 
I bunt omnes priores fimul ad omnes pofte- 
f riores fimul , maiorem proportionem, quam 
{ ' dmnes priores , reli6:a prima, ad omnes po- 
•fteriores, relidia pariter prima : Minorem 
autem , quam prima priorum ad primam' 
' poftcriorum : denique maiorem etirun, 

, quam vldma priorum ad vitimam poftie- 
rK>tum. . ^ 




bs8.4»l. 



S Imprimo loco tres magnitudines A, B, C , & »lic 
eres Z)^ autem maior proportio A , ad D, 

quam B.ad E : Item maior 
B , ad E , quam C , ad F, 
Dico porrionem ipfarum 
A, B,C, fimul ad ipfas D, 
£ , F , fimul maiorem 
proportione B , C , firoul* 
ad ipfas E> F ^ fimul : Mi- 
norem vero proportione 
A, ad D ; maiorem denique etiam proportirme C , ad 
¥ . Cum enim maior fit |»oportio A , ad D , quam B, 
ad E ^ (i) erit permutando maior A , ad B , quam D, 
ad E i (b> igitur componendo , maior erit proportio 
ipfarum A,B, fimul ,ad B,quam ipfaruiD Dj£,fimnl 
ad £ i fc) permucandn igitur rnrfus , maior erit pro- 
portio A, B, fimul ad. D, E, fimul» <}uam B,ad E. Ita- 
que 



t 
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^ne cum tota A , B , ad tocam D , E , maiorem habeat 

E roportionom , quam ablata B, ad ablatam E i (d) ha- 
ebit quoque reliqua A, ad reliquam D,ma forem pro- 
portionem, quam tota a B, ad totam D,E. Eadem n- 
tione, maior erit proportio B.adE, quam totius BC, 
ad totam E , F; Multo ergo maior erit proportio A, ad 
O, quam B,G, totius, ad totam E, F. (c) Permutan- : 
do igitur , maior erit proportio A, ad B, C, qaam D, | 
ad E,Fj ( f ) & componendo ergo maior eft proportio 
totius A,B,C, ad B,C, quam totius 0,E,F,ad E,F.(o) 
Et rurfus permutando, maior proportio omnium A,B, 
C, fimul ad omnes D,E,F, fimul, quam B> C, ad EF, 
Quod tuic primo loco propoiitum; 

Quare cum fic maior proportio totius A,B, C, ad 
totam D £,F,quam ablat*B,C,ad ablatam E, Fj (h) 
•rit eoam maior proportio rei jqeix A, ad reliquam 
D, quam totius A*B, C, ad toum D, E, F. Quod eft 
(ecundum . 

’ Quoniam vero maior ell proportio B, ad E» quam 
C, od F; ^ i } erit pernmtando maior quoqueB, ad C, 
quam E, ad Fj (k) Et componendo, maior totius B,C, 
3^C,quam tQtitts£iF, ad F; (1) 5c rur^s permu- 
undo, maior B,C, ad E,F, quam C, ad F. Eft autem 
maiorproportio A,B,C, ad D, E,F, vt oftendimus, 
quamB, C,ad E, F} mulco ergo maior erit proportio 
omnium A,B,C, ad omnes D,E,F, quam vlcimz C, ad 
vicimam F. Quod eft tertium. 

Deinde Ent quatuor magnitudines ,& aliz ipfn nu- 

merO' xquales cum 



B 

c 









caitld hyp^efi, nem- 
pe Ec maior propor» 
tio tercizC, ;td ter- 
tiam F,quam quartae 
G , 'ad quartam H. 
Dico eadem confe- 
qui . Vc enim iam in 
tribus elt oftenfum, 
maior eft proportio B, ad E, quam B,C,G, ad E,F ,H. 

Multo 
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mulco er^bmaior erit A, ad D, quam B, C,G, ad F, 
fnx7f «i. ^ (m) permutando er°o minor erit A, ad B, C, G, 

PxB.qni, ! quam D, ad E,F,Hi fn) & componendo ma or A.B, 

' . i C» G > quam D , E, F, H , ad E» Fi H; 

0»7. j«i, I jToj gj permutando A, B, C, G , ad D, E,F, H, ma- 
liorquam B,C,G, adE,F,H. Quod erat propofi- 
tum . 

Quapropter cum fit maior proportio totius A,B, 

C, G, ad totam D, E y F,H, quam ablatae R,C,G, ad 
pjj.ji». ablatam E, F, H. (p) Erit & reliquae A , ad reliquam ' 

D, maior proportio ,qiiam totius Ay B, C j G y ad to- 
tam O, E, Fy H, qu^ eil fecundum . 

Quoniam veroy vt in tribus demonftratum fuityma- 
ior efl proportio ByCy Gy ad EyF,HyquamGyad H; 

■ & maior Ay By CyGy ad DyEy FyHy quam ByCyGy ad 
E y F, H, vt ofienfum fuit ; multo maior erit proportio 
Ay By Cy Gy ad Dy Ey Fy H qu 3 m vltimx G j ad viti- 
mam H. Qtiodeft tertium • 

Demum eotlem modo concludi p<Keft » eadem coa- 
fequi in quinque magnitudinibus per quatuor ; & ia 
fex per quinque &c. quemadmodum ofiemiimus in 
quatuot ^r tres • Quare coollac tocuin boc Theoc«> 
ma &C, 



^mnti Elementi finis. 
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PEFiNJTJONSS, 

• e t • 

» 

S Im 3 cs fiint figar® reMneaf, qu® & Va- 
gulos angulos fingulis angulis x<^ualcs ha- 
. bcnt, atque etiam latera , qiisfe" circum an- 
gulos «quales, proportionalia** ’ . 



. / 



P Oftquam Euclides In Libro ^into explicationem 
proportionum in quantitatibus continuis generi- 
c#>nuilatenusdefcendendo ad aliqui fpeciem quanti ta« 
ci*s abfblaic,in hoc libro fpecificeoliendit quaui* 
nam proportionem inter le habeant lines* anguli* cir> 
cumferentiz circulorum , triangula , alixque figurat 
planz • Quod vt facilius excqufltur. / ' 

In primis dicit quod figurae rei^ilincae funt illae* 

■qux habent angulos in- 
cei ie «quales^ & ipfuper 
latera circa ip(bs squales 
angulos proportionalia . 
Vtv.g, triangula ABC, 
Q* ^ DBF* 



i^csL 
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D£F (Umucpis^o ^nil)» dkcnmr , ii fiieilne «qui- 
angula^ itatitalgOlus A ,angu'oD ; & Biipii £ 

Cjt tpiiF , «qualis Iit :^Necoon etiam lacera cic^ 

i «quales angulos proportionalia , hoc eft vt AB , ad 
AC,itaD^iad OFf&vt AB»adBCaiul>£r^<i£F» 
& vc AC>adCB, icaDF^ad F£« 



» r 



« «* ■ i«- 



n-: 



Rcciproc* fgurx fuiit cum in vtraquc figun 
antecedences, & confequeuccs radonum ter- 
mini fuerint. 

I \ 7^ exempli gratia ii in parallelogrammis ABCD, 
I V EFGH, latera AB , BC , tta luerint proportio- 
I naiia lateribus EF» FG, vt in vtro* 

l'A ' 'S ^^^F^r^lielogrammo.fic&rancecflf 
’#t. ■■ I M I I oensj&conrequensdiueriaruoiprd* 
portionum « hoc eft ea fit proportio 
AB, ad EF,qtiarFG,adBC. In 
hoc enim cafu AB , antecedens pri- 
mz rationis eft in vno paraflelo- 
grammo , & £ F , coniequens in 
aliei&rurfus FG iantec^eosalk 
terius rationis repetitur in illo pa> 
rallelograiBnio , in quo poftiinuis conreqtienccm alte- 
rius rationis } & conlequens BC, ftac in aljo parallelo: 
grammo , in quo ftahat antecedens prioris proportio- 
nis. Quare in veroque parallelr^rammo reperitur an- 
tecedens • Se confequens rationum , ac proinde reci- 
proea eriif«. Quod idem etiam valet decnangn!»; 
nam in ali;s figuris cec^roarum figuratum non eft 
v(iisapudGcooieu »4 . 



JC 

E r— — 
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A*- 



JecunfTum extremam , & mcdhwn rationem ^ 
reda linea fe<5ta efl*e dicitur, cum vt tota ad 
maius Tegmentum, ita maius ad minus fe ha- 
buerit. 

* '■» . 

S I reda aliqua linea A B , ha diuidatur in C , inx' 
qualiter vt quemadmodum tota AB, ad maius fe»- 
r mentum AC, ita maius 

fegmentum AC, ad minus 
C ftg mentum CB, huiufmo- 

■4 ■■■hP di linea dicetur ditiifa fe* 
aim extremam , & media 
i ratiorem . Hanc diuifio- 

7* nem exponet Euclides Propof, 30. huiut libri , eam- 
‘que propofiih , licet alijs verbis , in fecundo lib. Pi(^ 
.pof. IT. Inntimerx quidem funt vtilitates lineae tali- 
ter vt conflit ex libris Stereometrix » vnde iure* 
^neriro haec diuifio vocari fblet Diuina proportio, . 

^ IV. 

•■J 

Altitudo cuiuicunque figurae eft linea perpen- 
dicuJaris 2 vertice ad bafin dedutia. 

] N triagulo AKC, vertex fit 
A,d quo ad bafiu bC, per- 
pendicularis ducatur AG, 
dicetur hxc perpendicula- 
ris altitudo triagui i ABC, 
ita vt tantam dicatur habe- 
re altitudinrm triangulum 




B G 

ABC , quanta eft perpendicularis AG, 



V. 
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- 

Ratio e\ titionibus eompom Jicituf, wmrt^ 
tioniim quantitates inter fc multiplicata:, ali- 
quam cflwerint rationem. 



Q Voniam denominator cuiuslibet proportioniset* 
primit quanta /it magnitudo antecedens ad con. 
leqtJcntem( vc denominato rquadrupi* pioportionis, 
nempe 4. oftendic in quauis proportione quadrupla 
antecedentem magnitudinem quater continere con- 
icqucntem i denominator vero proportionis fub qua- 
duipl* , nempe vnum quart. indicat antecedentem e(^ 
ic quartam partem confeqiientii &c. ) Dici /bfet de- 
nominator a Geometris , feu quantitas proportionis, 
«Quapropter hate definitio vult, proportionem aliquam 
wauabiw,vcl pluribus proportionibus componi.quan- 
uo harum «nominatores , Ceu quancitatesinter Ce mul- 
tiplicatz effecerint illam proportionem, feu illius pro- 
poi tioms denominatorem . Vt v. g. proportio duode- 
cuplacomponi dicitur ex dupla , & fextupla j qtande. 
quidem denominator proportionis duodecupis, nimi- 
rum ji. producitur ex multiplicatione denomfnaco- 
risdupl® proportionis, nempe t. in denominatorem 
lextoplat , hoceft in d. Eadem pror/iis ratione pro- 
portio trigecupla dicitur componi ex dupla , tripla, & 
quintupla . Nam harum denominatores inter 

le multiplicati gignunt lo.illiusdenomiojtorem &c. 

Vnde quemadmodum in magnitudinibus continua 
proportionalibus ( vt dittum eft ad defin. 10. lib. c.> 
proportio prim* ad vitimam diqtur componi ex pro- 
portione prima: ad /ecundam , & fecynda: ad tertiani, 
ee terti» ad quartam &c. Sic etiam in quibufeuoeue 
magnitudinibus ordine pofitis proportio prim» ad vi- 
timam dicetur componi ex proportione prim» ad fe- 



t t %i vt. »45 1 

^il^Q^iltn \ 8c (bundx ad tertiata ;& tertis ad rcaml ' 

&c. donec proportio exciterit } quoniani deaoKiiDator^ ' 
proportionis prime magnitadinis ad virunam confur* 
|{ie ex denomiaatortbus proportiooOm intermediarua 
inter fc muitrpHcatlc . ' * . v ^ * 

HoctocumconfirmatitraCiauio in hoc loco addu- 
cendo varias anciqi»)rum demondradooes circa hanc 
materiam : Quas demondracionea apud cttatHm au* 
thorem legere haud iautile arit « 

\ VI - ■ 



farandograramum fccuudiiih; aliquam reftaml 
lineam applicatum , deficere dicitur paral* I 
Idogrammp , quando non occupat totam U- J , 
neam . Excedere vero, quando occupat ma- ' 
^ iorciri lineam , qua» iit ea, ikundumquam * 
- : applicaturi ita tamen, vtparallclo^ammum 
• dwiens , aiit exeedais eandem Jubeat al* 

‘ titudinem cum paralldogrammo applicato, . 

condituat^, 'cum co totum vu^^uii parallelo* 

, grammum. r . . 

S ic data reda linea AB; fupra quam CMfiitmcfir pa* 
rallelogrammua ACD£,qiiod non.ocoapet to* ^ 
: tam lineam AB«I 



*. r. r fed delir CBi* 

t?"' ' I^' du^qj BFipi- 

. 11. ■•7'’ talldaiphCD, » 

/ / '“/-’ • ' cocatque cum 

'■' / , » / ! / XO, prodiit ! 

'^'A ■ * C B inF,£cqjcoro- • 

pleatur cotum | 

' • ■ : parallelogram- \ 

aiim A , Qiip poXto paralie togranaum AlX/^fc* . 
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eundum redam AB, applicatum , deficere diciriir pa- 
rallelofframmo DB, ira vt DB.ippeJIe ur detedus. 

E contra vero fit data reda A C , fupra quam con- 
fiituatur paralieloorammum ABFE,quod habeat la- 
tus AB , maius data reda AC , ducanturqiie lineae vc 
fiipra . Parallelogrammttm igitur AF , (eundum re» 
dam AC, applicatum , excedere dicitur parallelo- 
y grammo DB, ficque DB «vocatur excelTus • 

PLOPOS. I. THEOR. i. 

J Triangula, & parallelogramnia, quorum eadem 
fuerit aldcudo > inter fe iu fe habent, vt 
fes . 

S int duo triangula ABC, ABD, eandem haben- 
tia altitudinem, quorum bales fine BC, BD. Item 

duo parailelogram- 
ma BE, BF, eiufdem 
altitudinis , quorum^ 
eaedem bafes B C, 

BD . D*co ita e/le 
triangulum ABC, ad '* 
trianguIum'ABD,Se \ 
parallelogrammum 
BE , ad parallelo- 
grammum BF, vc eft 
bafis BC , ad bafin BD Hoc efi fi bafis BC, Itaniacur 
prima magnitudo , & bafis BD, fecunda : Ac triangu- 
lum ABC, vel parallelogrammum BE , tertia ,& tri- 
angulum ABL), vel parallelogrammum BF , quarta, 
aequemulcfplicia prima; , ac tertia; ab xquemulciplict- 
bus fecundx, quarta;,vel vna deficere, vel vna a;qua- 
lia efie, ve/ vna excedere , vr oll^nfiim luit in deffn. 
lib, f. Ponantur enim tam triangula, quam parallelo- 
gramma inter eafdcm parallelas^EF, GK, ficque vt ^ 

didum 

^ f ' • 
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df^m eft tn defin. huius libri^ trianoiifa, & paral* 
Idlogramma eaodem habebunt altitudinem ,cum per* 
Mndicularesadbai^sdemids aequales exiftant'. Rur> 
iusex BGj fuinanctir quotcunque re<^ae f Meet inno- 
ftra figura vna tantum fumatur ) aequales ipfi BC , & 
fitCG: Item ex BK, abfcindantiir quotcunque redte 
DH, HI, IK, cquates ipfi BD . Deinde d pun^o A, . 
ducantur redae AG, AH, AI,AK. ra>.Emnt[ igitur j a 
triangula ABC, ACG, fuper «quales bafo,& inter 
eafdein parallelas aequalia. Eademque ratione atqua- 
lia erunt triangula RAD, DAH, HAI, IAK.'i[^aai* 
mulcipicxergoefireda GB, redat BC, 'tam multi* 
plex quooueerit triangulum BAG, trianguli BAC; Sc 
quammulciplexeft reda BK, redx BD, tam quoque 
q^ltiplex erit triangulum BAK, trianguK BAD, quia 
in tot triangula aequalia fiint diuifa toti triangula 
ABG, 'ABk, inquot redas jrqualee ledae fiterunt totae 
redx BG,BK. Quoniam vero fi bafisBG, «qualis fue- , 
ritbafiBK,(b) neceflario triangulum ABG,. «quale I b|l.frl. 
em twgiilo ABK, ac proinde fiBG, maior fuerit * 
qinm BK, ncce/fario ABG, maiua erit quam AHK, & fi 
qnnor, mmuxerii j propeereaque deficient vna BG, re- 
^,&trianguJum ABQ,«quemulciplicta prinw ma> 
gnitudinif BG,Btterti« ABC, ab BK,reda triangti- 
hxBAK, «quemuiciplicibus fecundx BD, 8e‘quart« 

BAD, vel vna aequalia erum, vel vna excedent, /l ea, 
qu« inter fe recondent , fumantur .' (cjh Quare qu« 
proportio efi primx^RC, ad fecundam Bp., bafis ad 
bafin, ea erit teiti* BAC, ad quartam BA^ trianguli 
a<icrianguliim . Sicut igitur bafis ad baiiiT, ita eft trl> 
angulum ad triangulum j quod fuit propolitum. • v'. 

•i^ioniam^crofd) vr rriangultim AlE^i ad iriangu» | di 
Iqm ABD, itaeft parallclogrammum BE, (e/'(du- 
pium enim eft trianguli ABC,^ ad parallelt^rammuan 
BF, quod pariter cft duplum - trianguli A B Di' vfide 
pesCpicuum c(l!(f>. ita quoque eue parallelc^rani* 
aum ad paraHel^rammum, vc bafis ad bafin. Quod 
t«um confirmalri potcd eodem arguniciito, quo vfi • 
flfiki ^ ^ I f II- J* 
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fumus in trianoults. fi prius ex punChs C,G, re^lar du- 
cantur parallelae ipfi BA; nec non ex punftis 
parallelae ipfiR A, &c. Triangula icitur , &paralle- 
iogramnia, quorum eadem fuerit altuudo « ica fe ha- 
bent inter ie, vc bafes , S£c. Quod crac demonfiraa- 
dum . 

PROPOS. 2. THEOR. 

Si ad vnum trianguli latus parallela du6la flieric 
reda quxdam linea, bxc propoitionalitcr fc- 
cabit ipfius trianguli latera - Et fi trianguli 
latera proponionalitcr fc( 5 la fuerint, quar ad 
fe(frionesadiun( 5 ta fuerit redta linea, erita4 
reliquum ipfius trianguli latus parallela. 



I N triaoffiilo ABC, ducatur primum redaDE, pa- 
rallela lateri BC. Dico latera AB, AC , (edfa efie 
prop«rtiona liter inD, &E, boceft, 
efie vt AD,ad DB, ita AE, ad EC. 
Duclis namquereftis *CD, BE, (a) 
erunt triangula BDE, CED, fuper 
eaiidem bafin DE , & inter eafdeiii 
parallelas DE, BC , coailituta inter 
fe xqualia. fb; Quare vt triangulum 
ADE, ad triangulum DEB, ita eft 
idem triangulum AOE, ad triangu- 
lum EDC: (c> Atqui vt rriangulum 
ADE, ad triangulum DEB, ica eft bafis AD, ad ba- 
fin BDj (cum hacc triangula fine eiufdem altitudinis, 
vc conftat fi per E, p rallela agatur ipfi AB j Eadem- 
que ratione vt triangulum AOE, ad triangulum E OC, 
ica eft bafis AE, ad bafin EC. (d> Ve igitur AD, ad 

( BD,ita eftAE, ad EC, Ceum hx dux pro(>ortionos 
exdem fint proportioni trianguli ADE, ad criangu- 
1 Ium 




e 1. 

’ f t 

gl. |ejf. 
[‘i?. 3«»f* 
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fam DEB, & ekifdem trianguli ADE, ad ifiangulum 
EDC4 Qijod «1^ propofitum'. 

SecctdeindereaaDE, latera AB, AC, proportio^ 
naliter. Dico DE, parallelam «fle reliquo lateri BC. 
Dudiceoim, vtfopra,reaitCD, BE, (e) erit vt ba- 
fis AD, ad bafin DB; ita triangulum ADE,ad triangu* 
Ium DEB, cum finteiufdem altitudinii ; Ponieflr au- 
lem VI AD, ad DB, ita AE, ad EC : ( f i igitur erit 
vt triangulum ADE, ad triangulum DEB,^u AE , ad 
EC: Sed’ (g) Tt bafis AE, ad bafin EC , ita eft trian- 
culum ADE, ad triangulum DEC, cuol^ pariter fine 
ciufdem altitudinif : f h) Igitur vt triaftguluoti ADE, 
ad triangulum OEB.ita eft idem triangtiltun ADE,ad 
«riangulum DEC. (i) Aqualia ergo fune triangula 
BDE, DEC} ac propterea cum eandem habeant ba- 
lin DE. (k) erunt inter cafdc» parallclaa conftituta, [ 
Quare parallela eft DE, ipfi BC: quod ei propoir - 
tum . Si igitur ad vnum trianguli latu» panlUla de- 
dU fuerit , Ite, Q^od emt «fteodenduni « 



PROPOS. f TMEOR» f 

^tmnguli angulus birariam fc^s'(k, fecani 
autem angulum re<Sta linea (ecueric & bal^ 
• bafis fegmenta eandem habebunt rationem, 
quam reliqua ipfius trianguli latera. Et fi ba- 
, us fegmenta eandem habeant rationem, quam 
rdiqna ipfius trianguli latera} rc^ liiKa, quae 
- i vaticc ad fe^ionan producjaij:, bifidam 
Cccat angulum Ipfius cnaadpdi • 



«« «V. ^ 









t 

I N triangulo ABC, teat AD, fecet primo 

Ium BAC, bilarian • Dim effq Jt BA, ad AC, ia f ^ 
-i ' B®» 1- 
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juD.ad D€. Agatur enim per C,re^’ CE, parallef» 

I ipfi DA, don<;c cum BA^ pariter produ^a coacurrat 
1 in' E, ptmdlo i (deheac aurem coire CE, & BA, quia 



. .t -.f dem cum diio angtiti ABD,BD\, in triangulo ^BD^' 
a tf.prt. fp) ^nt minores duabusrc^is j & angulus' BDA, (b)i 
b if.priM ^ «qualis interno, & oppofito BCE^ erunt etiam duo 
f * ' \ anguli B, &' BC E', mnore* 




duobus rcAis; quare iuxta de^ 
fin. 1 $. lineaeCE,B A, eandem 
coibunt) (c)'eritque angulut 
EGA, arqualis alcerno<CAD;> 
& angulus E, externo DAB^ 
arqualis erit. Cum ^iturdua 
anguli CAO|,-D^AB, per odnd 
ilru^ionem stqoalec ponantur^ 
pri. [ ewnt &anguK EGA,& E , inter fe «quales^ (d) ide^ 
qui. '-qee & arqual^ $ {e) Vc igiitifi 

/>*. LEA, ad AB,Je3.‘<rA’,.ad eaiidetir AB. (C^) 'Attqtiiam 
* EA, ad AB, ita e(i CD,ad DB,aim in triangulo EBC, 
«MI, re£La AD, fit parallela lateri CE: (g) Igitur vc CA, 
* tad AB, ita CU,^>DBk quod iuie propofituovi ^ 

Sit deinde vc C A, ad AB, Ita CD, ad DB.' Wco to 
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PROPOS. 4. THEOR. 4. 



Acqulahgulomm triaaguloram proportionalia 
fiuit latera, qua; circum aequales angulos 3 & 
homologa funt latera, quae zqualibus angui» 
■ fubtenduntur. 



S 



fineque I 

aequales anguli ABC, DCE, '& ACB« DEC, &l 

■ I 



Inc xqiitangula criaiigula ABC, DCEj 




BAC, CDE. Dicoefle AB, ad BC, ve OC, ad CE»Se 
BC, ad CA, ve CE, ad EDj & denique CA, ad AK, | 

Vt £D, ad DC ; Ita enim latera circa aequales angulos 

' liinc proportionalia , ho> 

' moiogaque fune ci late- ‘ 

- ra ;quse aequalibus angu> 

Iit fubcenduamr,hoc eft, 

• 6e. antecedentia omnia 
«quales rejpiciunc angu« 

' los, Sc coni^uentia fimi* 
liter * Conliicuancar la 
ecra fiC, CE, iecunduui 
•- lineam redam BE, ita vc j 
angiilt» DCE, externus fit aequalis incerno ABQ pa* • 
ricerque ezternns ACB, interno DEC, fic arqualjs : Ec | 
quia duo aqgu^ ABC, ACB, (a) aainores fune duobus ^ 
redis : eft autem ingulo A(^, aequalis angulus DEC, 
erunt anguli B, & E, duobus redts minores, .(b) . 

Quare rmt BA, ED, produdae verfuspartes A, & D, . , ^ * 

edibunc. F^ucancurergo&oonueniancioE, Quo- 
niam vtfoapgylus externus DCfi, «qualis eft inter- r 
no , & oppo/ico ABC,.(c) parallela; erunt CD, & BF* • ^ jg 
Eademque ratione parallelae erunt CA, & E i^, quod |; 
angulus externus ACB, fit «qualis interno DEC. Pa> .. 
ranelograoimum eft igitur ACDF, (d) propeerea^u^t id 
reda AF, «^tia re^ CO; Sc ndi CA, «qualis tes 1 

. d« !• 
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Qnt. DF. Quoniam igitur in triangulo BEF»re£U 
AC, parallela eft lateri EF, (e) crir AB, 4d AF, hoc 
e(l ad ne, (quar atqualis eft ipfi AF.) vt BC, ad CE. 
Permutando igitur (f)erirAB,ad BC , vt DC, ad 
I CE, Rurlus quia In eodem' triangulo BEF, rc&.t 
CD, parallela eft lateri RF, (g) erit BC, ad CE, ve 
FD.hoceft CA,(qus xqualis eft ipiiFD, ) ad£D« 
Permutando igitur , (h) erit BC, ad CA , vt CE, ad 
f ED. Cum igitur fit AB, ad BC, ve DC, ad CE 
BC, adCA, vtCE,adEDi(i)eritex «qoali AB, ad 
CA, ve DC, ad ED. Quod eil propofitum . Aequi* 
angulorum ergo triangulorum proportionalia fune la- 
tera, &c. Quod erat demonilrandum. 

C ORO L I A R 1 V M; 

Ex hk patet , lineatu redam ,qu« in triangulo vii 
lateri parallela ducitur, auferre triangulum Emilei#- 
ti triangulo . Si enim in triangulo BEF, lateri 5F, pt« 
i rallela ducatur CO, erit triangulum DCE ,'toci trian- 
gulo BEF, fimtle • Nam xquiangula fiint , cutnangn- 
liBFE , FBE ,fa> aequales fine angulis CDE , DCE, 

1 externis j & angulus E , communis Rurfus cum , vt 
demondrarum eft habeant latera circa aequales angU* 
los proportbnalia, per primaoi defin, huius libri fimi? 
lia 'erunt triangula FBE ,& DCE. * . '• 

PROPOS. s- THEOR. jl 

' * .1 

^ ^ » 

Si cfuo latera habeant 'propornoaa-*, 

• lia ; atquiangula erunt triangi^,' & xqual^ ‘ 
habebunt cos angulos, lub quibus 
molo^ latera fubtcndunrar. 'V 

. ' ■ ' k j 

’ • ' . I •» 

D Vo triangula ABC, DEF, habeant latera prO- 
ponional» , firqun AB, ad BC , ve DE » ad EF; 

&BC« 
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&RC, adCA, vt tF/ad 
FD i &deaique AB,ad AC, 
vc DE, ad DF . Dico huiu(^ 

‘ . modi triangula effe arquian- 
gula • angulum Icdicec A, 
aequalem eiTe angulo D , A: 
angulum B angulo £ ; A: 
demum angulum C , angulo 
F. Sic enim anguli aequales 
refpiciunc latera homologa,. 
HrspofititHacangfilusFEG» (i) zqua Iis angulo B, & 
angulus E F G • angulo C , comieniantquc redz EG, 
FG , in G, pundlo cb) eritque reliquus angulurG, re- 
liquo animulo A, xqualis : dBquianguIa igitur fuac 
triangula ABC , EGF ; (c} Quare vt AB , ad BC , fta 
eft CE, ad EF j vt aute.n AB , ad BC , ita ponitur DE, 
ad EF ! (d) 4 gitiir vt G£ ,ad EF, in eft DE ,ad tF: 
ac propterea (c) aequales erunt reda: GE , DE . Rur- 
fus quoniam (t) vtKC, ad CA, EF, adEG ; Vc 
aurem BC, adCA , ita cft EF,ac FD; (g> erit vtEF, 
ad FG , ita eadem k Tj ad F D ; (h) ideoque zquaies 
erunt FD , FG , Quare cum lacera EG , FG ,, aequalia 
^t lateribus DE , DF , vcrunqtie vtrique , & bj/is EF, 
communis ; (i) Erunt anguli G,&: D , zqisale^j fkj ac 

E opterea etiam reliqui anguli reliquis -angu* 
arquales erunt. Quamobrem cum angulus G,zquo- 
Jis (ic angulo A , erit & a ngulus D , eidem angulr» A, 
aequalis ; eodemque modo'a.)g'u!us DEF , 'angulo B.« £c 
angulus £FD , angulo C , zqualis erit ; quod fuit pro- 
politum. Si ergo duo triangula Utera habeant pro- 
portiona I ia Acc, Qpsd erte demonRrandum « ' 



bg» ,prf, 
c 4. /#ar, 

H II. 711/. 

e 9. 9»;, 

f 4 - 

f B. pr», 
k 4. }rf. 



<!• ,* 
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EVCtlH^EtEM. 

‘ • <• . «f ' • , 

>RO'pos. tf. theor: 



Si duo triangula vnum angulum vni anguM 
«qualem , & circum «quales angulos late- 
ra proportionalia . habuerint ; «quiangula 
erunt triangula , «qiialcfquc' habebunt an- 
. ^os, fub quibus homologa latera fubten- 5 

duntur. ‘ / 




|(i 



^4. fri. 



1 



J Ntmnirulis ABC, DEF,duoan»uliB , &E , fint 
'inter Cc «quales , lintque latera A B , B C , proi^“ 

tionafia lateribus DE , EF, 
hoc cft fit A B , ad BC,vt 
''DE , ad EF . Dico reliquo» 
angulos reliquis angulis a> 
quales efle, angulum fcilicet 
A , angulo D , & angiiliiin \ 
C,angulo F ; Ita enim «qtfc- ^ 
Ics anguli homologa refpi- 
ciunt lattfira . Vt in antece- 
denti demonftratione angO- 
Io B, fiat «qualis angulus FEG i & angulo C , ailgff- 
Ius E F G i quo flante , vt in antecedenti propofitione 

diaum fuit, critttiangulumGp, triangulo A^, 

«qiiiangulum . Quare (a) vt AB, ad BC , ita eft GB, 
ad EF ; sed vt AB , ad BC, ita ponitur DE, ad EF. (b) 
Igitur vt DE, ad EF,ita eft GE, ad eandem EF i atqu« 
idcirco DE, GE,(c) «quales erunt . Itaqtiecum I*ce. 
ra DE,EF,«qualia fine lateribus GE , EF ,&quoque 
an»iili ab ipfis contenti «quales f nam angulo B, cui 
I faSus cft aequalis angulus FEG, «qualis eft politus an- 
a gulas DEF , quare «quales ad tnuicem erunt anguli 
’drp,GEI, ) (d) cnint reliqui anguli D,& EFD, re- 
liquis angulis G , EFG , «quales . Cum ergo angu- 
lus G, fit «qualis angulo A j & «ngiilui EFG , angu- 
lo 
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fe Cjenifit etiam an«u!is A,&C,»qaaffian»uli D, 
& EFD ; ob idque arquisnguU erum triangula ABC, 
DEF i quod fuit propofirum 7 Si ergo duo triangula 
•vaum anguium vm angulo atquiiem erat 

•demonfirandura ; f •*- 

■ PROPOS. 7 . THE0R.'5. ^ ' 

,Si duo triangula .vnum aQg. Ium vni aiiguloa:- 
. qu^em j -circuin autem alios, angulos latera 
1. i proportionalia habeant; reliquorum vero fl- 
^mul vtrumque aut minorem , aut non nii^ 
ndreni re<St6 : Aequiangula erunt, triangula, 
; & asquales habebunt eos angulos,, drcum 
» qirosiparopdrrioiialia fuiK' latera. • '' > - 



S Inr duo triangula ABC , DEF , ficque angulus A, 
in triangulo ABC, aKjualis ansuioO ,10 triangu- 
lo BElii & rurfiit ia^ra AB,BC,eirca angulum ABC, 
. . i • . proportionalia lateribus 

. A • ©E ,iEP, etrea, angulum 

D E F , hocett fit vt AB, 
/\ D adBC , kaDE,ad EF, 

/ \ Af feac;ai^epc9^}<lu^nc,ve 



\ / \ qurfibet’ fehquorum an- 

y / \ guloium, fit minor rcfto, 

; A , vcl nqn Uiinor V.-Didoli* 

9 . ; CE . F qutai^uia efle triangula, 

' . ! V* 'rt ■ anguImfcilic«-AB^:',& 
E, eircrquosIrtUt ‘rareni prdportiphalia Sc ahgolos 
C, & F, arqtiaies efle . ' Probat. $it* ihMiit tam 

angti itis C, quam F, refto minor , Quo polito fi aogu- 
Ji ABC, & E,non fiint arqtiales, fit ABC, maior quam 
E } natquerpfi E ,, arqualis ABG j Cum igitur j- & am 
gulus A, angulo P^ponattif f qualis , (a)criit, &jrc^ 




EVCL: BLEM, 

I iiqtiuf • relitjuo F ; rquairs j tdeoque {rfangtttt 
* AGB, I>E1P ; arqnianguBa erunt . Quare vt AB> ad 

• 4* /••‘i BG , ( b) ira DE, ad f ? : Sed wt DE , ad EF , ica po* 

e 1 1 .f *M*. ' nitor. AB, ad BT, : (c)‘ Vt igitur AB, ad BG , ita eadem 
d ab, ad BC } ( d ) ac propterea «qualet erunt B G , 8c 

• J* BC, & (e) prepterea angui i B G C , B C G , arqualec. 

Cum igitur anguhis^C-j ponatur redo minor , erit fc 
anguliis BGC,redo minor j ideoque ei deincepi 6B A, 
f It.fri. maior } (f) cum BGA, BGC , anguli (int duobus 

* redis aequales . Cft autnn oBenfus angulus AGB, am 
gulo F, squalis. Mai<»r igitur redoeft pariter a ngu« 
iusE: fed pofitus eft etiam redo minor. Quod eft 
; abfurdum . 

Sit deinde tam angulus C,quam F,redo non minor» 
eritquevt fupra angulus C, angulo BG C, aM}ua i isj 
I quare etiam BGC, redo non minor erit ; ac propterea 
anguli BCG, BGC, in triangulo GBC, noo minoret 
< tnint duobus redis , fed vel maiores, vel aeqiiales duo- 
bus rediti quodeftabilirdum ^ (g) funt enimduobiis 
redis minores. Non ei^o inarauales (Iint anguli ABC, 
fija.prs, & E,fed arqiialesj fh) aeque idcirro reliqui etiam aiu 

I guiiC, & F, squales erunt ; quod .efl propo^tiim,' 
Quare fi duo triangula vnum angulum vni angirio 
I squalem , &c, Q^od demonftrandum crar* 

. r 

V *. 

PROFOS. 8. THEOR. S. 

\ 

$1 in triangulo rtiflangulo^ ab angulo 

bafin perpendicularis du^ (it$ ^oae adp^ 
peodicularem tnangula, tum too triangulo^ 
(um ipiainter fe funt EmiUa» 

1 r T‘N triangulo BAC, angulus BAC, fif redus , i que 
I X i>afin perpendicularis agacm trian* * 

f ■ gub 




Digitized by Coogie 





D C 



jL jrs. r/. 457 

gidi ADI^ ADCjiimilia ede , & toti triangulo ABC, 

& intsr (c . Prob, Cum enim 
intrianoulis ABC , ADB;an 
guli BAC, BD A, fint refti, & 
an«ufusB,eomiBunisjfa>erunt 
& reliqui anguli 'A CB , & 
DAB, xquaiet . AequiangU' 
Ium igitur eil triangulum 
DBA, triangulo' ABC, (b) ac 
propterea habent latera ctrca 
«quales angulos proportionalia , &c. hoc efl , erit vt 
CB. ad BA, ita BA, ad BD^ & vt BA, ad AC, ita BO, 
ad DA} & vt,BC, ad CA, ita BA, ad AD. Ita enim 
latera homologa atqualibiis angulis opponuntur , vt 
vult 4. propef. huius libri . Quare fimilc eft triangu- 
lum ADB, coti triangulo ABC. Eodem prorfus medo 
o/lendetur, triangulum ADC, fimile elTe eidem trian- 
gulo ABC. Nam anguli BAC, ADC, luot reili, & 
anguids C, communis } (c) c propterea reliqui angu 
li ABC, DAC, aquales . Quare fd) vt BC , ad CA, 
icaeftCA,ad CD)&vtCA,ad AB, ita CD, adDAj 
&vl CB,ad BA, ita CA, ad AD . Sic enim quoque 
opponuntur homologa lacera aequalibus angulis lecun- 1 
dum prxferipu in 4. propof. huius libri . Haud fecus | 
demonfirabitur hmilia inter fe effe triangula ADB, | 
ADC, cum anguli EDB, ADC, fint rccti ; & anguli j 
ABD,CAO, ofienfi aequales } nec non anguli BADi } 
DCAj Atque idcirco fit vt BD, ad DA, (e) ita AD, 
ad DC} & vt DA, ad AB, ita DC, ad CA j & vt AB, 
adBD, ita CA,ad AD3 fi igitur in triangulo redan-. 
gulo ab angulo redo in bafin perpendicularis diida ’ 
&c. Quod erat demonftrandum* 



COROILARIVM, 

Ex hae propofitione manifefium cfl , perpendicula- 
rem , quae in redangulo triangulo inbafin demittitur, 
«fic mMiapi proportionalem inter duo bafis Tegmenta: 

R Item 




15 » ErCL. ELEM, 

Item vtriltnlibet lateram angulum refl-um •mbion- 
cium medium proportionale e(Te inter totam baftn , 8e 
illud (Vgmentum bafis, quod ei lateri adiacet , 

C^enfum enim fuit , efle vt BD, ad DA, ita DA, 
ad DCj ac propicrea DA, mediam effe proportiona- 

I lem inter BO, & DC. Nec non etiam ollenfuni fuit ef- 
fe vtCB, ad B A, ita B A, ad BD j & idcirco BA, me- 
diam efle proportionalem inter CB, & BD : Et deni- 
que efle vt BC, ad CA,ita CA, ad CDj ideoque CA, 
mediam exiflere proportionalem inter BC, & CO. 
Quod fuit propoficum, 

a 

PROPOS. PROBL* 

. A data rcdla linea imperatam partem 
auferre . 



a t. A** 
bii.fK 



I Mperetur vt ex linea AB, auferamus partem ter* 
tiam , Ex A, ducatur redla AC , vtcunqiie ficieoi 
angulum BAC}& poflea ex AC, 
indefinite produfla abfeindantur 
tot partes aequales cuiuslibet ma- 
gnitndinis, quota pars detrahen- 
da ex AB, vt inpropoflca figura 
tres funt AD, DE , EC ; deinde 
ex C, ad B, retta ducatur CB, cUi 
per D, parallela agatur DF. Quo 
fiQo dico DF, efle partem ter- 
tiam ipfius redae AB. Prob, Nam 
eum iii triangulo ABC, lateri CB, 
dnda fic parallela DF;(a)erit vt CD, ad DA, ita BF, 
ad BA. rb) Componendo igitur vt CA, ad AD, ita 
BA,ad AF:fed AC, eft tripla ipfius AD , per con- 
firttdionem} Igitur & BA, ipfius AF, tripla eritsquare 
AF, erit tertia pars ipfius AB,vnde pars quaefica, A da- 
ta ergo reda linea imperatam partem abllulimus, 
I Quod faciendiai^ erat. PRO- 







Li%.n^ »59 

PROPPS. IO,. PHOBl,. 

* V f 

Batara reAam lineam mfedUm fimiliter fecarc, 

. , vt daca alKW rc^- fe<Sla • fuerit . • ■ 

S it data refta AB, fecanda fimiliter, vt feila eft re- 
dba AC,inD, & Ejhoc eft in partes, quae funt 
partibus AD,i^E» EC, 'prpportio^alcc. CoiiiuE«an- 
tnr datae duae lineae »d punftum A, facientes angti* j 

Ium queraeiinquc BAC > eonue • 
^anturque infimul refta B C, | 
Deinde ex D, & E» agantur DF, * 
EG , rwft» parallelae ipfi BC, 
Dico re^am AB , fimiliter efle 
fedlam inF, & G, vt eft leda 
AC,in D,&E.Preb.'Nam (a) 
.V AD, ad DE, iia eft AF, ad 
J5G i proportionales er^o iunt 
partes AF, FG, partibus AD, 
DE, Quod fi ducatur DK, ipfi FB , parallela fecans 
EG* in-H., pun^ : (b) erit rurfus vt DE, ad EC, ita 
DH,adRK,hpc eft iuFG,;^ GB, (cum DH,HK, 
awM^le^ fint; duabus FG,GB, per 34. propof. lib. ^t- 
nt J. ^areprfMrortionaIesq»ioqu.o:friiuc,par|ei FG, 
GB, partibus DE, EC. Eademque ratio erit de plu- 
ribus partibiiSjfi.e* E, & C, ipfi AB, parT^llelae agan- 
tur , &C, Quaredatara redam lineam mledam liini- 
Iker tecuimu#,vt dvn altefa reda (uic * Qupd 
erat faciendam • . r 




. •* * «A 
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PRO- 
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EVCLt» ELEM% ^ 

PROPOS. II. PROBL. j!: 



Duabus datisredts lii^ Titiam propordona* 
lem ad imienire. . . . 

j ' 

S Iat duc reft» AB, AC, ita difpoiicx vt efficiant 
ansulam A, quemcunque, fitqiic iliis inuoiienda 
tertia proportionalis . hoc cft vt AB, ad AC, ita AC, 
ad aliam tetciam. Producatur AB, quam antecefkn*. 

' tem flatuimus , & capiatur 
ID, aqualis ipfi AC, qua 
ebni^uens, & media elTe de- 
bet . Deinde dudb reda BC, 
agatur ex D, linea DE, pa- 
raltt Ia ipfi BC , occurrens ipfi 
AC, produdat in E*. Dico 
CE, efle tertiam proportiona- 
lem , hoc eft vc AB, od AC, 
ita AC, ad CE . Cum enin 
in triangulo D A E , Jacerf 
DE, parallela duda fit reda- 
faj erit vt AB,ad BD, ita AC, ad CE : (b; fcd* 
ad BD, ita efl eadem AB, ad AC, cum AC, 
pohta fit aqualis ipfi BD . Vt igitur AB, ad AC, ira 
ACjad CEjquQdcftpropoifitum , Duabus ergo da- 
ti* redis lineis tertiam proportionalem ad inueaimus, 
Qpod eras licieadum • 




»RO- 
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PROPOS. ii. PRQBL,4.- 

. Tribus datis replis lineis quartam proporrio- 1 
- nalcm inucnirii, 

S iRt tres lineae reStx Aj C, quibus inuenieada fit 
quarta proportionalis , hoc eft (icut A , ad B , ita 
C, ad aliam quartam . Difpo* 
^nantur dux priores linex tali- 
ter, vt comf^nant inlirntil li< 
■eam redam DE, tertia vero 
C, cum prima A , hoc eft DG, 
faciat quetneunque angulum, 
nempe D, ficque reda DH, ip- 
ii C, xqualis . Podea cx G,ad 
H, ducatur linea GH , cui per 
E, ducatur parallela E F , oc- 
ourrent redx D M , produdtx in F . Dico H F , ede 
quarcam proportionalem , hoc ed vt DG , ad GE, ita 
DH, ad HF . Proh. Orm enim in triangulo EDF, la- 
teri EF , duda fit parallela GH ; ( a ) erit vt DG , ad 
GE, ira DH , ad iiF . ^lare HF , quarta ed propor- 
tionalis ; quapropter tribus datis redis lineis , quarta 
proportionalis inuenca/uic. Quod erat faciendum. 




I 

I 

I 



! a 



* * * 

. PROP. tj. PROBL. f. 

Duabus daui rcAis lineis mediam proportio^ 
nalcm adiauenire. 

S ine dux redx AB ,BC , quibus inueniendaed me* 
dia proportionalis. Datxdux redx dirponaniurf 
fecundum redam lineam AC ; qux bifariam diuifa di* . 

R j per i 



\ 
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i6s EVCUttEM. 

per ipfita conftituatur femicrrculuc ADC , ita vt tota 
' ' " ' . AC j iic.dUmeter , Deinde ex 

ad AC , erigatur perpendi- 
cnlaris BD, vfque ad perifa* 
riairt . Dico BD , tQe mediam 
' ‘ profk>rtronafem inter A B , & 
BC . Prob. Duclis enim rejf^is 
AD , CD s erit angutus ADC, 
- (z) reAus eft enim in femicir- 

• 3 •*", ^ igitur «X anguia refto A D C , ad baHn 

AC j du(5^a lic perpendicularis D)| , erit per CoroII, 
Propof. 8. huius lib. media proportionalis inter A B, 
& R C . Duabus ergo datis redis llmek mediam pco- 
porcionalein adiiiucnimus , Quod erat facieodmn. 

PROPOS. 14- THEOR. 

j Aequalium paralldogrammomm , & vnum vni 
j aiqualem habendum angulum, qa« circum 
^ j aequales angulos , reciproca funt latera.. Et 
quorum parallelogrammoruni vnum angu- 
lum vni angulo a: qualem, habentium reci- 
proca funt latera , quae circum aequales aor^ 

gulos s illa funt aequalia . 

\ 

Int duo aequalik partllelogramma AF1{D , HCGB,* 
habentia angulos DBA', EBG, arquales . Dicola- 
■ tera circum hofce angulos eife re- 
ip -A ciproca,hoc«(tcflevtDB,adBE, 

■ — ■ -j ica G B ad BF. Coniungantur 

^ enim dida parallelogramma iuxta 

arqiiales angulos, ica vt DB, & BE, 
■ ^ ' condicuanc vnam lineam redam. 

I pofifo^cum anguli DBF, 

*' GBE, ponamur aequales, (a) erunt 

etiam 






G 



Digitized by Googie 



L I % VI atfj 1 

atiain GB , BF, vna re£ta linea . Producantur modo I 
A F , & CE , donec co«nc in H . Quoniam igitur [ 
arqiialia iunc parallelogramtna AB , BC , C b ) erit vc \ 

AB» ad FE, ita BC, ad idem FE : fed vt AB, ad F£,Cc) 6 i./*x« 
ita eft bafis D R , ad baiin B E , f funt enim parallelo* 

f ramma eiuldem altitudinis } (imiliterque vt CB , ad 
F , ita eft bafis GB , ad bafiu B F. Igitur vt DB , ad 
BE ,lta GR,ad BF . Quod eft propoiicum quantum ad 
primam partem. 

< E conuerIbvEnc latera ctrct aequales angulos DBF, 

CBE , reciproca , hoc eft vt DB, ad BE, ita GB,ad BF, 

Dico paralieiograinma AB> BC , efte aequalia • Fadla 

namque eadem conftrudtionej cum fit vcDB, adBE, 

ita GB, ad BF: vt autem DB, ad BE , fd)ica paralie, d i./ear, 

logrammum AB, ad paralie logrammum FE : St vt G®, 

adBF , ita parallelogrammum CB,ad idem EF: erit- ' . 

quoque vt AB, ad FE , ita CB , ad idem FE , (e) At* ^ * 

qiie idcirco aequalia erunt parallelogramma AB , BC, 

Aequalium ergo parallclogrammorum ,& vnum vni 
aeqiulem habentium angulum &c. Quod erat demon* 
ftrafidum , 

' \ 

PROPOS. ty. THEOR. IO. 

r 

Acqualirim triangulorum , & naiirft vni 
lem habentium aOgulum , reciproca funt la- 
tera, qiisE circum aequales angulos. Et quo- 
rum triangulorum vqum angulum vni x- 
qualem habentium reciproca funt latera, 
quae circum xquales angulos , illa funt xqua- 
lia . 

S int duo triangula «qualia ABC, ADB , habentia I 
angulos BAC, DAE , «quales . Dico latera circa | 
hofcc auguioselfe reciproca , hoc eft efie vt £ A , ad { 

‘ R 4 A», I 
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ai y.fri. 
b 7.J»/. 

c 

C 



ErCL. ELBM. 

I AB , ica .CA «ad AO . Coniungantur enim tthne^vH 

ad angulos arqiiales,ita vt 'EA, 
& AB, componanc vnamlk 
neam redam . Quo fadocuo) 
anguli RAC, DAB, Hnc aequa- 
les, (a) erunt etiam CA, AD, 
vna reda linea. Duda igitur 
reda DBrquoniam enim aequa- 
lia fune triangula B AC, OAE, 
(b) erit vt BAC , ad BAD, ita 
DAE , ad idem BAD j fed vt triangulum BAC , ad 
triangulum BAD , (c) Ita eft bafis CA , ad ba/in AD, 
cum hxc triangula fint eiiiiclem altitudinis : limiliter- 
I que vt DA H , ad D AB, ita e(l balis EA , ad bailn AB. 
Quare vt CA, ad AD , ita eft EA , ad AB • Quod fuit 
propofieum . ' ! 

lam vero e contierfo , - Ent latera circa aequales an- 
gulos , qui ad A , reciproca , nempe CA , ad AD , vc 
EA ,ad AB . Dico triangula BAC, DAE , efte aequa- 
lia . Bada enim eadem conftrudione, cum fit vtCA, 
ad AD , ita EA » ad AB j vt autem CA , ad AD , fdj 
ita triangulum BAC ,ad triangulum BAD: & vt EA, 
ad AB , ita triangulum E A D , ad idem triangulum 
B A D i Erit vt B A C , ad BAD , ita E AD , ad idem 
BAD,fe)ac propcerea aequalia erunt triangula ABC, 
OAE . aEqualium igitur criangulotum , & vaum vd 
&C, Quod erae ofteudeadum i 



> 



PRO- 
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LIS. FU *6$ 

\ 

PROPOS. THEOR. ix« 

Si quiituor redaf lines propordortales fuerint: _ 
quod fub extremis comprehendimr re^lan- j 
gulura , squale eft ci , quod fub medijs cqm- ■ 
prehenditur, re(5langulo. Et lifub extremis j 
^ comprehenfum redliigulum squale fuerit* 
ei , quod fub medijs continetur , re<3cangu- 
lo : ilis quacuor rc^ lines , proportionales 
. erunt . 



S Inc fluatuor reifae proportionale* BA , DC ,E } & 
F i hoc eft BA , ad DC , iM E • ad F ; litque,rc- 




Aaneuium BG • comprchenltim fub extremis BA, Bc 
F • rcaan«Tulum vero H D , comprehenfum fub me- 
diis DC, & E . Dico reSangula BG, HD, effe «qua- 
lia. Cum enim anguli redi A, & C, fine inter le 
squales , & fit vt B A , ad CD, ita HC, ad AG ; erunt ■ 
latera circa «quales angulos A, &C , reciproca : qua- | 
re paralleloarammum d) BG , «quale erit parallelo- ' 
{rammo HD, Quod eft propofitum . 

Contra vero fint iam «qualia redtangula BG,HD« 
Dico qtiatuor re^as lineas BA , CD , HC , AO , cfle 
proportionales , h*'»c eft , elTe vt B<\ , ad CD, ita HC, I 
ad AG, Cum enim «qualia ftqt rcdangulaBG,HO, ■ 
Kabeantqt angulo» «quaies A,&C«nempe fc^bos, (b) 

‘ erunt 
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]i6S BVCL. ELUM. 

Ierunt larera circa hofce angulos reciproca s qii- 

|deni B/\; ad CD , ita *ad AG% (^areil q|batuot’ 
f reddat lineo* proportionales fuerint 8ec« Qi^ ciiC^ 
loileodeadum. ^ 



deadum. 

PROPOS. 17. THBOR. 1 *;'%”** 

# • . 4 * -Ji ^ 



'$i tres re(fte lihcse fint prM)ortidtiaidfT 
fiib cxrrcfiTR comprehwdkur re(fl:^ngidmii, 

! aequale eft er , quod i media, de^ribktir» 
^ quadrato . Et (1 fub extremis comprefttar 



proporfi<)na!e5 



S intis Rhe^M:^^ A, 3, & C , proportionales : fl 
quidem ad B, ita B j ad C; iitque reifbngultsai 



j /A. 

r' t.itl: 



' A 

. Of 

'-n' 



AC, contentupi 
fuD excremis A % 

, H BC: fir q^^rattii^ 

! C mediat £<|. 

iiMW 

*' le eKe ve^Uga'* 
- Ittoi AC^ft qil^ 
dratu^ Sls/Suid* 



' I'-» ptopwtmnaiesivrwfaein a*, aa s , ita a<r 

l^tque quadratuoi EG, comprehtnfum ful> incdijl 
a f B,&D, propter arqualicatem redarum B,& Oj(a)^a« 
. I propter redarngu Ium, AC , comprchcnfurt» fub extte^ 
' I fnis Af & C, zquale eft quadrato EG i hoc eft redaitf 
• I tnediji le X)^ compreheofo ; quod eA pitf 
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L 1% Vt. ^6^ 

Siiic iam xqualia reilanguluin AC , & quadratum 
IG . Dico cfle Vt A , ad B , ka D , ad C. Cum enim 
atqualia fint redangula AC , & EG j (b > erit Vt AB, 
ad EF, ita FG, ad BC : (c) Vi airtcm FG , ad BC , ita 
eft B, ipfi D, atquali», ad eandem C . Qiare vt A, ad 
B, ita e(l fi , ad C. Si tre< igitur rectae Ime* fint pro- 
portionales &c« Q^od erat demonfirandum* > - 



COROIIARIVMi 




i 



; Ix poRcriori huius propof. parte dcdacitfy ,quam- 
' libet reftam lineam effe mediam proportionalem in* 
cet quafitis alias duas re^as , qu^coQ)||/:cllel^luntre' 
d^i^ gulum quadrato illius xquak 4 



PROPOS. if. PROBIr 



A ddtd refta linea dato rcdilheo fimilt , fi- 
militcrque pofituin rc«^intum dc- 
‘ fcriberc • 



S it data redh AB, fapef quam deferibendum fit I 
re^lilineum rcftilinco CDEFQ, fimile fimiliterq; 
poficum , Ducantur ex quolibet angulo , vt ex r,ad 
iingulos angulos oppofitos rcdl* line* , qii* rcftili- 
nednrrefoluant in triangula CDF, DEF, CGF . De- 
inde angulo DCF, *qualis ponatur angulus BAI^ & 
angulo (a> CD5; pariter aqualis ponatu^ angulus 
ABI,cqeantquc rett* AIjBI, in piindio Ij (c^oibunc 
cninj aeccfTario , quia duo anguli B4Ij Afil, i quibus 



a 
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* procedune iiiflt 

duobus red is mi- 
nores , cum finc 
ffc]uales duobus 
angulis C D F » 
DCF, fb) qui 
duobus re&fs sCc 
njinor«^fc)enV 
c^i.fTlA ' que reliquo an-, 

I j;u!o CFD, reliquus angulus AlB, «equilis ^conimque 
cr!anou!'!:Ti;AlB,toti triangulo CFD , a-quiangulum 
erit. Riirfus angulo FDB, xqual is liat angulus IBH; 
& angulo DFE, angulus BIH: & quia duo anguli 
d I EDF , EFD, (d> minores funt duobus rcdlis , erunt 

I quoque d IO angui i HBI, HiB, duobus replis niinoresi 
lac proinde reitbx BH, IH, coibunt . Coeant ergo ia 
I puncto Hj 6ticque eadem ratione triangulum BHU 
I triangulo DE F /xquiangulura Vlterius anguld 
* CFG, iiar «qualis angulus AlKj & angulo FCG,aa- . 
e guius lAK: quia igitur duo anguli GCF , GFC, (c) 

'minores Einc duobus re^is, erunt,^ duo anguli AIK» 
lAK, duobus reftis minores, quapropter reftae AK, 
IK, comienient in aliquo punao. Contieniant ergo 
in K; erit pariter triangulum’ AKI, triangulo CGE*' 
xVjU?a'n<guItim. Atque ita procedatur, donec a bfoliian- 
cur omnia ifiahgula rcdlilinei propofitt , fi plura exti- 
tcrinc . Qiiibiis fic politis dico ,reililincum ABHIK, 
refhiineo CDEFG, fimile elTs ,fimiliterque pofitum. 
Prub. Cumenim angulus lAB, coofiitucus fic xqua* 
iis aogulo FCDi& anguliu lAK, angulo PCG^eric 
I totus angulus BAK, texi angulo DCO, «qualis : ca- 
.rdeoaque ratione angulus ABH, angulo CDE, xqui- 
il lis erit , ^ reliqui reliquis , vc osnfiac ex confthi- 
l^ionejciim fingulx partes vnius fa^x fine «quales 
fingulis partibus a Irenus. Quare «quiangtilum erit 
. redtilineum ABHIK, redlilinco CDEFG ,, Quoniam 
f 4. fex. vero (f^ itaefl AB.ad BI, vt CD, ad DF 5 &kaBI^ 
ad BH, vt DF,, ad DE : (g) erit ex srquo ita AB , ad 

BH. 
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BH, vt CD,ad DE, Qyiirclarer!|[ circa arquales an^tt- 1 
los ABH.CDE, proportionalia fi/n: ,(h) qweniadmo- ‘ 
dum & lacera circa aequales an®u1os H, iVr E, propor. 
rionaliafuoc .obtrianfjula aequiahgula Bidi, D£F.(i) 
Kurfus ita eft HI, ad IB, vt EF, ad FD & ira IB, ad 
la,vtFD‘,adFCi&itaIA,adIK, vtFC, ad FG. (k) 
Igitur cx arquo erit ita Hl, ad IJc. vt EF,ad FG,& ideo 
Jatera quoque circa aequales angulos HIK , EFG, pro- 
portionalia erunt ; ficqtie de reliquis . Qiiipropter re- 
dlilinea,cumfint aequiangula , habeanrnue latera cir- 
ca aequales angulos proportionalia , fimilia funt , fimi- 
literque defcnpta . A data ergo redla linea , dato re- 
dHlineolimile , limi literque pofltum rcc^ilincum do- 
fcripfimus , Quod faciendum erat. 

PROPOS. ip. THEOR. 

* V 

Similia triangula inter fe fitnt iiV duplicata ratio- 
ne Uterum homologorum 



Ific limilia triangula ABC, DEF, habentia an‘^u- 
' los aequales B, & E; item C, & F, &c. * Et lip vt 
' . .* ab, adBC,ita pE; 



B 



'a 

A 



1> 



B' 



£ 

-G 




ad £F , &c. Dico 
tri.mgula inter fe 
comparata duplica- 
tam habere ratio- 
nem eius , miam ha- 
bent latera ncnio'o* 
ga , Icilicec BC , 8c 
EFi velAB, &DE; 
vei AC, & DF- Hoc 
c/1,1? homologis Ia- 
teribiis BC, EF, inueniatur tertia' proportionalis B6; 
ita efle triangulum ABC, ad triangulum ‘ DEF, vt cH 
:e»fla BC , ad cerciam proportionalem BG; ac pid^ 

inde 



t 

i 4.A*« 

kts.fuf. 
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inoeciim ex dcfin. lo. liD.5. praporcioBC,ad CG,di^ 
eattu' duplicata proportionis BC, ad EF^ proportio 
etiam trianguli ad triangulum erit quoque duplicata 
proportionis laterum homologorum BG« & EF. |ta vt 
• nihil aliud iit«duo triangula^ vel duas quaslibet iigu* 
rM fimi les, /imi I iterque politas habere proportionem 
duorum laterum homologorum duplicatam ^ ouam ita 
elfe triangulum ad triangulum^ vel figura ad nguram, 
yt eil prima linea ad tertiam y cum tres lineae fuerint 
continue proportionales, iti proportione duorum lace- 
rum homologorum : quales nic funt tres lineat rede 
BC. EF> CGjCominue proportionales in proportione 
homologorum laterum BC, EF. Sint ergo primum la- 
‘ tera BC, EF, aequalia, ac proinde etiam tertia prqpor- 
. tionalis CG, illis xqualis erit : ita vt proportio BC, 
ad CG* qux duplicata dicitur proportionis lateris BC, 
ad latu* EF, fit proportio xqnaliiatis . C^oniain igi- 



liratem laterum BC, EF, quibus adiacenc ; erit trian- 
gulum ad triangulum, vt red)’a BC, ad red};a CG.Cam 
ergo hzc proportio BC, ad CG , dicatur duplicat^ 
proportionis laterum homologorum BC, EF; dicet^' 
quoque proportio trianguli ABC, ad triangulum' 

• DEF, duplicata proportionis, quam habet latus BC,ad 
' latusEF. Quod etiam bine conflare potefl; quoniam, 

Tt dii^iim «ft , triangula ABC» DEF, asqualia funt, 
W efl proportionem «qualitatis habent, ncut & late- 
ra homologa BC, EF j Proportio autem «qualitatis 
tantummotlo duplicata efficit- proportionon aiqu^ta- 
fPo/itis enim tribus magnitudinibus «qualibus 
dicecur prima ad tertiam habere proportfanetn dupli- 
catam proportionis, quam habet prima ad fecundam, 
vt confiat ex definitione 10. iib. 5. cum tamen prima 
ad tertiam habear proportionem xqiuliucis , ficiiti &; . 
prima ad fecundam ) habebit triangulum ‘tABC , ad 1 
triaugulum D£f, proportionem duplicatam eius,quam f 

habet i 



s 
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fcabet latus BCj ad latt» EF , Q»od fuit propo/Itum. 



Sit deinde latus BC.raaiuslatere EF ; & e«c BC,(a; 
abfcindatnr BG j tertia 'proportionalis ipHsBC, & 

EFJiocedfit 
BC , ad EF,vti 
EF,adBCi,du- 
eattirqiie re<fla 
AG. Qutaer- 
p,o eft vT A B, 
ad BC,itat>E, 
ad EFjCrit 
mutando , vt 
AB, adt>E,lRi 
BC ,ad EF : vt autem BC, ad EF , ita ert per conftru- 
<!i;ionem EF, ad BG , Vt ergo AB, ad rtE, fb) ita erit 
£F,adBG. Quare cum triangula A KG, DE F, ha- 
beant latera circa angulos aequales B, &: E, reciproca, 
ft) ipfa inter fe aequalia erunt j & propterea vt trian- 
gulum ABC, ad triangulum DEF , fd> ita erit ideni 
triangulum ABC , ad triangulum A B G . Ve autem 
triangulum ABC, ad triangulum ABG .eiulilem alci 
tudinis , (e) ita eft balis BC , ad baljn BG . Quare vt 
friangulum ABC , ad triangulum DEF, ita efl BC, 
adBG. Atqui ciim tres BC, EF , BG , iintconciime 
proportionales, proportio pi imsr EC, ad tertiam 
duplicata dicitur proportionis BC , prim* ad EF , Fe- 
cundam . Igitur & triangulum aEC , ad triangulum 
l^F , proportionem habet duplicatam proportiopis 
lateris BC , ad latus EF . Simitu igitur triangala 
|ter (e ruoc,&c. Quod erat demonllrandum 

COROLLA 



a 



bii.jHf. 



c 

d 7.5»^ 



e 1. ftx. 



Ex hoc Ht elariim , quod fi tres rectae iinez 
tionales fuerint jVt eft prima ad certiam,ita efie trian> 
culum fuper primam deferipeum ad triangulum funer 
ftcundam fiinile, fimiliicrque deferiptum 



by C-'-« 



t fem. 



J ILf Ef L*E 

0 

PROPOS. zo. THB0R“I4* 



SimHia polygona ia fimilia triangula diuidua* 
tur > & numero ajqualia , & homologa to- 
tis : Et polygona auplicatam habent inter 
(c eam rationem, quam latus homologum 
ad homologum latus. 

I ^ Inc iimilia polygona ABCDE , FGHIK , habentia 
I ^ aneuloi arqiulcs BAE , G F K j nec non etiam ^ 

, . gulos B , G, 

&c. habeant 
Ij . . :.i giiteni lateu 
^ proportiona- 
lia circa an- 
' . gulosf quales, 
vt quidl AB, 

’ adBC,itaFG» 
ad GH } n 
BC , ad CD, 
ita G H , ad 
HTj &e. Dieo primum huiufmodi polf gona diuidi !■ 
triangnla Amilia, qua? funt numero xqualia . Ab an- 
gulis enim BAE , GFK , re<2a? educantur ad fingul^ 
angulos oppofitos , qua: funt AC, AD , FH, FI ; diui- 
(aqiie erunt polygona in triangula numero aequalia. 
Quoniam vero angulus B , aequalis eft angulo Q , ex 
hyp^heii , & circa ipf(» latera proportionalia i C a ) 
cqniangula erunt triangula ABC, FGH, habentia 
angulos BAC, GFH, aequales; Item angn[o»"A CB, 
FHG, homologis lateribus oppofitos: fb) idcoqj ha- 
bebunt latera circa atqualcs angulos proportionalia: 
«: propicrea inter fe Emilia erunt . Eadem prorliis ra- 
tione fimilia ctunt triangula A^O, FKl , habentia an- 
gulpf EAD, EDA,aqaalcfauguUs KFI^ KIF,' Dein.-. 

de 




I 

l 



I 
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de (C) «jiiia eft vc AC, ad CR, ita FH. ad HG , ob ji- 
militudinem triangulorum ABC, FGH, vc autem CK, 
adCD,!cae(lex hypotheii HG, ad HI ,ob fimiliuidi 
nem polygonorum : (d) erit ex cquovc AC, adCD, 
ita FH, ad HI. £t quoniam angulus BCD, aequalis 
ponitur angulo GHI ; eft autem j & ablatus ACR, 
odenfusatqualisablatoFHG } erit & reliquus ACD, 
reliquo FHI, aequalis . (e^ C^uare triangula ACD, 
FHI,aim habeant latera circa aequales angulos ACO, 
FHI, proportionalia, xquiangula erunt i ideoqs limi* 
lia ; Qux ratio eadem eli de alijs' triangulis, n plura 
fuerint. 

Dico vieerius , haec triangula ede homologa cotis 
polygonis, hoc ed ita eds quodlibec triangulum in 
vno polygono ad fmim correfpondens triangulum in 
altero polygono, vt polygonum ad polygonum.Qjio- 
niam enim iimilia funt triangula ABC, FGH , ( i ) 
erit eorum proportio duplicata proportionis homolo* 
goriim laterum AC, FH . Atque eodem argumento 
proportio triangulorum ACD, FHI , duplicata erit 
proportionis eorundem laterum homologorum AC, 
FH. Quare vt triangulum ABC,ad triangulum I GH, 
ira erit triangulum ACD, ad triangulum FHI • cum 
vtraqtie hxc triangulorum proportio fit duplicata 
eiufdem proportionis lateris AC, ad latus FH. Neque 
jdidimiii ratione concludetur quoque ede triangulum 
ADE, ad triangulum FIK, vc ACD, ad FHI : Atque 
ita deinceps, ii plura exticerint triangula , bunc igi* 
cur proportionalia triangula vmus polygoni cum 
triangulis alterius, ita vt triangula vnius line autece- 
dentia, & alterius confequencia proportioqiuu . Vc 
autem vntimanrecedens,ad ynumconlequens, (g) ita 
funt omnia antecedentia, ad omnia confequencia . Igi^ 
cur vt quodlibet triangulum vnius polygoni ad fibi 
rcfpondens triangulum in altero polygono > ita erit 
tqium polygonum ad totum polygonum > idcoque 
triangula homologa erunt totis polygonis. 

Demum diw, polygona inter fe proportionem ha* 
* r * ' S berc 



I 

V 



f 19/»**. 
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bere duplicatam eius quam habent latera homolo^t^ 
hoc eft, fi homologis lateribus, verbi gratia AB, FG, 
inuemattir tertia linea proportionalis, ita cflfepb'ygoi 
num ABCDE,ad polygonum FGHIK , vt eu prim< 
linea AB, ad tertiam inuentatti : ac proinde , cum prtf- 
portio AB, ad illam tertiam , dicatur duplicata proo 
pbrtionis AB,adFO: dicetur quoque proportio polyv 
goniad polygonum duplicata proportionis laterum 
homologorum AB, FG. Cum enim fit, vttrianguluni 
ABC, au triangulam FGH, ita polygohum ABCDE,; 
ad pol3^ohum FGHIK: Triangulum vero ABC, ad 
triangulum FGH,^h) proportionem habeat duplica- 
tam e ius,qnam habent latera homologa AB, FG,hoc 
■efi eandem, quam hahet AB, ad illam tertiam inuen- 
;tam>habebunc quoque polygona inter (e proportio^ 
nem duplicatam' proportionis eorundem lateruni ho^ 
.mologorum AB, FG, hoc eft, eandem, quam habet? 
AB; ad illant tertiam inuehtam . Quare fimi ha poly- 
gona in fimilia triangula diuiduntur ,&c. Quod de> 
monfirandum erat. 



COROLTARIVM. 

Hinc fiemanifefium, quod fi fuerint trts lineae re- 
^ae proportionalesivtcft prima ad tertiam, ita efle 
polygonum fuper primam defcriptum ad polygonum 
fuper fecundam fimile , fimiliterque defcriptum ; vel 
ita efle polygonum fuper fecundam defcriptum ad 
polygonum Tuper tertiam fimile , fimilitcrqae de* 
fbripcum • 






PRO- 



Dlyi t Hi^le 
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PROPOS. it. THEOR. ry. 



Qu» eidem reftilineo funt fimiliai & inter fc ftmt 

fimilia . 

S Tntre^HIineaA,^ B, retfiHnee C?i fimilia , tiko 
Sc ipfi ititet fc cflc fimilia. Prob. Cum enim pro- 
^ pier ^imlIitud.ncman^uli redi- 

linei «quales Imc angulit 
redii I nei Cj item eadetn de 
caufa anouli rcdlilinei R,a:qtia- 
les angulis eiuldem redliljnci 
Ci (s> erunc anp,uli redlilinei 
A, aequales angulis redrtinei 3, 
Kurfus cumob eandem /fmili- 
tudinem latera- redii linci A, 
proportionalia fim lateribus 
rt<!?iHneie; ea videlicet ijs, quaf funt circa xqiwles 
angulos : Nec noh etiam eandem ob caiifanfj latera re- 
ftiTinei B, proportionalia funt lateribus eiurdem 
redliHnet Cj fW) erunt quoque lateraf redlilmei 
A, lateribus reclilinei B, proportionalia, ea nimi- 
rum iis, qn* angulos ambiunt afqUaTes’. Qiiarefe- 
eundum definitionem fimi lia e\iftent redilinea A, Sc 
R, Quar igitur eidem reclilinCo fiineffunlia-,^ ifftcr 
{e ftint fimilia « Quod erat'oftendertcrtiin. 






.il . 



iS»; 
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PROPOS.,,»!. TB^ROR. lif. 



-v<. 



<*S ^ 



• *. " -fr-,-»-/ 

Si qoatuor reae liaca^proportkmales fucsriht ; & 
ab eis rcdtilinca fimilia , firailjter^e 
pta, proportionalia erimC , Et fi 3 Ii® 
iimilia, fimiliterqueddcripta ic€i:iliaea pro- 
portiooilia fuerint: ip& ctiat^ re(^ linez 
propottionaks erunt: I. ^ 




X. U ^ ^ Amilieerm^de* 

''55’ '• V fctipta.A«,CT£^ 

A^B A 



1 11 ./««. 

t 




CD..- 4 * 

K >S Wo 






etiani hiee redtilli 
nea pTD|MFtJona]& 
effe ^vt qaMemATUi^ CKD. icaErMtj^d .GH<^ 
(a) Imieatatnr eninrr^dis AB«CD,-teftia 
natis P;-& rcftis EF, GHj pariter inUeniatur terti^ 
proportionalis Q. (b) EritqDe’ ex arquj vc AR, ad P,^ 
Ita EF, adQj Vt aiuem AB, ad P, itafcft redilineum 
i^AIB , ad rei^lilineuin ChD, fimilefimiliterquede* 
^fcriptUm ex corollario lo. pVopof. huius libri j &fi 
'fuerint biangula excoroll, propoC 19. huius. Et 
eadem ratione, vt E F, ad ita reciilineiim EM', ad 
|rediiline«m GO. (c; Icitur vt AIB, ad CKD, ita erit 
^M,adGO, Quod cffpropohtum. ■) : 
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DdndefincATB, CKD, EM, GO, proporrioru- 
Jia re£lilinea , Dieoqaatiior redras AB,CD,EF,GH, 
cfTe quoque proportionales , vt quidem AB, ad CD, 
ita EFjOd GH. (d; Inueniatur enkn tribus rcdhis 
AB, CD, EF, quarta proportionalis llS, fiiper qUatn 
defcribatur redtilineum KSVT, fimile, noiiliterque 
pofitom redHIincoEMj(e) ob idqoe redliliaeo G^. 
Quoniam igitur eft, vt AB,adCD, ita EF,ad RS; 
erit quoque, vt iam oftenfuna fuit, ve AlB , ad CKD, 
«a EM,ad4W‘,yeautcm AlB,ad CKD, ira quoque 
ponitur EM, ad GO . ( f ) Igitur erit vtEM, adRV, 
ita EM, ad GOj (g) Atque idcirco aequalia erunt RV, 
GO. Qu 3 cum fine fimilia, fimiliterque pofita , conii* 
Itent neceflario, (vt mox oitendemus) ftjper rc^as 
RS,G A, aequales, (h) Quare erit, vt EF, ad RS, ita 
EF, ad GH. Ponitur autem EF, ad RS, vc AB, ad CD. 
(i) Quapropter erit quoque, vc AB,adCD,itaEF,ad 
GH, Quamobrem li quacuor rc^ae lineae proportlo- 
nalsituerinc, &c. Quod erat demonfirandurrr. 



PROPOS. ij. tHEOR. 17.^ 

Acquiangiila parallelogramma incer ie habent 
^cam rationem , qiix ex lateribus corapQoitut. 






^Tntarqttiangulaparal- 
w lelograiama ACjGF, 
habentia angulos BCD, 
ECG, iixer fe aequales. 
Dicoqjroportidncm' eo- 
rum cEe co{&poiitani'ex 
duabus proportionibus, 

• quas habent duo Id cera 
' vnius circa angulum 
arqualem , ad dtto late- 
ra alcetiu* cifOB angti/um aequalem, ka vianrccedcn- 

S j tia 




dia./s4c; 

\ 

f ii.fu/, 
g 9 « 

h 7. 
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tia prop«rtk>num Ant in vno parallelo^amtno 
canfcqiieni^ia in^icecoi hoc e(i » propprcioneon p;:^rat- 
lek>gi;ainmi AC) ad parallelo» ramfnum CF, compofi* 
utn.elleex prppottionibus redat BC.ad reftam CG^ 
&.r«^aE DC>adre(^m CE} v^i cciamcx proportio* 
nibusredx ad FedtamCE«'& rei^x DC, ad re- 
^i^am.CG. {dcAj A riimantpr eres lioex ,<}uait^in pri- 
ma ftot ad feciindam , Acuti latus BC , iiac ad iatua 
CG; 1 ^ rurfiH fecunda Aee ad tertiam >^vt latus DC,fiac 
ad latus C£i ica c0e parallelogrammum AC , ad.p»> 
ralletogrammum CF, vt eft prima linea ad certiam: 
ac proinde cum ex defin. 7 . huius Jibri proportio pri- 
mx lines ad tertiani componi dicatur ex proportio- 
nibus primx adlecundam> & fecundx ad ceftiamj 
proportionem r}uoque parallejogrammi AC » >d pa- 
rallelo» ram^num CFjdici compolitameAe ex eildeni 
proportionibitt^hoc eit ox proportionibus BC, ad 
CG,& DC, adC£. Coniungantur ;nim parallelo- 
gramma ad angulos squales, ita vc.BC, CGj elfieianc 
vnam lineam redam : Quopofito cum anguli HCO, 
ECG> fine squales^ (a.> erunt etiam D^Cf , vna li- 
nea redi , Prodttcantiir deinde’ AD, FG , donec con- 
currant in pundo Hj fiimpuque reda I, quacunque, 
(•^ipueniMuc^ibus bC, CO, & I,quama ,pro|Kn> 
ctonaitsIC^. Item tribus DC, CE, & K, quarta propor- 
tionalis L. Qnoniam igitur efij(c) vt BC, adCG,iti 
AC, ad CH, Vc autem BC, ad CG, ita pofita eft I,ad 
K, /d)jorit ^oque vt AC,ad CU, m 1, ad-K.Eodem- 
I queprorfus argumento qfiendi poterit efie,vc..AC, ad 
CE, iraXj.ad I: nam viDC, ad CE, fc) ita cft AC, 
adCF.^ Cum ergo pofita fic I, vc DC, ad CE; 

eritqtio<;^idC,adCF, vc K , ad l; (f) ex xquo 
i»itur erk, vt AC, ad CF, ita I, ad L; led proportio I, 

I ad I, iuKca.f,. defin.huius libri componitur ex propor- 
I tionibus BC,ad CG; & OC, ad CE , Ex tus .eil^m • 
i ergo proportionibus componetur quoque proportio 
parallclogrammi AC,ad parallelogrammum CF. Ea- 
aemque ratione oilcndcmus.., proport onen , ad 





CF, componi tx proportionibus BC, ad CBiSc DC^ad 

CG, dummodo raoMn parallelogramma ica coniun- 

eantur ad angulos re<^os, vc BC, CG, efficiant vnam 
iineam redam» Btc. Aequiangula ergo pirtllelo- 
gramma inter (cxacioaem habeoc » &c. Quod cni 
ofteudcnduBi • . . . ' ' 



PKOPOS. 14. THEOR. It. 

Jn 'omui parallelagrammo., quse circa dianc* 
erum funt parallelogramiaa, dc tori» & 
ter fc fune fimilU. ' 



It parallelogrammum ABCD , in quo ducatur dia* 
meter AC^^dt^odiibec-eiusppndum F, per quod 
ducantur du* redae EK,GH,p«- 
k. B rallel^ lacerihas parallelogr^j^. 

mi. Dico para Kelogramma GE»' 

|L :K H , ckca.dJameecum , fimilia' > 
efle k toti parallelograomo , & 
inter ie.,Q^ eaioi atquianjgu» 

. la ilnt coti paraHelogrimiBO AB 
CD, facileoflendccur. Naman-' >• 
guliu GAE , idenieft,qufangu- 
W O AB; f i).8t angulutexeoriuM 4 ^ 

h^rnn AH('' • anouiiic A CtV i. 



AEF , aequalis eft interno ABC ; & angulus AGF» ex- - 
ternus interno ADC j Sc angulus EF6 » externus in- 
terno F K D } & hic externus inrerpo B C D . Quare 
arquianguliita eft E Q; parallelogrammum parallelo- 
orammo BD;& eadem ratione eidem 6D, xquiangu- 
liim erit HK. Quod poftea latera cicca aequales angu- 
Jos habeant proportionalia lateribus tochis» taliter de- 
roonftratnr-. Cum triangulum AGF , arquiangulum 
/ft triangulo A B C « & triangulum A E F» triangulo 
ABC . vr clare conftac ex 29. Propof, libri primi , vel 
etiam ex Corel l.l^rcpoC 4. huius libri j Co)ertt vc 









C 4>fex, 



Cxi,ftx, 
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AD , ad DG , ica AG , ad GP, atque ica lacera circi 
«qnalesanf^ulos D, & G , proportionalia funr . Rur- 
^ fufquecrit , (cj v£ DC.ad CA, ita GF , ad FA; Iccm 
I vt CA , ad CD , ita FA , ad FE : Ex aequo igitur , vc 
I DC, ad CB, ita eft GF, ad FE , ac propterca etiam la- 

I tera circa arqtiales angulos DCB, QFE, proportionalia 
exi/hint. Haud aliter demonfirabitur reliqua latera 
circa aequales angulos , efib proportionalia , Quare fe- 
cundum definitionem figurarum fimilium ,fimileeric 
parallelogranimiim E G , toti parallelogrammo B D, 
Fadem prorftts aite ortendi poterit parallelogram- 
mum KH , fimile efie eidem parallelogrammo BD,(e) 
atque adeo & ipfa inter fe fimilia erunt . In omni er- 
go parallelogrammo, qux circa diametrum fune &c« 
Quod erat oiiendendum . 



^RO 

mto rectiiiiieo 
alterni dato 



1 44. v«/ 



S int data duo rcifldinea ABC, & D ; conftituea- 
dumqjfitaliud redilineum , quod fimile quidem, 
fit reftilineo A BC, aequale vero ipfi D . Super BC, 
vnnm latus reiflilinei , cui fimile debet confticiii , (a|^i 
conflituaciir parallelogrammumBE, inqiicuis angu*^ 



( Io jrqinie rc^iilincq ABC ; & ftiper reftam CE, in an.*, 

gulo 
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2^1 









g'uIoCCF,qUi aequalis Hr angulo CBI, ptrallelogram- 1 
mum EF aequale ipft D ,* eritque tdm BC , quafn I E, • 
in diredtuni produila. ^od facile demonftratur « ^ 
nam ad re£l;atn£C, 8c ad ems pun^um Cj dudae 
duae reftae BC, FC , quae faciunt duos angulos duobus 
re^is aequales ,cum enim duo anguli ECB » tBC, <’b> 
iint duobus redtisicquales j & angulus F C E , pdfieiis 
ilc aiqualis angulo CBi , erunt etiam duo anguli FCE, ) 

ECB , duobus redis aequales , (c) quare in diredtuui * 
erunc BG , & CF jquoquomodo pariter demonffrabi- 1 
cur , lineam LE ,efleJn diredum produdam . Quo^ 
pofico inueniattir iam (d; inter redas BC, CF, medig j ^ jg 
proportionalis GH ; (e)fuper quam coiiftituatnr tedi- 1 ‘ * 

Jineum GHK , fimile ipfi 'ABC , fimiliterque pofitum, I 
Dico GHK , aequale alteri rcdilineo Probat. ; 

Cum enim proportionales fint tres redae BC , GH , & 

CF s erit per Coroll. Propof.i 9 , vel le, huius libri , vt 
BC, prfma ad CF, tertiam, ita rcdilinflum ABC, fuf 
per primam BC,adredilincu« 6 HK ,fuper QH , fe- 
cundam fimile fimiliterqj deferiptum : ( f > Vc autem 
BC, ad CF , ita cltparallelqgrammum BE ,ad paral--+ 
Iclogrammum E F , eiufdem altitudinis : f g > Igicur 
erit , vc BE ', ad EF , ita ABC , redtiineum ad rcdili- 
neiim GHK : ( h ) Vt autem BE , ad EF , ita eft redili- 
neiim ABC, ad redilineum D : propterea quod paral- 
Jelogrammum BE, redilineo ABC j &;paraiielogram* 4 . 
tnum EF , redilineo D-, conliru^him eft aequale .<i) [ i 
^are erit vt ABC, ad D, ita ABC,ad OHK -(Tt) pro- 1 |j . 
pecreaque aequalia erunt redilinea D, & GHK 5 eft? 
autem & GHK , fimile Ipfi ABC, fimiliterque j.>ofituni 1 
per conftradioncm . Dato igitur redilineo fimile, 
mificerque pofitum, & alteri dacof quale ideni cUBlU- ^ 
culmus» Q^oderatfaciendfB, ‘ ^ 5 
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jPROPOS. 16 . THEOR. xg. < 

Si i paralldogrammQ ablatum fit p^lr^elo 
^ammum , & fimile toti , & fimiliter pofi/' 
.tum , commiiiiem ci;m eo habens angulum; 
hoc circum eanclein cum coco diaiiittruni 
conii ftit . 



I 




E X paralleloaratnmo BD , abfa^iim iic parallelp- 
grarnouim EG, iimile top,fimy|icerque po/Ituni, 
habens cumipfo angulum communem E AG . Dico 

EGjCQn/iderc circa diai^etrum 
totin^ BD . Ducantyr eo^m rc- 
Ap, CF , qujr fi fuerint vna 
linea rpdb,pcrfpicuuna efi,cum 
Af , fit diaaieter ipfius EG , fit 
A C , diameter ip/iyt B p , pa- 
rallflQgrammupi EG, coafiae- 
re girca.diametcum AFC ,ro* 
-fius pa/allelogrammi . Quodfi 
^ro Af , CF , non dicantur efficere vnam lineam rc« 
ctam, ducatur tptiU5 parallelogrammi diameter AC, 
^*^??*\* pundo, per quod ipfi EF , pa- 

r^Uelq ducatu,r fCH, .Quonjam i^ityr parallelpgram- 
ma Bp, KG, /ynt circa eande/aj diametrum AldC; fa) 
jplij erunt vmflia, finjiliterquc po/itq , Quare (b) erit 
vf B^^ad AD , ita i^A ,a^ AQ :fe4 vt BA , a4 Ap, 
K^upqueefi EA^d AG,qup4 parallelogramin^BD, 
i f 9 i ftMifl fiipil ia , ^ilit^xqu? poftpa • ^c) „ 

IgituFerit vt EA , ad AQ it, « A , ^ AGI U) 4 
propterea aequales erunt red* EA , KA , pars , & to^ 
tum ; quod clt abfiirdum . Quoquo modo demondra- 
^iturJmearttAHC, nequaquam fecarcaliud latus EFi 
quare dic^dwm venit lineas AF.FC,coiiftituere vnam 
nue«m {«d4f0 j hfccft duda diameter AC, tranfibic 

per 



’ or 

r 




p«r pOn^um 8e du^a diameter AB , cadit tn pun- 
dliiinC. Ergo n<d parallelo^ra^mo paraUclogram- 
rnuoi ablatum fit &c. - Quod erat demonftrandum. , 

PKOPOS. a’/. TH‘E'OH. ao. 

* V •* 

Omivum pirallclogramnaomm fecundunltC^Q^ 
dem liiieam applicatorum, dcficicndumque. 

. figuris parallelogrammis fimil ibus, fimiliter-’ 
que poliris ei , quod a dimidia defcribitiirj; 
maximum illud cft , quod ad dimidiam ap-' 
plicatur, parailelogrammum fiinic oaita^! 

* defectui. 



S it data reQjt AI, dmifa bifariam in C , 8c fuper 
•eius dimidiam BC , conftituatur qmdcitnque 
mllclograaioHim BCDE ,cutu» diameter BD . Si igi- 
tur oompleatar totum paralielo- 
.grammum A 'erit parallelo* 



•grammiim AD , fuper dimidiaiol 
A C , confiftens , applicatum fe* 
eundum 'AB , idedcieof paralle- 
logrammo CE , bc exifteiM'fimi-; 
ledcfe^ui CE ; Dico parallelo*: 
grammum AD, ad dimidiam^ 



t AC , appliqmnn dedcienfqj pa- 1 ^ ^ > 

• t eallelogrammoCE j maaiiitum 

efle omnium, qtiv fecundum redlam AB^ applicantur,; ' 
deficiuntque parallelogrammiifiiiiilibui, finaiiliterc)^ / ' • . ^ 
politis CE. Prob.'Sitmpto«oimpun^ F,|iacuo*1 
^ in diametro BD , dudifquc.per F, redis GFH,i > . . 

KF , quae fifit parallela^ re^is ^,BE ; erit panaUclo* 

f rammiim GK, fecundum reilam AB, applicatum, dOr 
ciens parallelogrammo KH', (a^ quod apii fi|n^tt a j . /> 1 ^ 

eft , fimilkerqae poliKun « cum cir§a dia* ^ * 
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. metrum ctim CE*, fb) Quoniam vero complcmeota 
; CFjFEj aequalia fimc,(icomniuneaddacurKH, erutic 
quoque xqualia CH>& KE: (o Eil Dtitem CH,xqua> 
■ le ipfi C G , propter bales xqualcs AC , CB ; Quare 
etiana CG , & XEj xqualia erunt jadditoqiie'^mmu- 
. ni CFjXqualia erunt parallelograrnmiim AFj& gno- 
mon LMN. Quarectim CEjinaius fit gnomone IMN, 
^ C concinet natnqs CE, prxter dii^tim gnomonem etiana 
> pa ra Uelog rammum DF« > eritqiibq ue AD j (d) aequa- 
le exi dens ipii CE , propter bauum xqtiaittatem AC> 
CB, maius quam parallelogrammur.i AF, eodem pa- 
rallelogrammoDF, Eodemqueraodoollcrideriir AD, 
- maius elfc otnnibus parallelogrammis, qux ita feclin- 
dum rectam AB .applicantur , vc punclum F , Rt in- 
ter punita H, & D , hoc eft qux occupant matorenuiif 
neam Icmifle AC, habenrque minorem alticudineni« 
quam AO «dummodo defectus fimilesEnttpii CE. 

Si vero illud punitum F , fumatur in diametro BPj 
prodiiita exeta parailelogrammum C£-, tunctiudt) 

' per F , redta HM , quae fit 

parallela ipfi AB, occurrat* 
que reilis AlC , BE, produ- 
ttis in punitis A , & M . 
Item ducta FG , parallela 
ipfi A } erit parallelo* 
«rammum AF, applicatum 
fecundum recUm AB, defi* 
ciens paralielogramoGM, 
f«) quod ipfi CFjfimilc eft jfimiliterque pofitum,cura 
^ fit circa eandem diametrum cum C E. Dico adhuc 
matos cfle AD, ipfo AF. Probat; Protraita enim ^D, 
ad'1, »qtnl« erunt re^x HL ', IM , (f) cum xquala 
fint xqualibus AC, CB j fg) Ideot^ue aequalia |»ral- 
: lelogramwa HD , DM j (b) Cum «jitur DM , com- 
pieroemum.xquale ficeomplemento pG erit & UO,‘ 
xquale ipfi DG. Eilt autem HD , maiiisqtiam AI, pa- 
ratlelogrammo FD; qua^rc & 06 $ maius erit quam 
Hl,eod«ei paralltligraminb FD, acproptereacom-' 

mima 
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muni addito AI , matas crtc AD , quam AF , eadem j 
parailclogrsmmo FD . Eodem prorfiis modo conciti* J 
iles AD, maius efle qiiocunquc parallelogrammo ita | 
applicato fecundum redlam AR , vc pundltim F,fit vl- ' 
tra D, in diametro BD , prodticla : hoceft quodoccu* 1 
pat minorem lineam femifle AC , habeatque maiorem 
altitudinem , quam AD , dummodo detedlus exiilae 
dimiljs parallcloorammo C E . Quapropter omnium 
parallelogrammorum fecundum eandem rcdlam Ii. 
iitfam applicatorum,&c. Qucd dcmonflrandum erat, 

PR OPOS. 28. PROBL. 8. 

Ad d^ram redam lineam , dato redilineo x- 
quale paralldogrammmn applicare deficiens 
figura parallelogramma, qux fimilis fit aP 
teri parallclogratiimo dato. 0|X)rCet autem 
datum retftilineum , cui xqualc applicandum 
cft, noa ellc maius co, quod ad dimidiai/i [ 
Applicatur, cum fimilcs fuerint defewlus,ic 
cius, quod ad dimidiam applicatiir,&cius, 
cui fiinile deefie debet. 






S C H O i I V . 



1 «i' 

namus rcierre neuemus vtuiuimum rcicuri) pcooifi* . 
ma ,quod calcefi . 

Datis duobus re(5tilincis inxqnalibus, exceflfum 
maioris fijpra minus inqutee, , . 

• •' 

S int dacare^iiinu A , &:(B j A quidem maius , ^ 

B, minus , Oportet igitur qirarrere qua magnitu- 
dine 






ris 
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dinereAMincum Ai 
fuperet redlitineum 
K, Fiat parallclo- 
«rammtim C D EF, 
fa) in quocifnq^ani 
gulo xqtale nnatori 
reftilinco A ; & fu- 
per reiJiafn C t) , 
conftitifatur paral- 
Jelooramfi CDGH, 
. in dato angulo D, 
jcqualc «rinori reftiIinco'B . Quoniam igimr paralle- 
logrammum CDEF, fuperat parallclogrammum 
CDGH jparallelogrammo EpHG, fuperabit quoqj 
jfigura Ajfiguramfr, eodem parallclogtammo EFHG. 
<]^od fuk propofitum « 

Hispoficis facilius proponitur dcmonftratio fnpe« 
riorispropofitionis , cum ad ipfam hoc problema ne- 
ceilario requiratur ^ vc in praxi apparebit . 

A d datam re^am lineam AB,dato reft ilinco Ciap- 
plicandft eft paralleiogrammum asqualc, deficiens 

V O' ' Cr 

triT 




B s 



pprallelogrammtyyqtiod fit fimile alteri dato paralle- 
'logrammoD. Sefta AB, bifariam in E, fupermedic- 
• if.Ajr. EB,{aj deferibatur paralleiogrammum EGFB, 

fimile ipli D,fimiliterque pc-firum, compleaturque to* 
tum porailelograuimum AHyB, Si ergo AG, arquafct 
^eftjpfiC jcum fit applicaturo ad AB , deficiens paral- 
$ ieio- 



Ll% VI. i§f 

lelo^raaimo BG, fimili ipfi D* fadlum erit, quod pro- 
ponitur . Sivero AG, maius cftqoahi C,f neque 
enim miaus effe debet . Siquidem per ptircedencerti 
Propof. ipfiim omnium applicatorum maxiniiim, 
dummodo defeftus /int fimirit, vftdc noft potert vlltim 
applicari ad AB, quod fit ipfi C, asquale , cum omnia 
nne minora. Qinpropter adinnxic Eticlide^.'.i0^o»'{ri 
«Mrrm d«tum rtRUintHtn &c.) erit quoque fibi arqua- 
quamC . Sic i^icur manis rei^lineo 
KtMN . ( Qua vtfro ratione fit inquirendus excefius 
duornm reftilineomm' fupra docuihius, vitde cerhAur 
modo Dcccfllras Probi, pauio attfe propofiti. ) (b) fi- 
mile quidem fimiliterque pofitum ipfi D , ieu ipfi IJG; 
f ita vt fit BG , zquale redlilineo C , A: parallelogram- 
mo KM , fimul fiimptis , ob idque maius quam KM, 
Cum' Igitur ob fimihtudiriem fit vt EG.ad Gf,ita KI, 
ad LM, erunt quoque latera EG , GF , maiora lateri- 
bus KL,LM.‘ Sienim iliahfrfbrent*qaalia,Veimi-' 
nara jClfet etiam BG , squale ipfi NL , vel minus, vt I 
conftac . Quare ablciflls redlis G X , GO , qus fine at- J 

^ completo parallelogrammo) 
ipfiKM, squale, eiaemque fimile 
limiiicerque pbficum , & piopcerea etiam ipfi BQ :(c) 
Atque adeo circa eandem diametrum cum BG confi- 
vn fit B G . Prodiidis i im rectis OP, 

XP jcritparallelogrammum AP,ad le^am AB, ap- 
plicatum deficiens parallelogrammo PB ,f,d)quodfi ) 
fimiliterque pofimm , & propteida I 
tpfi p. Dico igitur AP , squale efle ipfi rcetilfneo C. | 
l^b. Nam cum PF .complementum (e) squale fit 
conlplcmfciiro PE , fi addatur commntie PB , erit BOV 
' jhbce/Fipfi ET, quod squalecft ijifi 

BX , (t) propter bafes squales BE , E A . Quare fi »- 
qualibus AX , BO, comufUne addatur EP,eric AP, 
acquak gnomoni YQ i ; Sed gnomon YQ j , squalii' 
•It re^ilinro C , C nam cum BG , parallelogrammunV 
^ *P^ vna ^hi KM , lisqiialu auferantur 
XM, & OX , remandit guiimon YQt, ipfi C.a^qua- 

iis» 



ba^./fjr. 
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lis. Quare etiam AP, cidcoi C, arqualeeric. Adve- 
ham ergo AB, applicatum cft parallelogrammum 
AP, deficiens paralleloorammo BP, quod fimile cft 
datoparallelogratnmo D , & sequaleexiftcnsdato re* 
rtilinco C. Quod faciendum erat, 

PROPOS. Jp. PROBL. p. 

Ad datam redam lineam , dato rcdilinco «- 
ouale parallelogrammum applicare, exc^ 
dens figura parallelogramma , qux fimilis 
fit parallelogrammo alteri dato. 

A Ddatafn reftam lineam AB, dato re^lilineo C, 
applicandum fit parallelogrammum aequale, er* 
I • cedens parallelogrammo , quod fimile fit dato alteri 




a il./ljr. 



parallelogrammo D. Diuifa AB, bifariam in E;(a)ru- 
per dimidiam BE, conftituatur parallelogrammum 
EFlB,fimile.ipfiD,fimiIiterque pofitum. (b> Poft* 
modum vero reailineoC,& parallelogrammo EI, 
aequale conftituatur parallelogrammum NKGZ, fimile 
vero fimiliteique pofitum ipfi EL j quapropter erit 
NKGZ, maius quam EFLB , quandoquidem fidum 
fuit aequale parallelogrammo E L ,vna cum redlilineo 
1 Cj Cum igitur ob fimilitudinem inter NG, & EL,fit 
‘vtKG,adG2, ita fcF, ad IL, erunt quoque lacera 
KG,GZ, lateribus EF, II, maiora. Si enim illa his 

forent 



L I VI, 

forent arqualit , vel minoro, eflet parite^NG., vel 
aequale ipft, E L , vel minu» , vt peRfpicanm eft . Pro- 
du/!tjs ergo re^ivFE, FL , taliter ,vt rcfta: FN , FM, 
aequales fint re^Hs G K , G Z ; & completo pstraUiplo* 
ftramnio NM ; erh hoc parallcloorammum,fimile limi- 
licerque pofitum ipli EI, cum fle zquale ipfl NG , ^ fl* 
mile , flmiliterque pofleum , (c ) Quare NM , & EL, c 
cjrca eandem.diamctnim conflllenc ,qujeiItXF, Prp- 
iam AS, IB, ad G, & D ; & XN , donee^ar;^!* C 

. (j^ibus pofltij cncpa- I 



d aq./Var. 






fit I 

i 



lelograraroum complear ^ ^ 

rallelogrammum AX , appliqat^ ad re^am AB , ex 
cedens parallclogfammoDG, ,(d> quodflmileefl ipfl 
t.1 , ac proinde.ipfl D. Dicp igitur AX, «quale elTc 
re^ilineoC, Namcum NA, NB, (e) flat «qualia j 8c 
KB , ( f )-aE^ua^p* complemento BM , erit & NA , ipfi > 

B.M , aequales Communi ergo addico N G , fiet AJL J 
crquaIegnoinQtti'EXL j led gnomon EXI , «qualis eft i. 
redilineoC. fNamcumNG,hQccfF.NM , «quale fit li 
re^iliheo C,, vna cum EL , fl commune auferatur 1^ 
remanebunt «qualia gnomon EXt, & re^lilincum C., 

Quare etiam A X , «quale erit rc<2ilineoC. Ad da 
tamergo retSam ABj dato reftiJit»eo>C , «quale pa- i 
rallelogrammum applicatum cfl AX , excedens paral- 1| 
Jtj^c^rammol^G^^quod flmi/e JD.(^{|nd L 

iacicndt.m crati ' , |i 

' ■ ' ' 1 : 

? K op 6 s. i'o-’ i. 

fropofitam reftam lineam terminaml^. expre- 
mal'a6 media ratione fccirr; 

- .»?•! 

S Ic refta AB, fecanda extrema , ac media ratione. , 

Dcfcriptofiiper eam quadrato A BCD jf i > ad la- r*^^*/»** 
tus DA, a^licctur rettangulum D> , «quale quadra* *. 

^ T to il 



/ 
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V 



ELtM, ‘ 

to AC jetttdenfqueparallelo^ranitno AF tfimilf ipii 
• qnadraco.AC , ita vt AF , quo<^a 

fit quadratum , cum quadrato fo« 
!tim quadratum fit fimile. Secet au« 
tcm refta EF , redhm AB , in pun» 
flo H . Dico A*B , in H , fe^am 
e(Te cKcrcma » ac media raciont • 
probatur . Cum enim atqualia po- 
nantur redlangulum DF , &qua- 
dratum AC , fi commune dematur 
DH j remanebunt srqualia QH , Fe 
HC s qaaf cum habeant angulos xquales AHF , BHE, 
vtpotc rc^^os , (b; erunt latera circa illm reciproca, 
hoc eft erit vt EH, vel AB , ipfi EH , xqtialis.ad HF, 
hoc eft ad AH, ipfi HF, atqualem vt AH, ad HB. Qua- 
. re cum fit vt tota AB, ad fegmentum AH , ita idem 
fegmentum AH, ad fegmentum HB , eft AB, ex- 
treraa ,ac media ratione, perdefin. j. huius libri. Pro- 
pofitam ergo rfiUra lineam terminatam &c. Quod 
erat faciendam • 



‘ SCHOLIVM 2 

!• Praxis dhildendi lineam extrema «ac 
I fn II. Propof, lib.t. propofita fuit* 



Inddia raciene 



1 






PROPpS.-i^ THEOK. sr.' 

In re(^gulis triangulis figura qiiatuis triatere 
reatum angulum fubtcndcntedcfcripta,§qua- 
lis eft figurS, qux priori ifli fimiles , & fimili- 
tcr pofita: a lateribus rc(ftum angulum con- 
tinentibus > deferibuntur . 

S it datUm triangulum redangulum ABC , habens 
angulum BAC, redlum } dcicribatHrqaefupej:-£C> 

qur- 







giscun^iie ^gura re^iiinea BCDE, (Ta) cui fimi k», 
' . r N j firailiccrqiic pofit«confti- 

* wanturfiipcr AB,& AC, 
C ” fintqueBAGF,AHICDi. 

. co fiouram BD , «qualem 
' w ’/ duabu* figiiria AF, AI, 

' r.v/ DcmiflacBiinexA,adBC, 

^ “ V '—^O' pcrpendiailari AK , tric 

pcrCorolI. Pro», S.huius 



, . £ 'T — J u lib, vt 8C, ad CA,ica CA, 

. . ad CK . ^ars vc BC , ad 
C K, prima linea adceD* 
tiam , ka figura BD , faper primam ad figuram CH, 
fuper fecni^ainfimilem, fimilitcrq} poficam perC»« 
roli. Propof.tg.vel zo.huius libri : Sc conuertendo vt 
CK>ad BC,ica figura CH> ad figuram BD. Haud ^cus 
oftetidecur ,efie quuque vi B K , ad B C , ica figuram 
BGj ad figuram BD ^ cum tres lines BC, BA,BK, fine 
pariter- proportionales &c.<Qimnian igirar eft, vt 
CK , prima qiurntitas ad BC, inundaro > iciCH , cer- 
cia ad BD, quartam: Icemq^vc BK »quian quantitas 
4 d BC, fecundatii ita BG; fe)ua ad BD, quartam | erit 
Vt prima CK , (b^ cum quinta IK , ad BC , iMundam 
ica ernia CH , cura fexta BG , ad BD , quarum t iUnt 
aticem prima CK , fit quinta BK , fimul «quales ftqun* 
d« BC i Igitur tertia CK, 8t feita B6, fimul stquales 
quoqj ernm quartet BD | quod fuit propofitum. la re- 
^langulis ergo trianguUs %u^a Qgfd erat 

•ficwadusi. 
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EP"CL.'ELEM. 

i 

j PROPOS. ji. THEOR. 22. 

Siduo-triaagala, quot .duo later^a-duobus lateri- 
bus pr^ortionalia habeant, fecundum vnum 
angui uiii torqpofita fuerint , itavt homologa 
cprura latera fili: etiam parallela : tum reliqua 
illorum-triangulorum latera in re<^am lineam 
collocata reperientur. 

H Abcaffittriangiila ABC, DCE , latera AB, AC,' 
laceribus DC,DE, proportionalia , htfc e H vt 
Ali, ad ACfita DC,ad DE; com* 
ponanturque ad angulum ACO, 
ita vtlarera homologa AB , DC, 
item AC , DE , fint inter ft pa- 
rallela . Dko reliqua duo latera 
BC , CE , rcdlam iineam compo- 
nere. Probae. Cum enim paral- 
lelae fint AB , DC j f a ) erit angu- 
lus A , alterno angulo AQO , a- 
qualis ; eademque ratione angu- 
lus D, eidem Av«D , 'aqua lis eritj 
ac pmit^e A , D ^ inter fe quoqiie exiftent aquales, 
QjUoflialh iginiPtHafiguI;«.ABC, DCE, habent fateri 
circa aqi\ales angulos A,& D, proportionalia ; f b) 
ipfa erunt mter fe aqualia , habebuntqiie aquales an- 
gulos B,8c'DCE : Additis ergo aqualibus A,& ACD, 
erunt duo anguli B,& A, duobus angulis DCE, ACD, 
hoc eft angulo ^CE, aquales. Denuo addico commu- 
ni ACn, fient tres anguli cnanguli ABC, duobus angu- 
ji.pei.jl h* ACE, ACB , aquales :fed illi tres (c) aquales fune 
duobusreftis. Ergo etiam duo ACE, ACB, duobus re- 
^isequaleserunt:(d)Quare BC,CE,vna red^a lineam 
conlticuenc.Ergo fi duo triangula, qua duo lacera duo- 
bus 



% i>. j»r». 
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&Uf Uterrbuf proportionalia habeant &c. Quod erae 

«Umonflrandum , 

I ; 

PROPOf TrtEOR. 2^. 

i 

In «qualibus xrirculis anguli eandem habent ra« 
tionem cum peripherijs, quibus infiftiintj fiuc 
ad centra, fiae ad peripherias conftituti inli- 
ftant . Infiiper vero & (e(5iores, quippe qui ad; 
centra coufidunc. 






• 

S int duo aequales circuli ABC, DEF, quorum centra’ 
G, & Hirumanturqueexcrrculis duo quicunque;- 
arcus, nempe BC, EF, quibus ad centra quidem in(i* 
llatit anguli fiGC, EHFj ad circunaferemiaa veco an*’ 



ffuli BAC, EOF. 'Dico cfle ?uxca deHa. d. Tifa.f; vc 
BC, ad ar^tn FF ^ ita angulum BGC, ad angulum 
pHF, & angulum BAC, ad angulum EOF: & infuper 
Iciflorce* bGC, qui rei^is BG, GC, & arqi BC, conti- , 
«ctur,ad.(edlorem EHF , quem comprehendunt rcil 

f tac EH, HF, & arcus EF, Prob. Duais enjm reftit 
Cj BF> /a) applkennir ipfis ia arculis arquiles 're- 

dt*. 
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‘la^ EtiEM. 

' dae, CK ipfi BCi at v^xo FM, Mtf , ipfi EI^ 

' ducanturqiic rcllst KG, JWH, NHj Quo^iaro igiiu ' 
b iS.xtr. j apquaics funt rtdlat BC^CK« (h) erunt quoque xqua* 
c j jgjjjgyj bG, CK; (c> ac prqptcrca , & anguli BGCi 
I CGK;iequaIe« erunt, Sacf^prbrfus ratione ttquales 
r j erunt, & arcus EF, FM, MN , & anguli EHF, FHM, 
‘Quammalciplex ergo 'efl arcus BCK, ipfiiH 
' atttisBCj eam multiplex eck angulus KGK , fi:u ag- 
gregatum angulorum proj^Cencnim G, indibneium 
arciii ECK, ipiius angilliBGC; Et quam multiplex eft 

• afcus EFMN,.ipfiu$atcus EF. tdm multiplex crit an* 
gulus EHNjleu aggregatum angulorum- prope een- 

'■ trum H, arcui EFMN, infiilenciutn, anguli EHF ,(i* 

; quidem in tot angnios atquales dimii lunc anguli BGK, 

: EHNjiqqudt atquaJes arcus fedii iiint arcus 
EFMN. Quapiam rero fi arcus BCK j xqualis fuerit 
d X7.sar, £FMN, (d)'neceirario an^Ulus BQK , angulp 

IHN, xqualis erit: Ac proinde u arcus BCK» maior 
^ fuerit arcu EFMN, neceuario angulus BGK,maior eft 
angulo EHF^ & fi minor» minor : Propccreaque vna 
deficient arcus BCK,& anotilus HGK , xquemultipli* 
cia psinix magnitudinis BC»&tertix BGC»ab £FMN, 
arcti, ^ angulo £UN» xquemuiriplicibus fectindx 

* magnitudinis EF, ^quartx EHF; velvpa xqualia 
erunt, vel vna excedent» fi ea fumantur » qqx inter fe 

cUt itfm refpondcnt. (e) Qiiare qu* proportio eli arcus BC, 
fWfisnV primxmagnitudin!s,ad araim EP, lecundam magni* 
tudinem, ea erit anguli BGC, tertix magoitudiiils ad 
angulum EHF, qiiarcaoi magnitudinon . 

Quotriam vero vt angulus BGC» a4 angulum 
f s*r- ^ ita eft angulus BAC » ad angulum EDF, 
^ V * (g) aun illi horum Cot dupli, perfpicuum eft ita elfe 
* * * j quoque angulum BAC, ad angulum EDF » vt cftar* 

1 CIIS BC,ad arcum EF. Qubd torum eifdeia argumen» 
tis demonllrart ]^tcft, quibus vfi fiunus io ai^lis ad 
. centra conftitutis,&o; - ■ ^ • 

‘ ,'.<!:«nflKuantur iam in fomentis BC, CK».ancuE 
fia7,ter. BX^i'^K» £h^qurxqualcs/erunc »cuin infifbi^ 

I ■ ' * * ’ " • • • ' 
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' tl^yVL aVfl 

afqtialtbtis arcubus B AC, CBAK; Quare fimiHa erunt 
fegmentaBXC, COK.:’ fi) Seque weo inter fcxqua» 
11«, propeerea qtiod liint fuper redbs BC, CK« aequa- 
les ; ‘Additis igitur triangutis BGC, CGK, (k)qtiae 
aequatis qiioatic fiint', fifcnt feftores BGC, HHF; sequa» 
les.' QyamoDrem tam fnaltipiex erit fc6 



i t4.air. 
k ^frK 



I JMWI. 

i 



fe£>or BGK^fe* 

^ris BGC, quam muWpiex eft arcus BCk, arcus BC, 

Piri mod«»efterideiliiu',ifeftorcm EHN tam' multipli* 
ctSnCire fedoris EHF,' quani multiplex «ft arcusj 
EFMN, ipfids areus FF.? Quetiiam verofi arc8s BCJf, [ 
aequalis inerit arcui EFMN, 'fetior qnbqu^BGK , f«-'| 
ti»ri EMK, aequa iis erfc ; Bc Ii maior, maior j & Ii mi- r 
nor, minor erit. Deficient propterea vna areiA BCk, I 
&: fetior BGk, arquemulciplici^ primx magnitudinis 
BC, & terc*.xBGC ,?b arcu MN, & fc§3£c EHN, 
ffque mujt^'piicibt^ quar* 

tx EHF j vel vna xqualia erunty vel vna cxcedcnt » kj ^ 
ea , qtix inter fe rcfpondent , liimantur , Qjaaie (1) 
qu* proportio eft arcus BQ.»,pn’i‘nx roagnitiidinis ad.1 
arcum 1^',Tecundam magnitudinem , ea erit fetioris 
SGC ,tercix magnitudinis ad fetiorem EHF , quar- 
tam ,magQUttduien|., In xqpqiilHIs ergq.€ij:pBii%a|no||f I 
11 endenThabeut raiidRem CuSi perifeTij» KciI Quod 

enic demonUrandum « . -MV / 

/ 

C O R O L L A R I y M. 

E» iam demonftiatis fit manilelliim , lic cfle CeCto- s 
ceiri , ve m^UUlS a^ a^lmir.' Nam vtrjipirp.rf^l F _ . 
portio ea'ffem ctt proportioni «cys ad arcunvfa) C^ia- 1** *• J"'* 
rc & intsr fc exdem erunt - j. • ^ | 

i£ 

COROLLARIVM t; 

ftuclus perfpiculim eft ,vt eft angulus in centread 
quatiior rettos , ita efie arcum fubcenfum illi angulo 
ad totam circumferentiam. £t contra,vt funt quaroor 
re^i ad angttium in eentro , ita effe totam circumf»'|‘ 

ren« !♦ 
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EVCL. ELBM. 

Ircntiam td arcum illi angulo fubtenfum . Siquidem, 
1 vt eft angulus in centro ad angnlum reftum in cen- 
1 tro , fb) ita eft ajrcus.illi angulo rubcenms ad quadran* 
* lemangulo red^o fubtenfum * Qjaproptcr erit , vt an- 
gulus in centro ad quadruplum anguli- rcdti , nempe 
ad 4. rcd^ « ita wcut illi angulo fubcenfiis ad qui. 
'druplum quadrantis nimirum al totam. circumfcren* 
tiam . Quod ell primum . Qijoniafn veraclt vt aj- 
aulus in centro ad 4. redios , ita arcus illi angulo fub- 
tenfut ad totam circumiereniiani j erit conuertendo,vt 
quatoqrredi ad angulum in centro , ita tota circunp 
ferentia ad arcum angulo ia centro fiibtcnlum-. 

Quod ell lecundum - 
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, Elementi Sexti Finis » 



:• 






V»T>. EulgcnthilOrigheitus P«iutcn 
Re^or. &€• - 






ImfrmMttn 









, » t ' 

Fr^ Paulas Hieronymus Giacconus Ir- 
quifiu Bononiae. , , , J 



■ ! W X i% i\ 



^ J o :: ;:is> 



t ■bj-i.'- .1 



^ JVt fR!i” 

c’!' p»! , ... .-r 






Digitized by Google 



Digilized by Google 




Digitized by Google 



B. im 



Digitized by Google 





Digitized by Google 



